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Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

Clumug 1. UHG DUNG DAO HAM DE KHAD SAT HAM SO
§ 1. TOWH DO DIEU VA CUC TRY CUA HAM SO

PR @A ke
A. RIEN THUC CO BAN

1. TINH DON DIEU CUA HAM SO
1) Rhdi niém tinh don diéa cda ham sé
Gia st K 1a mot khoang, mot doan hodc mot niva khoang va y = f(z) 1a ham sd xac dinh trén K.

— Ham s6 y = f(7) duoc goi la dong bién trén K néu Vz, z, € K, z, <z, = f(z,) < f(z,).
— Ham s6 y = f(x) duoc goi la nghich bién trén K néu Vz,, z, € K, z, <z, = f(z,) > f(z,).

« Ham s6 dong bién hodc nghich bién trén K duoc goi chung la ¥ o I Ay
N A A R A
don diéu trén tap K C R. N N”
+ Néu ham s0 dong bién trén K thi d6 thi di Ién tir tréi sang phai
\ . A A SN gD ge AT\ Iy ‘ * ol ¢ L .
va nghich bién trén K thi d6 thi di xudng tlv trai sang phai. e > T >
2) Dinh li. Gia st ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén khoang K € R.

v =

— Néu f(z) > 0, Vo € K thi ham s dong bién trén khoang K.
— Néu f/(z) <0, Vo € K thi hAm s6 nghich bién trén khoang K.
Néu f'(z) = 0, Vz € K thi ham s& khong d4i trén khoang K (f(z) 1a ham hang).
Dinh 1i mé réng: Néu f/(x) > 0, Vo € K (hodc f/(z) <0, Vz € K) va f'(z) = 0 chi tai mot s& diém
httu han caa K thi ham sd dong bién (nghich bién) trén khoang K.
I1. CUC TRI CUA HAM SO

1) Khdi niém cwe tri cda ham sé " e
Cho ham s8 y = f(z) xdc dinh trén tap hop ¥ va z, € 7. clla &b M \l SRE
— Ne&u ton tai mot khoang (a;b) chita di€ém z, va (a;b) C Y sao N\
cho f(z) < f(z,) v6i moi x € (a;b) \ {z,} thi z;, duoc goi la yimcuw dui E ”.‘u,:rh;:::”u“
mot diém cue dai, f(z,) duoc gio la gia tri cuc dai cia ham s s l]'”}
y = f(z), kihiéu y_. / -\'\:}';,/; 2
— Neéu ton tai mot khoang (a;b) chita diém z, va (a;b) C P a0  Gid i cw tidu “\; : _
ho f(z) > f(a,) vi moi € (h)\ {5,} i 7, duoe goi la iy~ | Mlnckesd

mot diém cuc tiéu, f(z,) duoc gio la gia tri cuc ti€éu cia ham s6 y = f(x), ki hiéu y_.
2) Dinh li. Giasttham sd y = f(x) lién tuc trén khoang (a;b) chita diém z; va c6 dao ham trén cac
khoang (a;z,) va (z,;b). Khi do:
— Néu f'(z) <0, Vo € (a;z,) va f'(x) >0, Yz € (z,;0) thi z, 1a1diém cyc ti€u cia ham s§ f(z).
— Néu f'(z) >0, Vz € (a;2,) va f'(z) <0, Yz € (z,;0) thi z, 1a1diém cuc dai ctia ham s8 f(z).
T a T b r |a T b

f'(z) + - F(z) - |

f(z) / Yoo \ flz) \ ym./

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 1 -




Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025

Chuong 1. Fbam 36

B. MOT SO DANG TOAN TU LUAN THUONG GAP

Dang todn 1: Wie dinh ede khodng don di¢u va ede ti eda ham 6 lkhi dé cho
bing bién thien (bing xét din) hoge &6 thi him 36 {(ac), {'(x)

Bai1. Choham s bacba y = f(z) cd bang bién thién bén dwdi. Hay xac dinh tinh don diéu va cuec tri

cua ham s6 y = f(x).

Ham s6 y = f(z) dong bién trén
Ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai diém
Gia tri ctia ciee dai ctia ham so 1a

D6 thi ham s6 y = f(x) dat cyc dai tai

va nghich bién trén
va dat cuc tiéu tai diém

N .7 . .« A? 2 \ A 1N
va gia tri ciee tieu cua ham s6 la

va dat cyee tiéu tai diém

Bai2. Choham sdbacba y = f(x) c6 bang bién thién bén duwdi. Hay xac dinh tinh don diéu va cuc tri

cta ham s6 y = f(x).

Ham s6 y = f(z) dong bién trén
Ham s y = f(z) dat cuc dai tai diém

Gid tri cua cuc dai ctia ham s0 la

va nghich bién trén
va dat cyee tiéu tai diém

va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la

Bai 3. Chohams6 y = f(z) cd bang bién thién phu hgp bén dudi. Hay xac dinh tinh don diéu va cuc

tri cia ham s6 y = f(z).

Ham s6 y = f(z) dong bién trén
Ham s y = f(z) dat cuc dai tai diém
GiA tri cua cuc dai cia ham s0 la

D6 thi ham s6 y = f(x) dat cyc dai tai

NN

va nghich bién trén
va dat cuc tiéu tai diém
va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la

va dat cuc tiéu tai diém

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607
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Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Cho ham s6 bacba y = f(z) c6 d6 thi phu hop v6i d6 thi bén dudi. Hay xac dinh tinh don diéu
va cuc tri cia ham s6 y = f(z). /
YA + fla)=0%

 Bang bién thién:

-3
Ham s6 y = f(z) dong bién trén va nghich bién trén khoang
Ham s y = f(z) dat cuc dai tai diém va dat cyee tiéu tai diém
Gia tri cuec dai ctia ham s6 (cuc dai) la va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la

Goi A, B lahai diém cyec tri cia d6 thi ham s6 y = f(z), d0 dai doan AB =

Cho ham s bacba y = f(z) c6 d6 thi phut hop v6i d6 thi bén dudi. Hay xac dinh tinh don diéu
va cuc tri cia ham s6 y = f(z).

c filo)=0s

+ Bang bién thién:

n

Y&

O‘ BE 4
Ham s6 y = f(z) dong bién trén ......cccevvceceverecunnn. va nghich bién trén .......cceeecevvvenccrrenecncnnn.
Ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai diém ........c.c.......... va dat cuec tiéu tai diem ..ooeeevveveeeeeeeeee
Gia tri ctia ciee dai cla ham sO 1A .evevveveeveieveeenneee. va gia tri cyc tiéu cia ham s6 1a ....cvvvceceeenee.
D6 thi ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai .ooceveeeeeneee. va dat cuc tiéu tai diém ....ooeeveeeeeeeee,

Trén khoang (—1;5), choham s6 y = f(z) cd d6 thi phu hop véi d6 thi bén duwéi. Hay xac dinh
tinh don diéu va cyc tri cia ham s6 y = f(x).
Y ¢+ f@) =0

+ Bang bién thién:

-1 : ! 5z
y O‘L 1 2 3 X -
Ham s6 y = f(z) dong bién trén va nghich bién trén
Ham s y = f(z) dat cuc dai tai diém va dat cuee tiéu tai diém
Gid tri cua cuc dai ctia ham s0 la va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la

Goi A, B, C laba diém ctia d6 thi ham s& y = f(x), khi d6 S =

AABC

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607 Trang - 3 -



Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

Bai 7. Tré doan [—2;5], dao ham f/(z) ctia ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Xét tinh

don diéu va cuc tri cia ham s6 y = f(z).

AY « fllz)=0%
o Bang bién thién:
21/ N\ &
:r 0]
Ham s6 y = f(z) dong bién trén va nghich bién trén
Ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai diém va dat cuc tiéu tai diém
GiA tri cua cuc dai cia ham s0 la va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la
Db thi ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai va dat cuc tiéu tai diém

« Dua vao d6 thi f/(z), hxét tinh don diéu va cuc tri cia ham s6 g(z) = f(z*), Vo € (—2;2).

Bai 8. Daoham f(z) cia ham s8 y = f(z) c6 d6 thi trén khoang (—2;4) nhu hinh vé bén dwdi. Xét
tinh don diéu va cyc tri cia ham s6 y = f(z) trén khoang (—2;4).
» fllo)=0%

+ Bang bién thién:

Ham s6 y = f(z) dong bién trén va nghich bién trén

Ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai diém va dat cuc tiéu tai diém

Gid tri cua cuc dai ctia ham s0 la va gia tri cyc tiéu ctia ham s6 la
D6 thi ham s6 y = f(x) dat cyc dai tai va dat cuc tiéu tai diém

« Dua vao do thi f/(z), xét tinh don diéu va cuc tri cia ham s8 g(z) = f(2* — 1), z € (—2;2).

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 Trang - 4 -
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Dang todn 2: Xhao sdt tinh don diéu va ege tef eia ham s6' y = {(x)
PAQA gk e

w Phuong phap:
¢ Budc1. Tim tdp xdc dinh ¥ ctiahamsd y = f(z).

hoac khong xac dinh.

* Buwdc 3. Lap bang bién thién va két luan.

¢ Buéc?2. Tinh daoham y' = f'(z). Tim cac diém =z, (i = 1,2,3,...,n) ma tai d6 dao ham bang 0

Bail. Chohams6 y = z* — 32” + 2.

a) Khao sat tinh don diéu va cuec tri cia ham s6 da cho.

b) Goi A, B lahai diém cuc tri ctia d6 thi ham s da cho. Tinh d¢ dai doan AB, toa d{ trong

tam tam gidc OAB va dién tich tam gidc OAB, v6i O la goc toa do.

) Viét phuong trinh duong thang di qua hai diém cuec trj ctia @6 thi ham s8.

Bai2. Chohams6 y = —z* +22° +2.
a) Khao sat tinh don diéu va cuec tri cia ham s6 da cho.

b) Goi A, B, C lanluotla ba diém cuec tri cia d6 thi ham s6 da cho. Tinh S, ..

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607

Trang - 5 -
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Bai 3. Khao sat tinh don diéu va cuece tri ciia cdc ham sd sau:

4
a) y=1r+—-
T

Bai4. Khao sat tinh don diéu va cuec tri ctia cac ham so sau:
2z — 1 z+1
) y= b) y = :
T +2 —1
Bai 5. Khao sat tinh don diéu va cyee tri ctia cdc ham s6 sau:
2
—x" +2r—1 2z
a) y=——""-—"" b) y=—
x+2 z-—9

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607
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Bai 6. Khao sat tinh don diéu va cuce tri ciia cdc ham s6 sau:
a) y =25z —1°. b) y =2’ —z —20.

Bai 7. Khao sat tinh don diéu va cuee tri ciia cdc ham s6 sau:
a) y:|x2—l|. b) y:|x2—2x|.

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 7 -



Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Chuong 1. Fbam 36

Bai 9. Khao sat tinh don diéu va cuece tri ciia cdc ham sd sau:

a) y = —sinz trén khoang (0;27). b) y = cosz — z trén khoang (—m;7).

Bai 10. Khao sat tinh don diéu va cuc tri ctia cac ham s6 sau (hoc sinh ren luyén vé nha).

2

4
a) y =4z’ + 32° — 36z + 1. b) y:—§x3+6x2—9x—§-

Q) y=2x2"—42° +1.

d) y=—22"+42° 5.

e) y:2x_3- f) y:L—2x.
z+1 Tz +1

x2—2x—7.
z—4

i) y=z++4—2".

k) y:\/x+4—|—\/5—x.

g) Y=

m) y = In(—z° + 5z — 6).
0) y==zlnz.

q) y=z.log, .

2’ —dz+4

S) y=e

u) y=

z” —|—25c|.

X) y =2sinz + z, trén (0;7).

z) y=sinz + cosz trén [—m;7].

j) y=+a*—z—-20.
l) y=2—In(z+1).
n) y=(2*—1).e".

p) y=2"lnz.

T

r) y=21"e".
t) y = (2 +1e".
V) y= |a;3 — 3x|.
y) y = cos2z — x, trén (—m;m).

w) y = sin’z trén [0;7].

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607
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Dang todan 3: Vhém bai todn thuce té
— A ———

Bai 1. Mot chat di€ém chuyén dong theo phuong trinh S = —t* + 9¢* + ¢ + 10, trong d6 ¢ duwgc tinh
bang gidy (s) va S duoc tinh bang mét (m). Xac dinh khoang thoi gian ma véan tSc ctia chat
diém tang ?

/ o« A? A? A \ 1 /4 7
Bai 2. Mot chét diém chuyén dong theo phuong trinh s(t) = ~3 t* +18t* — 35t + 10, trong d6 ¢ tinh

bang gidy va s tinh bang mét. Trong 40 gidy dau tién, chat diém c6 van toc tize thoi giam trong
khoang thoi gian (a;b). Tinh gia tri ctia biéu thiec 7 = 2b — 3a.

Bai 3. Thé tich nudc ctia mdt bé boi sau ¢ phut bom dugc tinh theo cong thie V(t) = ﬁ [30153 - it‘*]

véi 0 <t < 90. T8c dd bom nudce & thoi diém ¢ duoc tinh theo cong thiee v(t) = V'(¢). Tim thoi
diém t8c do bom nude la 16n nhat va tinh tdc d6 bom nudc 16n nhat d6 ?

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607 Trang - 9 -
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Bai4. Thé tich V (cm®) cua 1 (kg) nwdc tai nhiét do ¢ (0°C < ¢ < 30°C) dwoc tinh bdi cdng thirc
V(t) = 999,87 — 0,06426¢ + 0,0058043¢> — 0,0000679¢*. Thé tich nudc V(1), ¢ € [0°C;30°C]
giam trong khoang nhiét do (a%5°), b lam tron dén hang don vi. Tinh téng 7 = a + b.

Bai 5. Hang ngay muc nude cia mot con kénh 1én xudng theo thuy tridu. Do sau A (m) ctia muc nude
trong kénh tai thoi diém ¢ (h), (0 <¢ < 24) trong ngay duoc xac dinh boi cong thirc sau:

h = 2cos + 5. Gai (a;b) 1akhoang thoi gian trong ngay ma do sau ciia myrc nuedce trong

wt o
_+_
12 3

kénh tang dan. Tinh gia tri ctia a + b.

Bai 6. Xinghiép A san xuat doc quyén mot loai san pham. Biét rang ham tong chi phi san xuat 1a
TC = z* — 772" 41000z + 40000 va ham doanh thu 1a TR = —2z° + 1312z, véi z 1a s san
pham. Loi nhuan ctia xi nghiép 4 duoc xac dinh béng ham s6 f(z) = TR — TC, cuc dai loi
nhudn ctia xi nghiép A khi d6 dat bao nhiéu san pham ?

Bai 7. Mot phan lat cat cia day nui ¢6 do cao tinh bang mét duoc md ta boi ham s6:

y = h(z) = 1 3 ) 2—§$+840V610§33§2000.

— T+ x
1320000 3520 44

Vil

2000 L

| 500 + 5
a0 \/
300 +

Tim toa d6 cac dinh ctia 1at cat day nui trén doan [0;2000] ?

b

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607 Trang - 10 -
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Bai 8. 1atcatngang ciia mot vliing dat quen biéu duoc mo hinh héa 4
thanh motham s bacba y = f(z) c6 dd thi nhu hinh vé (don
vi d6 dai trén cac truc la km). Biét khoang cach hai bén chan

. NN, . " Doi Nt
doi OA = 2 km, dorongcuaho AB =1 km vangon doi cao
gan 528 m. Tim dd sau ctia hd (tinh bang mét) tai diém sau o z
nhat (lam tron dén hang don vi) ? Bién A AN /B

Bai 9. Mot ngudi nong dan c6 15.000.000 ddng dé 1am mot hang rao hinh chit E doc theo mot con song
bao quanh hai khu dat trong rau cé dang hai hinh chit nhat bang nhau (Hinh 35). D&i v6i mat
hang rao song song véi bo song thi chi phi nguyén vat liéu la 60.000 déng/mét, con ddi véi ba
mat hang rao song song nhau thi chi phi -
nguyén vat liéu la 50.000 dong/mét, — " l'"' - gg_
mit gidp bo song khong phai rao. Tim \ » n(f g TR ’1 I

LN 7 7 A, 2 . A -2 TIEEAREER Y ]
dién tch 6n it cia ha ki dde v RPN E R RRURARRRMARTERRRARRALE F
duwoc sau khi lam hang rao.

Bai 10. Cho mot bo ho c¢é dang nita duwong tron tam O, ban kinh o
bf?mg 2 km, duwong kinh AB nhuw hinh vé. Ttr diém A,
anh Binh cheo mot chiéc thuyén véi van téc 3 km/h dén
diém C trén bo ho, roi chay bd doc theo thanh ho dén vi
tri C' véi van toc 6 km/h. Thoi gian chdm nhat ma anh
Binh di chuyén tir A dén C' 1a bao nhiéu ? (theo hinh miii A; i A TB
tén 6 hinh vé, thoi gian tinh bing phiit).

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607 Trang - 11 -
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Dang todn 4: Mt s6” bai todn hane hop co ban
— ANA—

Bai1. Chohamsd y = f(z) c6 bang xét ddu f'(z) nhw sau:
g |-~ - 0 2 +00
f(z) ‘ -0 — 0 + 0 -

Khao sat tinh don diéu va cuc tri cia ham s g(z) = f(4 — 2x).

Bai2. ChohamsS f(z) xac dinh trén R va c6 d6 thi y = f/(z) nhu hinh \ AY (2 /
vé. Khao sat tinh don diéu va cuc tri cia ham s6 g(z) = f(1 — 2z). 1

Bai 3. Choham s6 f(x) xac dinh trén R va c¢6 d6 thi nhu hinh vé. Khao sat tinh
don diéu va cuc tri cia ham s g(z) = f(22° —1).

Bai4. Choham s6 f(z) c6 dao ham trén R ¢4 d6 thi ham s8 f'(z) nhu

hinh vé bén. Khao sat tinh don diéu va cuc tri cia cadc ham so sau:

a) g(z)= f(z)+z—1. b) h(z) = f2x —1)— 2" + = ] i

.................

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 Trang - 12 -
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Dang todn 5: Wng dung tinh don diéu dé gidi phuong trink va bdt plucong trink
NN

Mt sé két qud cdn nhé

® Néu ham s6 y = f(z) luon dong bién (hoac luén nghich bién) va lién tuc trén & thi s6 nghiém trén
9 cta phuong trinh f(z) = a khéng nhiéu hon mét va Vu, v € ¥, tacd f(u) = f(v) & u = v.

@ Neéu hai ham sd f(z) va g(z) don diéu nguoc chiéu, dong thoi lién tuc trén & thi s6 nghiém trén
9 cta phuong trinh f(z) = g(z) khong nhiéu hon mot.

® Néuham sd f(z) ludn dong bién trén & thi f(u) > f(v) < u > v vanéu f(z) ludn nghich bién trén
D thi f(u) > f(v) & u <wv, véimoi u, v € D

@ Né&u ham s8 f(z) c6 dao ham cap k va lién tuc trén &, dong thoi f*'(z) = 0 ¢6 ding n nghiém
phan biét thi phuong trinh f(z) = 0 c6 khong qua n + k nghiém trén 7.

BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) 3" =5—2z. b) log,(z +1) +log,(2z +1) = 2.

Bai 2. Tim s6 nghiém nguyén cua cac bat phuong trinh sau:
a) f(z°) < f(z +6) biét f(z) = 2’ + z. b) f(z*) > f(x + 20) biét f(z) = —2’ + 2° — .

Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

a) 2x71 . 21271: _ ({L‘ _ 1)2 b) e$272x+3 _ e?n;+l 4 21172 _ 8:1: + 4 — 0

Bai 4. Giai cac bat phuong trinh sau:

\ 2
a) 370 -3 4 gt 20 <8 b) log,,, % =T 2e
T x

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 13 -
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Dang todn 6: Mét sé” bai todan cluia thame sé eo ban

Nk
. N mr+1 . . o i s A e
Bail. Choham s6 y = ——— vo6i m la tham s0 thic. Tim cac gid tri cia m dé ham s6 da cho:

4z +m
a) Nghich bién trén tiing khoang xac dinh.  b) Pong bién trén khoang (—2;2).

Bai 2. Chohamsd f(r) =z’ — 32° + (4 — m)x + 2025. Tim céc gid tri cia tham s8 m dé€ ham s&:
@) PONG DION treN TR, ..o

Bai 3. Tim tat ca cac gid tri cia tham s6 m dé ham s8 f(x) = 22° — 3(2m + 1)z° + 6m(m + 1)z + 12
dong bién trén khoang (2;+00) ?

Bai4. Chohams6 y =z’ —32* + (5 — m)z + 7. Tim tat ca cdc gia tri cia tham s& m dé:
a) Ham s6 da cho c6 dung hai diém cuec tri.

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 Trang - 14 -
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C. BAI TAP REN LUYEN DON DIEU & CUC TRI
—— AN ——

PHAN 01. CAU HOI TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN LUA4 CHON

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhuw sau:

T | —nu -2 0 2 +ru
f@] + o - o + 0o -
Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day ?
A. (—o0;—2). B. (-2;2). C. (—20). D. (0;+0).

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang xét ddu dao ham bén dudi. Ham s6 y = f(z)
c6 bao nhiéu diém cuec tri ?

T |—-’\,- —1 1 3 +00
fo] - o + T + o -
A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.

Cho ham s f(z) c6 tap xac dinh R \ {2} cd bang xét dau f/(z) bén dudi. S6 di€ém cuc tiéu
cua ham s6 da cho la

z |-~ —2 1 2 3 400
f'(@) | - 0 + o - | + o +
A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.
Cho ham sd f(z) c6 bang bién thién bén duwdi. Diém cuc dai ctia ham s6 da cho la
Az =-2. z | —2 3 +00
B. 7 —_3. fl(z) - 0 — 0 +

C.z=1 f(z) —»\./ 1\ _3/4-«,

D. = 3.

Cho ham s8 y = f(z) c6 bang bién thién bén dwdi. Gia tri cuc dai cia ham s6 da cho be‘“mg

A. 3. z =~ -2 0 2 +00
B. —2. f'(@) + 0 - 0 + 0 -
o1 0| L
Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu duong cong hinh bén. Ham sd da cho dong bién trén
khoang nao dwdi day ? A

A. (—1;1). 2

B, (—oci0). N
C. (0;1). 4/_%704'1_\_;3
D. (0;+00). _

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén doan [—2;2] va c6 d6 thi nhu hinh vé bén duwdi. Ham s6

f(z) dat cuc dai tai diém nao dudi day ? y

A, z=-2. f\_ 2 E
B. z=-1. of 1| =z
C. z=1. |\ £
D. z=2. [ 2\/

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 15 -
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Ciu §.

Cida 10.

Cda 13.

Ciu 14.

Cho d6 thi ham s6 f(z) = az® + bx® + cz + d nhu hinh vé. Ménh dé nao sau day dang ?

A. f'(2) >0, Vz € (—o0;1) U (2;400). YA j-(;,;y

B. f/(z) <0, Vx € (0;400). SNl 2 o
/ ) i T

C. f(e)=02z=0V z=1. :

oS
D. f'(z) <0, Yz € (0;2).
Cho ham s6 bac bon trung phuong y = f(z) cd d6 thi la duwong cong trong hinh vé bén. Diém

cuc dai cua do6 thi ham s0 la
A z=1.

B. x=0.

C. M(0:1).

D. N(2;-3).

Pao ham f'(z) ctiaham s8 f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé. Ham s8 f(z) dong bién trén khoang

A. (0;3). I

B. (—o0;—3). F'(z)

C. (2;400). 4N

D. (—3;0). f-i oN__ T

Cho ham s8 y = f(z) lién tuc trén R va c6 d6 thi ctia ham s8 y = f'(z) nhw hinh vé bén. S&

diém cuyec tri ciaham s6 y = f(x) la

A. 1. !

B. 0.

C. 2.

D. 3.

Cho ham s8 f(z) x4c dinh trén R va c6 d6 thi ham s f/(z) 1a dwong cong nhu hinh vé. Ham
s6 y = f(z) c6 bao nhiéu diém cuc dai ? v A

A. 0. -1 /\] z
B. 2. N 1

C. 1.

D. 3.

Cho ham s8 f(z) xéac dinh trén R va c6 d6 thi ham s§ f'(z) 1a dwong cong trong hinh bén

v

dudi. Ham s6 g(z) = f(x) — 2z dong bién trén khoang nao sau day ?

A. (—o0;—3).

B. (—3;2). :
C. (2;+400). 3/\\
D. (0;+0c0). ,—:s O 2\7 T

Cho ham s8 f(z) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 d6 thi ham s8 y = f/(z) la dudng cong nhu
hinh vé. Ham s8 g(z) = f(z) — 3z + 2 c6 bao nhiéu diém cuc tri ?

A. 0.

B. 1.
C. 2.
D. 3.

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 Trang - 16 -
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——— T dd thi (C): y

= f(z), suy ra d6 thi ham s6 (C’) : y = |f(z)| nhu sau:
y

Ciu 15. Cho ham s8 bac ba y = f(x) 6 dd thi nhw hinh vé bén dudi. Héi ham s8 y = |f(x)| c6 bao

Cda 16.

Cda 17.

nhiéu diém cuc tri ?
A. 1.
B. 4.
C. 2.
D. 3.

YA I

-
-l-h-_-_-

Cho ham s6 bac bdn y = f(z) c6 db thi nhu hinh vé bén dudi. Hoi ham s y = | f(x)| 6 bao

nhiéu diém cuyc tri ?
A. 3.
B. 4.
C. 2
D. 5.

| 1
| o ) =
_21[1

\ /]
\V/

Choham s& y = f(2) c6 bang bién thién bén dwéi. Db thi ham s§ y = |f(z)| ¢ bao nhiéu diém

cuee tri ?
A. 3.
B. 4.
C. 2
D. 5.

x —nu -2 2 —+00

f'(a) T .

@) | /‘\_3 T

Cho ham s§ y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. Do thi ham s8 y = | f(a:)| c6 bao nhiéu diém

cuetri ?
A. 4.
B. 2.
C. 3.
D. 5.

—— T dd thi (C):y

T —r -1 3 4
f'(e) + 0 - 0+
5 +o

= f(z), suy ra @6 thi ham s8 (C') : y = f(|x|) nhu sau:

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607

Trang - 17 -
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Cia 19.

Cho ham s6 bac ba y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé bén dwdi. Hoéi ham s6 y = |3:| c6 bao

nhiéu diém cuec tri ?
A. 3.
B. 4.
C. 2.
D. 5.

1 ;f/\\ 2
\)ﬂi Al

Cdu 20. Cho ham s8 bacnam y = f(z) c6 db thi nhu hinh vé bén dudi. Hoi ham s§ y = f(|3:|) ¢6 bao
A

nhiéu diém cuc tri ? \Y ,
A. 3. |
1N\ g
B. 7. o\
C. 2. , | \
D. 5. | |V
Ciu21. Chohams y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. D6 thi ham s8 y = f(|x|) ¢6 bao nhiéu diém
cure tri ? T —ro -2 2 +0o0
A. 3. _
f(2) + 0 - 0 =
B. 4. (
) 1 00
C. 2. flz)
D. 5. —x-/ T s

Cdu 22. Chohamsd y = f(x) cd bang bién thién bén dwdi. D6 thi hams6 y = f (|a:|> c6 bao nhiéu diém
cuetri ?
A. 4.

r —ry -1 3 4o

B 2 f() + 0 - 0+
C. 3. 2 +ou
o f(:}:) _f\)/ \ . /

——— T do thi (C):y = u(z).v(z), suy ra d6 thiham s6 (C'): y = |u(a:)|v(x) nhu sau:

Cau 23. Chohamsd f(x) = (z + 2)(z —1)° c6 d0 thi nhw hinh vé bén. Ménh dé nao duéi day dung véi
ham s6 g(z) = |:1: —1|(ac2 +x—-2)7

A. Ham s6 ¢(z) dong bién trén khoang (—oo;—2).
B. Ham s8 g(z) nghich bién trén khoang (—oo;—1).
C. Ham s8 g(z) dong bién trén khoang (—2;1).

D. Ham s6 ¢(z) nghich bién trén khoang (—1;1).

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607 Trang - 18 -
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Cau 24.

Cadu 29.

Cidua 30.

Cidua 31.

Cidua 32.

Cho ham s8 f(z) = (v +1)(2” — 22) c6 db thi nhu hinh vé. Ham s8 g(z) = [a](+* — 2 — 2) 6

bao nhiéu diém cuyec tiéu ? Vo fla)
A. 0. 1 A 1 s

B. 1. 0 2
C. 2.
D. 3.

Cho ham s8 f(z) = #* — 3¢ c6 d6 thi nhu hinh vé. Ham s§ g(z) = x‘xQ - 3‘ dong bién trén

khoang nao sau day ? YA flz)

7
A. —\/_-x/_. /\2
( ) -3 i 1 ““;

c. (1) TON [

D. (05
Tim khoang nghich bién cia ham s8 f(z), biét f'(z) = (z — 3)’(z* — 8), Vo € R.
A. (—00;3). B. (3;400).
C. (2;3). D. (—00;2).

Cho ham s6 f(z) ¢6 f'(z) = (2* —1)(z +1)(5 — z) Vo € R. Ménh dé nao sau day dung ?

A, f(1) < f(4) < f(2). B. f(1) < f(2) < f(4).
C. f(2) < f() < f(4). D.
f(4) < f(2) < fQ1).

Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = (z —1)*(x — 2), Vo € R. Ham s6 da cho dat cuc dai
tai diém nao sau day ?

A z=-1 B. z=1.
C. z=2. D. z=-2.

Choham s§ y = f(z) lién tuc trén R va cé daoham1a f'(z) = (z — 2)*(2® — 4z + 3), Vz € R.
Ham s6 f(Z) c6 bao nhiéu diém cuc tiéu ?

A. 0. B. 2.

C. 1. D. 3.

Cho ham s8 y = f(z) lién tuc trén R va cé dao ham f(z) = (1 — z)(z + 3)*(z* — 2), Vz € R.
Ham s8 f(z) ¢4 bao nhiéu diém cyc tri ?

A. 1. B. 2.

C. 3. D. 4.

Ham s6 y = ' — 22* nghich bién trén khoang nao dudi day ?

A. (—oo;l). B. (—10)
C. (—oo;—1). D. (L;+o0).
Diém cuc tiéu ctia @6 thi ham s6 y = —2* + 42” — 5 la

A z=0. B. (0;—5).

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 19 -
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Cidu 38.

Ciu 39.

Cidu 40.

Ciau 41.

C. z =+~ D. (—\/5;—1).
Ham s6 y = 2° — 32° + 2 nghich bién trén khoang nao duéi day ?

A. (2;400). B. (0;2).

C. (—o90). D. (—00;+00).

Ham s6 y = 2° — 52” + 3z + 1 dat cuc tri tai cac diém z, z,. Tong z, + z, bang

A 1. B. 1.
c. -0 p. V.

3 3
D6 thi ham s8 y = —z® + 32% +1 6 hai diém cuc trila A va B. Do dai doan thang AB bang
A. 5\2. B. 4.
C. 25. D. 2.

Toa do trung diém cuia hai diém cyec tri cua d6 thi ham sd y = 2° + 32> + 3 la

2 10
C. M,(1;5). D. M,(2;10).

Goi A, B Tan luot 1a hai diém cuc tidu ctia d6 thi ham s6 y = z* — 22> + 3 va C 1a diém cuc
dai. Toa d0 trong tam tam giac ABC' la

A. G, 0;%}- B. G,(0;7).
2 4
C. GQ[_§7§] D. G4(—2,4)

Cho diém 1(—2;2) va A, B 1a hai diém cyec tri ctia d6 thi ham s8 y = —z* + 32> — 4. Dién
tich ctia tam giac IAB bang

A. 20. B. 210
3
C. 10. D. 2v5.

D6 thi ham s8 y = 2 — 3z + 2 ¢6 hai diém cuc tri A, B. Dién tich tam giac OAB véi 0(0;0)

la gbc toa d6 bang

A. 2. B. 4.

C. 1. D. 3.

Goi A, B, C laba diém cuec tri cia d6 thi ham s6 y = —z' + 22% + 1. Dién tich ctia tam giac
ABC bang

A. 2. B. 3.

C. 4. D. 1.

] 4 A A . . A
Ham s6 y = x + — nghich bién trén khoang nao sau day ?
T

A. (—2;2). B. (2;4+00).

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607 Trang - 20 -
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C. (—o0;—2). D. (—2;0), (0;2).

Ciu42. Hams§ y— + 2 dong bién trén khoang nao sau dy ?
T

A. (—o0;—2). B. (2;400).
C. (—3;3). D. (3;+00).
Cau43. Hamso y = " nghich bién trén khoang nao dudi day ?
x +
A. (—L1). B. (—o0;+00).
C. (0;400). D. (—00;0)
. \ -4l U
Cia 44. Hamso f(z) = N nghich bién trén khoang nao dwdi day ?
A. (—ool). B. (0;1).
C. (0;2). D. (1;+00).
z° —3
Cdu 45. Tim gia tri cec dai y_, ciaham s6 y = 5
z —_—
Ay, =1L B. y. =2
C. y, =3 D. y_. =6.
"~ A . \ A 3$2 — X _'_ 5 s . « A2 . M A \ Z 7
Cau 46. DO thihamsd y = 5 c6 hai diém cyc tri A, B nam trén duong thang d c6 phuong
1/' j—

trinh d : y = ax + b. Tinh a + b.

A a+b=-1. B. a+b=1.
C. a+b=3. D. a+b=>5.
~ . \ \ < . . o« A? . > AN . \ A 2.’1’2 —.73+1 . 4
Cau47. Goi A la duwong thang di qua hai diém cuc tri ca d6 thi ham s6 y = —1 Khi d6
T+

khoang cach tlr gdc toa 36 O dén duong thang A bang

A. 2. B. J17.

c L p. I17.
Ciu48. Hamso y = Vor — 4? nghich bién trén khoang nao duéi day ?

A. (—ool). B. (1;2).

C. (L+o0). D. (0;1).

Ciu49. Chohamsd y =+/z° — 6z + 5. Ménh dé nao sau day la dung ?
A. Ham s8 da cho dong bién trén khoang (5;+00).

B. Ham s& da cho dong bién trén khoang (3;+00).
C. Ham sd da cho dong bién trén khoang (—o0;1).

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 21 -
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Cida 50.

Cida 51.

Ciéa 53.

Ciu 54.

D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;3).

Ham s6 nao sau day thoa man véimoi z,, =, € R, = >z, thi f(z)) > f(=z,) ?

A. f(x)=g2"+22" + 1. B. f(x):2x+1-
r+3
C. f(z)=12"+ 2"+ 3. D. f(z)=2"+2°> +1.
Ham s6 nao sau day thoa man véimoi z,, 7, € R, z <z, thi f(z) > f(z,) ?
A.y:x+1- B. y = —1".
x—2

C.y=—z'—-22"+2. D. y=—2"+z— 32
Ham s6 nao duwdi day dong bién trén R ?
A y=1z"—2". B. y=2" -1
C-y:z;;' D. y=2"+z.
Ham s6 nao dwéi day nghich bién trén R 7
A y=—1"—u B. y=—2'—2".
C.y=—2"+uz D,y:x+2.

z—1

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén R ¢6 f'(z) <0, Vz € R. C6 tit ca bao nhiéu
gia tri nguyén ctia z dé f(22z) < f(z*) ?

A. V6 s0. B. 20.

C. 21. D. 22.

Cho ham s8 y = f(z) x4c dinh va lién tuc trén R ¢6 f'(z) > 0, Yz € R. C6 tat ca bao nhiéu
gia tri nguyén ctia = dé f(z* +1) < f(17) ?

A. V6 s0. B. 5.
C. 7 D. 9
Choham s8 y = f(z). Ham s6 y = f'(z) c6 bang bién thién nhuw sau:

T | —00 0 4 +00

/ +00 -1
Bat phuong trinh f(7z) > f(5z +157) ¢ bao nhiéu nghiém nguyén duong ?
A. H4. B. 53.
C. 78. D. 79.

Mot chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh S(t) = %tg — 3t> + 5t +2 voi t > 0, trong
dé t tinh bang giay va s tinh bang mét. Trong khoang thoi gian nao van tdc ctia vat ting ?

A. (0;400).

B. (0;3).

C. (—4;+00).
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Cadu 58.

Cda 59.

Cida 60.

Cau 61.

D. (3;40).

Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S(t) = —%ﬁ +4t* + 9t v6i ¢t > 0 (gidy) 1a khoang

thoi gian tinh tir e vat bat dau chuyén dong va S (mét) la quang duong vat chuyén dong
trong thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian 10 giay, ké tir lac bat dau chuyén dong, khoang
thoi gian nao van tdc cta vat tang ?

A. (0;5).

B. (0;4).

C. (4;10).

D. (3;10).

Cong sudt P (donvi W) cua mot mach dién dugc cung cap boi mot nguodn pin 12V duoc cho
boi cong thiee P = 121 — %I * v6i I (donvi A) la cuong do dong dién. Hoi cong sudt P ting
trong khoang cuong d6 dong dién nao ?

A. (0;20).

B. (4;20).

C. (12;4+00).

D. (0;12).

Dé€ giam nhiét d6 trong phong tir 28°C, mot hé thong lam mat duoc phép hoat dong trong 10
phut. Goi T' (don vi °C) la nhiét d0 phong ¢ phut thtt ¢ dwoc cho bdi cong thitc
T = —0,008t> — 0,16t + 28 vdi ¢ € [1;10]. Trong thoi gian 10 phut ké tir khi hé thdng lam mét
bat dau hoat dong, nhiét do trong phong ting hay giam ?

A. Tang.

B. Giam.

C. Tang ro6i giam.

D. Giam roi tang.

Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong ho. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich
cua mat ho c6 n con cd thi trung binh mdi con cd sau moOt vu can ndang P(n) = 480 —20n
(gam). Hoi phai tha ca trong khoang nao trén mot don vi dién tich ctia méat ho dé€ s6 gam ca
can nang tang ?

A. (0;20).

B. (0;30).

C. (12;400).

D. (0;12).

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t& wdc tinh s6 nguoi nhiém bénh ké tir ngay
xudt hién bénh nhan dau tién dén ngay thie ¢ 1a f(t) = 45¢> —¢*, (t = 0;1;2;...;25). N&u xem
f(t) 1a ham s8 x4c dinh trén doan [0;25] thi dao ham f'(t) dwoc xem la tSc dd truyén bénh
(nguoi/ngay) tai thoi diém ¢. Xac dinh khoang thoi gian ma tdc d6 truyén bénh giam ?

A. (0;15).

B. (0;10).
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Cidu 68.

C. (15;25).

D. (10;25).

Mot doanh nghiép san xuat hang hda. Biét tong chi phi san xudt z don vi san pham la
C(z) = 22 — 32° + 400z + 5000 (nghin dong). Téng sd tién thu dwoc khi ban 2 don vi san
pham dé 1a R(z) = 4000z — 33z° (nghin dong). Tim doanh thu t6i wu cia doanh nghiép dé.
(don vi doanh thu t8i wu tinh bang triéu dong).

A. 39 triéu dong.

B. 38 triéu dong.

C. 40 triéu dong.

D. 41 triéu dong.

Cho ham s8 f(), c6 bang xét ddu f'(z) nhu sau:

T |-o0 -3 -1 1 +oo
I(x) -0+ 0 - 0 +
Ham s6 ¢(z) = f(3 — 2z) nghich bién trén khoang nao dudi day ?
A. (4;400).
B. (—2;1).
C. (24).
D. (1;2).

Cho ham s8 f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé bén duwdi. S6 diém cuc tri cia ham s8 y = f*(z) 1a
A. 3.
B. 5.
C.
D. 4.

Cho ham s6 y = f(x) 6 bang bién thién bén dudi. S6 diém cyc tri cia ham s6 y = f(f(z)) 1a

A9 T —00 -2 1 4 Lo

+ 0 - 0 + 0 -
B. 10. 4 4
C. 12. f(2) // \\\_%//ﬂ \\\
D. 11. e e

Cho ham sd bac ba y = f(x) va c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. S6 diém cuc tri cia ham sd

g(x) = f(f(z)+2) la

L

4.
. 6.
7.
5.

9N = p

Cho ham s6 f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé. S6 diém cuyec tri cia ham s8 y = f(z) +

A. 4. 1 1 | =
B. . 5051
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C. 3.
D. 5.
Ciu 69. Chohamso y = %:m v6i m 1a tham s6. Goi S la tap hop tat ca cac gia tri nguyén cua
m d€ham s6 nghich bién trén cac khoang xac dinh. Tim s phan t ctia S.
A. 5. B. 4.
C. Vo6 s0. D. 3.

mx — 4

Caa 70. Cho ham s6 ham s6 f(z) = (m la tham s8 thuc). Co bao nhiéu gid tri nguyén cua m

dé& ham sd da cho dong bién frénrlfhoéng (0;400) 7
A. 5. B. 4.
C. 3. D. 2.
Cdu 71. Cho ham s8 f(z) ¢ d6 thi nhu hinh vé. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctua tham sd m dé ham
sy = Y+ nghich bién trén khoang (1;4-00) ? l‘ oA
\ /)

1. :
3. |

4. J A
2

Cdu 72. Cho ham s§ f(z) c6 dao ham trén R va c6 do thi nhu hinh vé bén dwdi. Tim céc gid tri cua

o
S
—
Y&

oO0Nw»

-2 ;
tham s6 m déham sd y = @) =2 nghich bién trén khoang (—1;0) ? y
flx)—m L
A. m<O0. | :
B. 1<m<?2. 5 . -
-1 0 1 :
C. m>2. / \

D. m<0hodacl<m<2.
Cdu 73. Co bao nhiéu gid tri nguyén cia m d€ ham sd f(z) = %x?’ + ma® + 4z dong bién trén R 7

A. 5. B. 4.
C. 3. D. 2.

Ciu 74. Choham s6 y = —z’ —ma’ + (4m + 9)z +5 véi m 1a tham s8. C6 bao nhiéu gia tri nguyén

cua m déham s6 nghich bién trén R ?

A 7. B. 4.

C. 6. D. 5.

Cau 75. Tap hop tat ca cac gia tri thuc ctia tham s8 m d€ ham s6 y = 2° — 32 + (4 — m)z dong bién
trén khoang (2;+00) la
A. (—oosl]. B. (—oc;4].
C. (—oo31). D. (—oc;4).

Céu 76. Tim tap hop tat ca cic gia tri thuc cua tham s8 m d€ ham s6 y = 2° + 32° + (m + 1)z + 2
nghich bién trén khoang (—1;1) ?
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A. (—00;2). B. (—o0;2].
C. (—o0;—10]. D. (—o0;—10).
PHAN 02. TRAC NGHIEM DUNG - SAI
— %%
Cidul. Chohams6 y= f(z) lién tuc trén R va c6 bang xét ddu f'(z) nhu sau:
r |- =2 1 2 3 +o
f@y)] +0 — 0 + | — 0 -
a) Ham sd da cho dat cuc dai tai z = —2. l:l
b) Gia tri cuc tiéu cua ham s6 da cho 1a f(1). l:l
¢) Diém cyc tiéu cua d6 thi ham s6 da chola = = 1. l:l
d) Ham sd da cho dat cuc dai tai diém z = 2. l:l
Ciu 2. Chohamsd y = f(z) xdc dinh trén R va ¢ bang bién thién nhu sau:
T —0 —1 1 +00
f'(x) + 0 - 0+
P +rx
-0 -1
a) Hamsd f(z) dong bién trén khoang (—1;+00). l:l
b) Hams§ f(z) nghich bién trén khoang (—1;1). [ ]
c¢) Hamso f(z) dat cyc dai tai diém z = 1. I:l
d) Gia trj cuc ti€u ctia ham s6 da chola y, = —1. l:l
Ciu 3. Chohamsd y = f(r) c6 bang bién thién nhu sau:
r |- —2 0 2 +00
f'(z) - 0 + 0 - 0 +
oo +o0
f(z) \ 1 /
-9 / \ -9
a) Hamsd f(z) dong bién trén khoang (—2;0). l:l
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (0;+00). l:l
¢) Vz, 1, €(2+00) vaz <z, = f(z,)< f(z,). I:l
d) Vz, z,cRva f(z) = f(z,) = z, = z,. l:l
Ciu4. Chohams6 y= f(z) cd bang bién thién nhu sau:
z |- -1 0 1 2 +n0
(@) + 0 - 0 + 0 - 0 +
3 2 100
flz
(2) . /' \ ] / \ 0 /7
a) Hams6 y = f(z) dat cuc tiéu tai diém z = 2. l:l
b) Hamsd y = f(z) dat cec dai tai diém z = 3. l:l
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c) Hamsd y = f(z) dong bién trén khoang (—o0;1). l:l
d) Hams y = f(z) nghich bién trén khoang (1;2). []
Ciu 5. Chohamsd f(z) xdc dinh trén R va ¢4 bang bién thién nhu sau:
r |- —2 0 2 +00
f'(z) -0 + 0 - 0 +

f(z) \1/3\1/

a) Gid tri cuc ti€u ctia ham s8 f(z) bang 1.

b) Ham sd f(z) ddng bién trén khoang (1;3).
o f)>[fQ2).

d) D6 thi ham s& f(z)cé ba diém cuec tri 1a ba dinh tam gidc c6 dién tich bang 4.

LTI

Cdu 6. Chohamsd y = f(z) xdc dinh trén R va ¢ bang bién thién nhw sau:

r |—~ -1 0 3 Foo
fla)| +0 +0 - 0 +
7 +00

fm%//\\\w/ﬂ

a) Hams6 y = f(z) dong bién trén khoang (—2;+00).
b) Ham sd y = f(z) dong bién trén khoang (—oc;0).

c¢) Hamsd y = f(x) c6 ba diém cuyec tri.

NN

d) Do dai doan théng ndi hai diém cyec tri caa d6 thi ham s6 f(z) béng 0.

Caa 7. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:
x — 00 —1 0 1 +00
f(z) + 0 - + 0 —

f(x) 00/72\700 700/73\)2

a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—1;1).
b) Ham sd y = f(z) nghich bién trén khoang (1;+00).

c) Hamso y = f(z) c6 dung 2 diém cuec tri.

NN

d) Hamsd g(z) = | f(a:)| c6 ding 5 diém cuc tri.
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Ciu 8. Chohamsd y = f(z) c6bang bién thién nhu sau:
T | -2 2 +oo

f'(2) + 0 - 0 +

flz) _%/1\_3/—30

a) Hams6 y = f(z) dong bién trén khoang (1;+00).

b) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—2;2).

c) Tong cac gia tri cuec tri béng -2.

N

d) Hamso g(z) = f (|:17|) c6 ding 5 diém cuc tri.

Ciu 9. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, bang xét ddu dao ham nhu sau:
r  |—00 0 2 +0
@) | + 0 - 0+

a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (1;2).
b) Ham s6 y = f(z) dat cyc dai tai diém z = 2.

c) Hams6 g(z) = f(2z — 2) dong bién trén khoang (3;7).

NI

d) Ham s h(z) = f(3 — x) dat cuc tiéu tai diém = = 3.

Cau 10. Choham sdbacba y = f(z) c¢6 d6 thi la duong cong nhu hinh vé bén dwdi.
a) Ham s y = f(z) dong bién trén khoang (—o0;3).
b) yCD + yCT =2

c¢) Hamsd y = f(z) ¢ hai diém cuec tri trai dau.

HiminN

d) y=—3z laduong théng di qua hai diém cuec tri ctia d6 thi. I -1

Cau 11. Cho ham s6 bacba y = f(z) c¢6 d6 thi nhu hinh vé bén dwéi.

a) Ham s nghich bién trén cac khoang (—oo;—1) va (3;400).

10

b) DO thi ham s6 c6 diém cyc tiéu la (—1;—1).
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¢) Véi z,, 7, 1ahai hoanh d¢ cuc tri ciia ham s6 thi z7 + 27 = 10. l:l

d) Phuong trinh dwong thang di qua hai diém cuctrila z —y +2 = 0. l:l

Caau 12. Cho d6 thi ham s6 bacba y = f(z) nhu hinh vé bén.
a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—1;2).

b) DO thiham sd y = f(z) c6 diém cyc tiéu la M(—1;2).

c) Gia trj cuc dai chiaham s6 y = f(z) la y,, = 2.

d) Bat phuwong trinh f’ [@ > 0 co tap nghiém chira dung 5 s nguyén.

Cdu 13. Choham s f(z) = az"' + bx® + ¢ c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. AY

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;—1), (0;1).

b) Ham o f(z) dat cuc tiéu tai diém z = 1.

pip === ===
—

—
Ol —

c) Goi 4, B, C labadiém cuc tri cia d6 thi ham sd thi S, = 1. ’ i

O 000

1
d) Hamso g(z) = f(z) + m c6 dang 5 diém cuc tri.
l‘ p—

Ciu 14. Choham sd f(z) c6 d6 thi nhw hinh bén va dat g(z) = 2f(x) — 3.

a) Ham s6 g(z) c6 dung 3 diém cuc tri.
b) Db thi ham s6 g(z) cat truc hoanh Oz tai 3 diém phan biét.

c) Ham s6 g(z) nghich bién trén khoang (—1;0).

B

NN

d) Hams6 h(z) = |g(x)| c6 dung 9 diém cyc tri.
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Cdu 15. Choham s6 y = f(r) c6 dao ham trén R. D thi ham s8 y = f'(x) nhw hinh vé bén dudi.
a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—oo;—1).
b) Ham sd y = f(z) dong bién trén khoang (—1;+00).

c¢) Ham s y = f(z) c6 dung hai diém cyc tri.

HININ

d) Hamsd y = f(z) dat cuc tiéu tai diém = = 2.

Cdu 16. Cho ham s6 bacbon y = f(z). Him s8 y = f/(z) 6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi.
a) Hams6 y = f(z) dong bién trén khoang (—o0;0).
b) Ham sd y = f(z) dong bién trén khoang (—1;1).

c) Hams8 y = f(z) nghich bién trén khoang (—00;0). 1

NN

d) Ham s8 y = f(z) nghich bién trén khoang (1;2). l

Ciau 17. Cho ham s§ f(z) = az" + bx® + ca’ + dz + e. Biét rang ham s6 y = f/(z) lién tuc trén R va
¢ d6 thi nhw hinh vé bén.

a) Hams6 y = f(z) c6 dung 3 diém cuec tri.

b) Ham s y = f(z) nghich bién trén (—4;1). 4 1

c) Hamsd g(z) = f(2r — 2%) cé dtng 1 diém cyc dai. /
d) Hamsd g(z) = f(2z — 2°) dong bién trén khoang (4;20).

Cdu 18. Cho ham sdbacba y = f(x) c6 do thi y = f'(x) nhw hinh vé bén dwdi.
a) Hams6 y = f(z) c6 dung hai diém cyc tri. \ yT /f (2) l:l

/2 Trang - 30 -
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Ciu 21.

b) Ham O y = f(z) dat cuc dai tai diém z = —2.
c¢) Ham o g(z) = f(2z + 4) dat cuc dai tai diém z = 0.

d) Ham s6 h(z) = f(z* —2) c6 dting ba diém cyc tri.

Cho ham s8 f(z) x4c dinh trén R va c6 do thi f'(z) nhw hinh vé bén.

a) Phuong trinh f/(z) = 0 c6 dung 2 nghiém boi 1é.
b) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—oo;—3).

c) Hams6 g(z) = f(z — 1) dong bién trén khoang (—2;—1).

d) Khoang nghich bién ctia ham s6 h(z) = f(1 — Inz) chita dung 34 s6 nguyén z.

Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = (z +1)(z — 3)’, Vz € R.
a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—oo;—1).

b) Ham s y = f(z) nghich bién trén khoang (—1;3).

c) Hams6 y = f(z) c6 dung hai diém cuc tri.

d) Hamsd g(z) = f(z* — 21) cb ding mot diém cyec tri.

Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = 2°(z +1)(z — 3), Vz € R.
a) Hamsd y = f(z) dat cuc tri taiba diém z = —1; x = 0; = = 3.
b) Ham s y = f(z) nghich bién trén khoang (—1;3).

c) Hamsd y = f(z) dong bién trén (—oo;—1] U [3;400).

d) Ham s6 y = f(3z) nghich bién trén khoang [—%;1].

Ay

L]
L]
[]

NI NN

L1 LTI
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Cdu 22. Chohamsé y = f(z) c6 daoham f'(z) = (z —1)(2 — ), Vx € R.
a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (1;3).
b) Ham sd g(z) = 2 — f(z) dong bién trén khoang (1;2).

c¢) z =1 ladiém cyc dai cia ham s6 y = f(x).

NI

d) S6 diém cuec tri cia ham s8 g(z) = f(2* — 2z) 1a 5.

Cdu 23. Chohamsd y = f(z) c6é daoham f'(z) = z(z +2)°(z° +4), Vz € R.

a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—2;+00).
b) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—oc;0).

c) Hamso y = f(z) c6 dung 2 diém cuc tri.

NI

d) Hamso y = f(|a:|) c6 dung 1 diém cuc tri.

Cdu 24. Choham s y = f(x) c6 daoham f'(z) = (z +1)*(x — 2)(z + 3), Vz € R.
a) Ham s g(z) = f(z — 3) dong bién trén khoang (5;+00).
b) Ham sd g(z) = f(z — 3) nghich bién trén khoang (2;5).

c¢) Hamsé g(z) = f(x — 3) cb hai diém cwre dai, mot diém cuc tiéu.

NN

d) Hamso y = (| |) c6 dung 5 diém cuc tri.

Cédu 25. Chohamsd y = —z’ + 3z —2 ¢4 do thi (C).
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a) Phuong trinh y' =0 co dung hai nghiém phan biét.
b) ¥ >0% 2 € (—o0;—1)U(1;+00).

¢) Phuong trinh tiép tuyén ctua (C) tai giao diém (C) vdi truc tung la y = 3z — 2.

NN

d) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (2025;2026).

Ciu 26. Chohamss y = z' —22° —2.

a) Tap xac dinh chtaham s la ¥ = R.

b) Ham s8 da cho cé daoham 1a ¢’ = 42° — 4.

NI

c) Ham s da cho nghich bién trén khoang (1;+00).
d) D06 thi ham s6 da cho dat cuc tiéu tai hai diém A, B va dat cuc dai tai diém C. Diém

D(0;—4) la dinh tht tu ctia hinh binh hanh ACBD (theo thit ty do).

[]

Cdu 27. Chohamsd f(z)= —2" + 82° + 2024.

a) Tap xac dinh cia ham s6 da chola 7 = R.

b) Ham s6 da cho cé dao ham 1a f/(z) = —42” — 16z.

c¢) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (2;+00).

d) D6 thi ham s& dat cuc tri tai 3 diém A, B, C. Dién tich tam giac ABC béang 32.

HiN|nn

Céu 28. Cho ham s§ f(z):x_Fi.
:L'_
. 2
a) Daoham f'(z) = — , Vo o= 1.
(z 17

b) Ham s6 f(z) nghich bién trén R \ {1}.

LI0T [

c¢) Hams6 f(z) khéng cé diém cuc tri.
d) Tiép tuyén cua d6 thi ham sd da cho tai diém c6 hoanh d6 z = 0 cit truc hoanh, truc tung
tai hai diém A, B. Khi d6 dién tich tam gidc OAB bang 1/2.

[]
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Cau29. Chohams§ f(z) =21
x—4
\ / 2
a) Paoham f'(z) =— -, Vo= 4.
(-4

b) Ham s8 da cho nghich bién trén (—o0;4) U (4;+00).

c) Tiép tuyén cua do thi tai giao diém do6 thi vdi truc hoanh la = + 3y = 1.

L1 0] O

d) Ham s y = f(sinz) dong bién trén khoang [%;ﬂ'].

Cau 30. Chohamss f(z) = 1.
z+1
a) Ham s6 xdc dinh khi z = —1 va c6 dao ham f'(z) = ( L ) Vo = —1.
x +

b) Ham sd da cho dong bién trén R\ {—1}.

c¢) Ham s6 khong c6 diém cuc tri.

LICIE] L

d) Bé&t phuong trinh f(2*°) < f(4"'") ¢6 dung 4 s6 nguyén duong.

Cidu 31. Chohémsé'y:x—l-é-
T

a) Tap xac dinh chtahamsdla ¥ = R\ {0}.

b) Daoham ctiahamsd dachola v/ =1+ é, Vi = 0.
T

c) Phuong trinh f/(z) = 0 c6 2 nghiém phan biét z = +2.

NN

d) Bang bién thién cia ham sd y = f(z) la
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ol —2 0 2 oo

f'(z) + 0 - — 0 +
—4 +00 400
f() / \ \\4/
— — 0
2
Ciu32. Chohamss f(z) = L ?1’37 .
x p—

a) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (—oo;1). l:’
b) Cuc dai caahams8 f(z) 1a 1. ]
c¢) Ham s f(z) c6 ding ba diém cuc tri. I:l
d) DPuong théng noi hai di€ém cuee tri ctia &6 thi ham sd da chola A :y =2z — 3. l:’

—' -1

Caau 33. Chohamsd f(z) = .
T —

a) Hams6 f(z) c6 tap xac dinhla 7 =R vaco f'(z) = ——, Vo = 1.

b) Ham sd f(z) dong bién trén khoang (2;3). l:’
Q) (=3 < (5. L]
d) Khoang cach gitta hai diém cuc tri bang 6. l:’

Ciu 34. Chohamss f(z) = 2:”;1
" —3z+2
a) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (2;400). l:’
b) Cuec dai ctia ham s8 f(z) 1a —5 + 246. ]
c) Diém cyc tiéu cia ham sd1a —5 + /6. l:’
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d) Hams6 f(z) nghich bién trén khoang (—1 — 6;—1 +/6). ]

2
Ciu 35. Chohamsé f(r) = Lﬂ%
T
2
VO
a) Daoham ctiaham s6 f(z) 1a f'(z) = x(—1171>237 Vo = 1.
x_

b) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—3;—1).

c) B&tphuong trinh f(z* — 4z + 7) < £(2024) c6 89 nghiém nguyén duong.

IO

d) Khoang cach gitra hai diém cuc tri cua d6 thi ham s da cho béng 2\/6 .

Ciu 36. ChohamsG y =2z — 2°.
a) Tap xac dinh cua ham s6 da cho 1a & = [0;2].
1

22z — 7

¢) Phuong trinh y' = 0 v6 nghiém trén doan [0;2].

b) Daoham 3y’ = , Vo € (0;2).

L0 O O

d) Khoang dong bién ctia ham sd da cho la (0;1).

Cia 37. Choham s6 f(z) = V3z —2°.

[]

3
a) Hams6 y = f(z) dong bién trén khoang [0;5].

b) Ham s6 y = f(x) dat cuc tiéu tai diém z = 1,5.

[ 1L

c¢) Hams6 y = f(z) nghich bién trén khoang (2;3).
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Ciau 38.

Ciu 39.

Ciu40.

d) Goi d la duong théng di qua diém cuec tri cua d6 thi ham s6 va cat hai tia Oz, Oy lan

luot tai hai diém A, B. Khi dién tich tam giac OA B nho nhat, phuong trinh duong thang

d c6dang y = mz +n thi 3m —2n la mot s6 am.

Cho ham s8 f(z) = z + V1 —12°.

a) Tap ac dinh cia ham s6 da chola ¥ = [-1;1].
b) Phuong trinh y' = 0 & o = £/2/2.

c¢) Ham s f(z) c6 ding hai diém cuc tri.

d) Db thi ham s& da cho cat truc hoanh tai 2 diém phan biét.

Cho ham s8 f(z) = cosx — z.
a) Hamso f(z) dong bién trén R.
b) Hams6 f(z) dat cuc dai tai diém 2 = —g-

c¢) Hams6 f(z) khong cd cuc tri.

d) Ham s6 f(z) nghich bién trén R.

Cho ham s6 y = z + 2sinz trén khoang (0; 7).

™

a) Ham s da cho dong bién trén khoang | 0;—/|.

w

b) Ham s6 da cho dat cuc dai tai diém z = 2% .

c) Ham s6 da cho khong c6 cuec tiéu.

[]

Hinnn

I LI L
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2?] ]

d) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang

Cidu41. Chohams6 f(x) =2z —sinuz.
a) Daoham ctia ham sd da cho la f'(z) =2 — cosx, Vz € R. l:’
b) f'(z) <0 véimoi . l:’
c) Batphuong trinh f(4 —2%) > 0 & f(4 —2*) > f(0). I:l
d) BAtphuong trinh f(4 — 2%) > 0 c6 tap nghiém chita dung 3 nghiém nguyén. l:’

Cdu42. Chohamsd y = e

a) Ham s8 da cho dong bién trén khoang (—1;1). ]
b) Ham s8 da cho nghich bién trén khoang (—3;—2). ]
c¢) Ham s& da cho dat cyc tiéu tai diém z = 0. l:’
d) Ham s6 da cho c6 dting 1 diém cuec tri. I:l
Cidu43. Chohams6 y = (0,5)"".
a) Ham s6 da cho c6 tap xac dinh 7 = (—o0;3). l:’
b) Ham s8 da cho dong bién trén khoang (0;3). ]
c) Ham s& da cho c6 gia trj cuc tieu la y,, = 0. l:’
d) Ham s6 da cho c¢6 dung 1 diém cuec tri. l:’
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z° 731+E
4

Ciu44. Chohamso y =2
a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;0).
b) Ham sd da cho dong bién trén khoang (0;1).

c) Ham s& da cho c6 gia trj cuc tieu la y,, = 2

NN N

d) Ham s6 da cho c6 dung 2 diém cuc tri.

Cia45. Chohamsd f(z) = x.e.
a) Daoham f'(z) = e".
b) Ham sd da cho dong bién trén khoang (—1;+00).
0 fl@)+f(2)=f"(x)
d) ) < F(37).

Hinnn

Ciu 46. Chohamsd f(z) = log, (¢ +2z° 4+ 2 +2) 6 d0 thi (C).

a) Ham s6 da cho cé tap xadc dinh 1a 7 = (—2;+00).

1
b) Ham sd da cho dong bién trén khoang [—1; —g]

L1 LI L

c) D06 thi ham sd (C) c6 dung hai diém cuec tri.
d) Goi A, B lahai diém cuc tricua (C) va M €d: 3z +y+ 1= 0, khi d6 gia tri nho nhat

1
cua biéu thitc 7 = MA + MB thudc khoang 5;1]. l:’
Cdu47. Chohamsé f(z) = —éxzﬁ —ma® + mz +m* v6i m 1a tham s8.
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a) Daoham ctia ham sd da chola f'(z) = —2° — 2ma + m + 2m.
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén R < f/(z) > 0 véimoi = € R.

c) Co6dung 3 sdnguyén caa m d€ f(z) nghich bién trén R.

NN

d) Ham s c6 ding hai diém cuc tri khi tham s& m € (0;1).

Cidu 48. Choham sd f(z) = %x" +maz® + 4z + 3 véi m 1a tham sé.
a) Véi m = 6, thiham s6 f(z) ddng bién trén khoang (0;+00).
b) Codang 3 gid tri nguyén cia m d€ ham sd f(z) dong bién trén R.

c) Co6dung 3 gia tri nguyén am ctia m d€ ham s6 f(z) dong bién trén (0;+00).

LI

d) Ham s& c6 hai diém cuc tri z,, 2, théaman z} + 27 = 28 khi m = +3.

4+ 2
T+ 5m

Caa49. Chohamso f(z) = véi m 1a tham so.

a) Diéu kién xac dinh cia ham sd1a z = —5m.
b) Véi m =1, thiham sd f(z) dong bién v6i moi © = —5.

c) Codung 2 gi tri nguyén cia m d€ ham s6 f(z) dong bién trén (—oo;—10).

LTI

d) C6dang 1 gia tri cia m € N dé ham s6 f(z) nghich bién trén (0;1].

Céu 50. Chohamsd y = f(z) c6 f'(z) = 2* — 3z +m, Vz € R.
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a) Dieu kién can déham s8 f(x) dat cuc tri tai diém z = —2 13 m = —10. ]
b) Véi m <9 thiham s6 f(z) ludn c6 2 diém cuc tri. l:’
Q) V6i 0 <m <9 thiham s§ f(z) 6 hai diém cyc trj duong. ]

d) Co6 2025 gidtri m € Z* d€ham s6 g(x) = f(z* — 2x) ¢6 ding 1 diém cuec tri. I:l

Caa 51. Trong 25 ngay dau tién sau khi phat hién mét bénh dich, cac chuyén gia y t& wdc tinh s6 nguoi
nhiém bénh (k€ tir ngay xut hién bénh nhan thit nhat) dén ngay thi ¢ 1a f(t) = 45t — t* véi
t €{0;1;2;3;...;25}.

a) S6ngudinhidm bénh dén ngay thit 25 1a 12500, ]
b) To6c do truyén bénh (nguodi/ngay) theo thoi gian 1a f/(t) = 90t + 3t°. l:’
c) TG6c do truyén bénh dén ngay tht 10 la 600 nguoi/ngay. l:’
d) T&c dd truyén bénh tang dan cho dén ngay th 15, nhung sau d6 giam dan cho dén
ngay thi 25. l:’

Cdu 52. Mot vat chuyén dong thang duwoc cho bsi phuwong trinh s(t) = —%t3 + 4t* 4 9¢t, trong d6 ¢
tinh bang gidy va s tinh bang mét.
a) Van tOc ctia vat tai cac thoi diém ¢ = 3 giay 1a v(3) =1 (m/s).
b) Quang duong vat di duoc khi chuyén dong dén khi vat dung lai la 162 (m).
c) Gia tdc cua vat tai thoi diém ¢t = 3 gidy la a(3) = 2 (m/s%).

NN

d) Trong 9 gidy dau tién, vat tang toc khi ¢ € [0;4].
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Ciéa 53.

Ciua 54.

Cadu 55.

Thé tich nudc ctia bé boi sau ¢ phat bom duogc tinh theo cong thie V() = ﬁ[i’)ﬂtg — i#],

v6i 0 < t < 90. Luu lwong nuede ctia may bom tai thoi diém ¢ dwoc xac dinh boi o(t) = V'(2).

a) Theé tich nudc ciia bé boi sau 2 pht1a 2,63 don vi thé tich. ]
o s ain 9>

b) Luu luong nude cia may bom tai thoi diém ¢ la v(t) = o " 100’ t €10;90]. l:’

c) Luu luwong nuwdc cia may bom tai thoi diém ¢ = 10 la 80. l:’

d) Luu luong nuéc ciia mdy bom ting dan tir phat 0 dén phut the 75. [ ]

Do giam huyét 4p cia mot bénh nhan duoc cho boi cong thire G(z) = 0,0252°(30 — ), trong

dé = 1alidu lwong duoc tiém cho bénh nhan (z dwoc tinh bang miligam).

a) Khi liéu ligng thudc tiém cho bénh nhan la 30 (mg) thi dd gidam huyét 4p cua bénh nhan
bang 0. l:’

b) DPaoham cua d6 giam huyét ap theo liéu luong thudc tiém cho bénh nhan la mot tam thiec

bac hai theo bién z. l:’
¢) Nghiém ctia dao ham do giam huyét 4p theo lidu luong 1a 0 va 30. ]

d) DO giam huyét 4p sé giam khi liéu lwong thudc téng tir 0 dén 20 (mg).

Gia stt doanh s& (tinh bang san phdm) ctia mdt san phdm méi (trong mdt ndm nhat dinh) tuan
2000
1+5¢e "
gian t duogc tinh bang nam ké tit khi phat hanh san phdm méi. Goi g(t) = f/(¢) 1a ham t6c do

theo quy luat logistic duwgc md hinh héa bang ham s& f(t) = (t > 0), trong d6 thoi

ban hang.
a) Doanh s6 cua san pham mdi trong nam thit hai la 150(;0 = l:’
+ oe
—t
b) Ham t6c d6 ban hang 1a g(f) = f/(f) = —o0e (1 > 0). ]
(14 5e™)
t -t
&) Dao ham ciia him tc 6 ban hang 1a ¢/(t) = 22000 6¢_—1), ]
(1+5e™)
d) Tdc dd ban hang tang dan trong 3 ndm dau tién, nhung sau d6 sé giam dan trong nhitng
nam tiép theo. l:’
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Cau 56.

Ciéa 57.

Cda 58.

N A Ak s e < LN x e v A , 26t +10
S& dan mot thi tran sau ¢ nam ké tir ndm 1970 dwoc wéc tinh boi cong thie f(t) = t-l——+5

(f(t) dwoc tinh bang nghin nguoi). Dao ham ctia ham s8 y = f(t) biéu thi t6c d6 ting dan s§
ctia thi tran (tinh bang nghin nguoi/nam).

a) Toc dd tang dan s6 vao nam 2024 cua thi trdn la 0,0345 nghin nguoi/nam.
b) SO dan cua thi trdn hang ndm déu tang so v4i ndm trudce.

c) Vaonam 1990 thi toc do tang dan s6 la 0,192 nghin nguoi/nam.

Hinnn

d) Toc dd tang dan s6 hang nam tang so v4i ndm trudce.

Lat cat ngang ctia mot viing dat quen biéu dwoc md hinh héa thanh mot

ham s6 bac ba y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé (don vi d¢ dai trén cac o /q =
truc 1a km). Biét khoang cach hai bén chan d6i OA = 2 km, d6 rong i )
ciahd AB =1 km va ngon d6i cao 528 m. v AN/

a) Do thiham s6 y = f(z) di qua cac diém O(0;0), A(2;0), B(10).

[ ]
547

3 L

) Ham s8 f(z) = k(z® — 52® + Tx), v6i k ~ 0,25. ]

]

d) D0 sau cta ho tai diém sau nhat xap xi 158 (m).

b) Phuong trinh f'(z) =0 & z =

Lat cat ngang ctia mdt viing dat ven bién dwgc md hinh
hoéa thanh mét ham s6 bacba y = f(z) ¢b d6 thi nhw hinh
vé (don vi d0 dai trén cac trucla km). Biét khoang cach hai
bén chan d6i OA = 3 (km), d0 rong ciahd AB =1 (km) Biéﬂo
va ngon doi cao gan 866,372 (m).

a) Ham s6 bac ba cia md hinh hda c6 dang f(z) = a(z® — 72° +12x), vdi a > 0. l:’
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Cidu 60.

b) Tai diém cao nhat cua dinh d6i c6 hoanh do la =z =

74413
SR n

c) Hésd a thudckhoang (0,75; 1). l:’
d) Do sau ctia ho tai diém sau nhat gan bang 388 (m). l:’

Mot cong ty xan suat do choi tré em. Gia sit moi tuan san xuat duwoc z san pham do choi
(20 < £ <150). Chi phi trung binh cho mot san pham duoc cho bdi cong thitc sau
32000

z
dong. Goi T'(x) la s6 tién ban dwoc va L(z) 1a 1oi nhuan thu dwoc khi ban z san pham.

C(z) = bz — 450 + . Biét rang mdi san phan d6 choi dugc ban dong gid 1a 35 nghin

a) Doanh thu cta cong ty khi ban duoc 50 1a 1570 nghin dong.
b) Biéu thitc lgi nhudn ctia cong ty khi ban z san pham 1a L(z) = 35z.

¢) Lginhudn thu duoc khi ban duoc la 1310 nghin dong.

Hinnn

d) Cong ty can san xuat 80 san phdm dé€ chi phi thap nhat.

Mot xi nghiép dét san xuat lua to tam mdi ngay xan xuat duoc = mét vai lua (1 < z < 30).
Tong chi phi san xudt z mét vai lua duoc tinh bang ngin dong cho béi ham chi phi
C(z) = 22° — 422" — 4702 — 400. Gia st xi nghiép dét nay ban hét san pham mdi ngay vdi gia
250 nghin dong/mét. Goi B(x) la so tién ban dwgc va L(z) la 1gi nhuan thu duoc khi ban =

mét vai lua.

a) Doanh thu cta xi nghiép khi ban dwoc z mét vai luala L(z) = 250z. l:’

b) Gia st mot thang c6 30 ngay va mai ngay xi nghiép ban duoc 15 mét vai lua. Doanh thu
cua xi nghiép trong 1 thang cua xi nghiép la 112500 nghin dong.

¢) Loi nhuan khi xi nghiép ban duwoc 30 mét vai la 8500 nghin dong.

LI

d) Loinhuén tdi da cua xi nghiép trong mét ngay la 15600 nghin dong.
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Ciu 61. Nguoitabom xdng vao binh xang ctia mot xe 6 to. Biét rang thé tich V' (lit) ctia lugng xang
trong binh xang tinh theo thoi gian bom xang ¢ (phut) duoc cho boéi cong thitc sau day
V(t) =200t — ?t‘g +5 voi 0<t< % Khi xdng chay vao binh, goi V'(¢) 1a toc d6 ting
thé tich tai thoi diém ¢ v6i 0 <t <0,5.
a) Ban dau trong binh xang c6 205 lit xang.
b) Sau khi bom 30 gidy thi dung tich ctia binh xang trong xe it hon 46 lit.
c) Kétwkr 10 giay dau bom xang thi tdc do tang thé tich dat 72 lit/phut.

Hinnn

d) Tdc d6 tang thé tich ludn tang trong qua trinh bom xang.
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PHAN 03. CAU HOI TRAC NGHIEM TRA LOTI NGAN
— Yo m————————
Loi nhuan ctia mdt cong ty duoc cho boi cong thiee ¥(x) = —150(z* — 30z + 100) (nghin
dong), trong d6 z la s6 lugng san pham A dwgc san xuat. Cong ty co thé dat dugc loi nhuan
toi da khi san xudt bao nhiéu san pham A ?

Tratoi| | | | |

Thé tich V cta 1 kg nudc (tinh bang em®) & nhiét @ T (°C) khi T thay d6i tir 0°C' dén
30°C dwoc cho xap xi boi cong thite V = 999,87 — 0,06426T + 0,00850437% — 0,00007697"°.
(nguon: James Stewart, |. (2015). Calculus.Cengage Learning 8th edition, p.284). Tim nhiét do
T, € (0;30) dé tlrnhiét do T, trd lén thi thé tich V' tang (lam tron két qua dén hang don vi).

Tratoi:| | | | |

bé xay dung phuong an kinh doanh cho mét loai san phdm, doanh nghiép d6 tinh toan 1oi
nhudn ¢ (dong) theo cdng thirc €(z) = —2002” + 92400z — 8400200, trong d6 = 1a sd san
phdm duogc ban ra. Doanh nghiép ¢ lgi nhuén tang khi = € (a;b), lac nay khoang (a;b) chia
bao nhiéu s6 nguyén z 7

Tratoi:| | | | |

Xét mot chat diém chuyén dong trén mot truc s nam ngang, chiéu dwong ttr trai sang phai
nhu hinh vé sau:

v

0 s(t)
Gia st vi tri s(t) (mét) ctia chat diém trén truc s6 da chon tai thoi diém ¢ (gidy) dwgc cho boi
cong thic s(t) = t* — 9t* + 15¢, (t > 0). Khoang thoi gian chat diém chuyén dong theo chiéu
am (khi v(¢) < 0) la khoang (a;b), hoi trong (a;b) chita bao nhiéu s6 nguyén ?
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Tratoi:| | | | |

Caa 5. Dién tich riing cua tinh X trong thoi gian tit nam 1990 dén nam 2000 duoc tinh xdp xi theo
cong thiee S(z) = —%az:‘ + 2 + 48z 4 100 (ha) v6i = 1a s ndm. Hoi dién tich rimg cua tinh

X lién tuc tang dén ndm nao ké tir ndm 1990 va dén ndm d6 dién tich ring cua tinh X la bao
nhiéu ?

Tratoi:| | | | |

Cédu 6. Sanluong nuditdm ctianha 6ng X thay ddi theo cong thire f(t) = A +t° —101In(2t + 1) (con),
véi A 1a s8 luong tom gidng ban dau va ¢ 1a thoi gian nudi tinh bang thang. Néu ban dau dng
X tha 2000 con tdm gidng thi sau bao nhiéu thang ké ti ltc bat dau tha, s luwong tom hét bi
hao hut va bat dau phét trién ?

Tratoi:| | | | |

Cau 7. Su phan hay cta réc thai hitu co c6 trong nudc sé lam tiéu hao oxygen hoa tan trong nudc.
Nobng d6 oxygen (mg/{) trong mot ho nwde sau ¢ gio (¢ > 0) khi mot lwgng rac thai hiru co

15t
9+ 1

bi xa vao ho dwoc tinh xap xi boi ham s6 y(t) =5 - Nong do oxygen trong nudc tang

sau thoi diém nao ?

Tratoi:| | | | |
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Cidu 8.

Cia 10.

Céa 11.

Sw anh hudng khi sit dung mét loai doc t6 d6i véi vi khudn X dwge mot sd nha sinh hoc md
t+1

'+ t+4
t6. Vao thoi diém nao thi s luong vi khuan X bat dau giam ?

ta boi ham sd P(t) = , trong d6 P(t) 1a s8 lwong vi khudn sau ¢ gio st dung doc

Tratoi:| | | | |

Ngudi tanuodi 1000 con vi khuan trong mot dng nghiém. Biét rang s& lwong vi khuan thay ddi
100t .

theo cong thiee S(t) = 1000 + = 1100 (con), v6i ¢ la thoi gian tinh bang gidy. Hoi trong
_|_

khoang thoi gian nao ké tir Itic nudi s leong vi khuan tang va khi d6 sd luong vi khuan trong

ong nghiém la bao nhiéu ?

Tratoi| | | | |

Mot con Bo bi nhiém Virtt X. Sau khi duoc chich thudc thi s6 lwong virat X trong mau duoc
_ltz .

tinh x4p xi theo cong thitc f(t) = A(6t° +1).e * , véi t 1a thoi gian tinh bang gio va A 1a sd

lwong virat X bi nhiém ban dau. Néu ban dau con Bo bi nhiém 2000 con virat thi may gio

sau, ké tir khi duoc chich thudc, s6 luong virat X trong mau bat dau giam xudng va tai thoi

diém do6 so luwong vi rat trong mau Bo 1a bao nhiéu con ?

Tratoi:| | | | |

Mot doanh nghiép du kién loi nhan moi thang khi san xut z san pham (0 <z < 450) dwoc
cho boi ham s8 ¢(z) = —z’° + 4502 (don vi: dong). Hoi doanh nghiép thu dwoc loi nhuan cao
nhat moi thang khi san xuat bao nhiéu san pham ?
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Ciéa 12.

Cidu 13.

Cau 14.

Tratoi:| | | | |

Mot vat chuyén dong thang, di chuyén tlr vi tri A dén vitri B c6 quang duong di tinh xap xi
theo cong thire S(t) = — %# + %f + 30t (m), t 1a thoi gian tinh bang giay. Hoi van tdc 16n

nhat ma vat dat dwgc la bao nhiéu km/h ?

Tratoi:| | | | |

Mot cong ty san xudt d6 choi du tinh san xuat moét loai d6 choi mdéi cho tré em. Biét réng ham

chi phi trung binh cho mdi d6 choi ctia cong ty 1a f(z) = 2z + 140 + @, (z > 0), trong do
T

z 1a 86 luong d6 choi duoc san xuat. Hoi cong ty phai san xudt bao nhiéu d6 choi dé€ chi phi

trung binh moi san pham la thdp nhat ?

Tratoi:| | | | |

Sau khi phat hién mot dich bénh, cdc chuyén gia y t& wdc tinh s& nguoi nhiém bénh ké tir ngay
phét hién bénh nhan dau tién dén ngay thit ¢ 1a f(t) = —t* + 45¢° +600t, ¢t € N, ¢ < 30. Néu
xem f(t) 1a ham s& xac dinh trén doan [0;30] thi f/(f) dwoc xem la tdc dd truyén bénh
(nguoi/ngay) tai thoi diém ¢. Trong 30 ngay dau tién, c6 bao nhiéu ngay ma téc do truyén
bénh 16n hon 1200 ?

Traloi: | | | | |
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Caa 15.

Cda 16.

Cia 17.

Mot cong ty tién hanh khai thac 17 giéng dau trong khu vuc dwoc chi dinh. Trung binh mbi
giéng dau chiét xuat dwoc 245 thung dau mdi ngay. Cong ty c6 thé khai thac nhiéu hon 17
giéng dau nhung ct khai thac thém mot giéng thi lwong dau mdi giéng chiét xuat hang ngay
sé giam 9 thung. D€ gidm d6c cong ty co thé quyét dinh s6 giéng can thém cho phu hop véi
tai chinh, hay chi ra s6 giéng cong ty c6 thé khai thac thém dé san luong dau chiét xudt tang
lén.

Tratoi:| | | | |

Nha xe khoan cho hai tai x€ An va Binh mbi nguoi [an lwot nhan 32 lit va 72 lit xang trong
mot thang. Biét rang, trong mot ngay tong s6 xang ca hai nguoi stt dung 1a 10 lit. Tinh tong s6
ngay it nhat d€ hai tai x€ stt dung hét s6 xang duoc khoan.

Tratoi:| | | | |

Gia st doanh s& (tinh bang s& san pham) ctia mot san pham mdéi (trong vong mdt s6 ndm nhat
5000
1+5¢ "
trong d6 thoi gian ¢ duwgc tinh bang nam, ké tir khi phat hanh san pham méi. Khi d6, dao ham
f/(t) sé biéu thi t6c d6 ban hang. Hoi sau khi phat hanh bao nhiéu ndm thi téc dd ban hang 1a

16n nhat (lam tron dén hai chir s6'thdp phin sau ddu phdy) ?

dinh) tuan theo quy luét logistic dwoc md hinh héa bang ham s8 f(t) = (t>0),

Tratoi:| | | | |
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Ciu 18. Gia st chiéu cao (tinh bang c¢m) ctia mot gidng cay trong (trong vong mdt s6 thang nhat dinh)
200
1+4e’
thoi gian ¢ dwoc tinh bang thang ké tir khi hat bat dau nay mam. Khi d6 dao ham f'(t) sé
biéu thi t6c d tang chiéu cao ctia gidng cay d6. Hoi sau khi hat giong bat dau nay mam thi

sau bao nhiéu thang t6c d6 tang chiéu cao cua cay 1a 16n nhat ?

tuan theo quy luat logistic dwgc md hinh hoa bang ham s8 f(t) = (t > 0). Trong do

Tratoi:| | | | |

Cau 19. Gia st ting can ning (tinh bang kg) cia mot gidng vat nudi (trong vong mot s6 thang nhat
150
1+ 3¢’
Trong d6 thoi gian ¢ dugc tinh bang thang ké tir khi vat nuoi d6 bat dau sinh ra. Khi &6 dao
ham f/(t) sé biéu thi téc do tdng can nang cua loai cay dd. Hoi sau khi vat nuoéi sinh ra thi sau
bao nhiéu thang tdc do tdng can ndng cua vat nudi la nhanh nhat ? (lam tron dén hai chir s6'thdp

phin sau ddu phdy).

dinh) tuan theo quy luat logistic duwgc mo6 hinh hoa bang ham s§ f(t) = (t >0).

Tratoi:| | | | |

Caa 20. Mot con ca hoi boi nguge dong dé€ vuot khoang cach1a 300 km. Van tdc dong nudcla 6 km/h.
Néu van toc boi cuia ca khi nuwdc dung yén la v (km/h) thi nang luong tiéu hao cta cé trong
t gid dwoc cho boi cong thiic E(v) = cv’t, trong d6 ¢ 1a hang s6 va E tinh bang Jun. Van t8c
boi ctia ca khi niée diing yén nam & khoang (a;b) thi ndng legng tiéu hao ctia ca giam, khi d6
trong khoang (a;b) chita bao nhiéu s6 nguyén ?

Tratoi:| | | | |
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Cdu 21. Choham s6bacba f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. Co bao nhiéu gia tri nguyén cua tham

J@+8 dong bién trén khoang (—oo;1) ? o
f(z) +m

Tratoi:| | | | |

s0 m déham sd g(z) =

Caa 22. Chohamss f(z) xac dinh trén R c6 d6 thi nhu hinh vé. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham
J@)=6 nghich bién trén khoang (0;1) ?
flx)—m

Tratoi:| | | | |

s6 m déham sd g(z) =

Ciu 23. Cho ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé. C6 tdt ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sd
m € (—10;10) d€ y = f*(z) — mf(z) dong bién trén khoang (1;3) ? K

Tratoi:| | | | |

Caa 24. Cho ham sd bacbon f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m € (—9;9)
dé€ham s8 g(z) = f*(z) — 3f*(x) + (m* — 4m) f(z) + 2 nghich bién trén khoang (—oc;—1) ?
| ! Ay 1

Tratoi| | | |
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Cau 25. Choham s f(z) xac dinh trén R va c6 bang xét dati dao ham bén dwédi. Cé bao nhiéu gia tri
nguyén ctia tham s& m dé ham sd g(z) = f(z*> — 22 + m) dong bién trén khoang (—1;0) ?

z |—o0 —4 5 +00

Cdu 26. Cho ham s8 f(z) ¢6 f'(z) = (z —1)(x — 4), Vo € R. Cb bao nhiéu sd nguyén cua tham sd
m € (0;2020) d€ ham s6 g(x) = f(z° — = + m) nghich bién trén khoang (—1;0) ?

Tratoi:| | | | |

Cau 27. Cébao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sd thiee m € [~10;10], d€ ting v6éi mdi gid tri m thi ham

s6 y = 2’ + ma® — m*z nghich bién trén khoang (0;3) ?

Tratoi:| | | | |

Céu 28. Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 thuc m, d€ tmg véi mdi gid tri cia m thi ham
sO f(z) = mz' —2(3m + 11)2* + 1 déng bién trén khoang (—2;0) ?

Tratoi:| | | | |
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Caa 29.

Cau 30.

Cidua 31.

Ciu 32.

Ciu 33.

Cé tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 thuc m, d€ tng véi moi gia tri cia m thi ham

s0 f(z) = mz® + 4(m — 1)z + 3mz + 2 khong c6 diém cuc tiéu ?

Tratoi:| | | | |

Cho ham s8 y = z' + 4mz® + 3(m + 1)z° + 1. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cta tham s6 m dé
ham s6 chi ¢ cuc tiéu va khong co6 cuc dai ?

Tratoi:| | | | |

Cho ham s y = 2° + 3z + mz +m — 2. CO tit ca bao nhiéu gid tri nguyén ctua tham sd
m € (—20;20) d€ &6 thi ham s ¢6 hai diém cyee tri nam hai bén so véi truc hoanh.

Tratoi:| | | | |

Cé tdt ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sd thwc m sao cho d6 thi cia ham sd

f(z) = 2° — 82" + (m* +11)z — 2m’ + 2 c6 hai diém cuc tri ndm vé hai phia ctia truc Oz ?

Tratoi:| | | | |

Cho ham s8 bac ndm y = f(z) c6 d6 thi f'(z) nhw hinh vé bén dudi. Tim s6 diém cuc tri ctia

ham s§ g(z) = f(lnz) + - A
. ) S
Tvatoi| | | | | s
o) 1 2 -
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Cdu 34. Cho ham s6 bacbon y = f(z) dat cuc tri tai ba diém —2; 0; 1 va c6 d6 thi nhuw hinh vé. Tim
s6 diém cuyc trj ctia ham s6 g(z) = e’V 4 2.

Tratoi:| | | | |

2r+y
zy —1

Ciu 35. Cho hai s8 thuc duong 7, ¥ thoa man 37>/ =

- Tim gia tri nho nhét cua biéu thire

D =z + 4y.

Tratoi:| | | | |

8 — 8xy
T+y

Ciu 36. Cho z, ¥y 1a cc s6 thuc dwong thay ddi thoa man 2°% ™ = - Khi 7 =2zy* + 7y dat

gia tri 16n nhat thi 3z + 2y bang bao nhiéu ?

Tratoi:| | | | |

Cau 37. Xét log,(4z +y + 2zy + 2)""* = 8 — (2z — 2)(y + 2) voi z, y la cac sd thuc dwong. Tim gia tri
nho nhat cua biéu thiree ¥ = 2z + y.

Tratoi:| | | | |
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D. 04 DE REN LUYEN DON PIEU & CUC TRI
PR @A ke

DE SO O1

Phan 1. Cau héi trac nghiém nhiéu phwong dan lwa chon
(THhi sinfi tra léi e cau 1 dén cau 12. ‘Mai cau hidi, thi sinfi chi chen 1 phueng dn)
Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién bén dudi. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao ?
A. (—=31). z |—co —2 2 oo
B. (—2;2). f(z) + 0 — 0 +
C. (2+00).

1 +o00
D. (—o0;—2). J@) _.QC./ \i _3/

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén R va cd bang xét ddu f'(x) nhw sau:

T ‘ —00 —1 0 1 +00
f@ |l o+ 1 - 0+ -
S6 diém cuyec tri ctia d6 thi ham s6 y = f(z) la
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4.
Cho ham s f(z) xac dinh trén cac khoang (—oo0;—1), (—1;400) va cd bang xét ddu f'(z)

nhuw sau:
x ‘ —00 —1 0 1 —+00
Y@ |+ 1 - 0+ -
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4.
Cho d6 thi ham s6 bacba y = f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé bén dwdi. Ham s da cho dong bién
trén khoang nao sau day ? B :f _____
A. (—o%0). | ’ /\
B. (2;+00). i i/ | F
S\ o 3
C. (0;2). \/
D. (—2;2). 9

Cho ham s bac bon trung phuong y = f(x) ¢ d6 thi la duwong cong trong hinh vé bén. Diém
cuc dai cua d6 thi ham s0 la

A
A z=1. \_2 /
T Jo

B. x =0.

C. M(0;1).
D. N(2-3).
Cho ham s8 f(z) ¢6 dao ham trén R va d6 thi ham s& y = f'(z) trén R nhw hinh vé. Ham s&

f(z) dat cyc dai tai di€ém nao sau day ?

YA S
A =1

B. z=0. -2 : 2 .if
I

x O
C. 2 =-2. / b
D. z =2.
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Ciu 7.

Cda 12.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va cé daoham 1a f'(z) = (v — 2)’(2”> — 4z + 3), Vz € R.
Ham s6 f(z) ¢ bao nhiéu diém cuec tiéu ?

A. o. B. 2. C. 1. D. 3.

Cho ham s8 y = 2’ + 3z + 2. Ménh dé nao dudi day la ding ?

A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;+00).

B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo;+00).

C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o00;0) va dong bién trén khoang (0;+00).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—o0;0) va nghich bién trén khoang (0;+00).

J ]— R 2 A o« A? . 2 A . \ ~N \
Cho hamso y = 53;5 —22° + 3z + 5 - Toa 6 diém cuc dai ctia d6 thi ham so6 la

A. (—1;2). B. |33

3;2]. C. (;—2). D. (1;2).

Cho ham s8 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén R ¢6 f'(z) < 0, Vo € R. C6 tit ca bao nhiéu
gid tri nguyén ctia z d€ f(22z) < f(2*) ?

A. V0 sé. B. 20. C. 21. D. 22.

Biét d6 thi ham s6 y = 2’ + 32" — 9z — 1 ¢6 hai cuc tri A va B. Diém nao dwdi day thudc
duong thang AB ?

A. N(0;2). B. P(—11). C. Q(—1;-8). D. M(0;—1).

Paoham f/(x) ctaham s6 f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. Ham s6 g(z) = f(x) 4 3z + 2
¢ bao nhiéu di€m cuc tri trong khoang (—1; \/5 ] 7
A. 1.

B. 2.

C. 3.

D. 4.

Phdn 2. Cia héi trdc nghiém ding sai

(Thi sinfi trd léi tie caw 1 dén caw 4. Trong méi y a), b), ), d) é méi cau hidi, thi sinfi chen diing hedc ction sai)

Caa 1.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién bén. x |—o0 0 3 +00
- 0

Mbi khéng dinh sau day dung hay sai ? f(=)

+ 0 +
\ ~ " N A ) 2 +oo
a) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (—o0;2). #(@) /
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (0;3). / \ )
o -

c) Ham s6 f(z) dat cuc dai tai diém z = 2.

d) Gia tri cuc tiéu cilahams6 y = f(z) la y_, = —4. y
Cho ham sd bacba y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé bén. Sk

Mbi khéng dinh sau day dung hay sai ?
a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—oc;3).

b) Tong gia tri cwec dai va gia tri cuc ti€u ctia ham s6 la 2. -1 : x
-

c¢) Ham s6 y = f(z) c0 hai cyc tri trai dau.

d) Phuong trinh duong thang qua 2 diém cuec tri ctia d6 thi ham s8 y = f(z) la d : y = —3x.
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Ciu 3.

2
Cho ham s8 f(z) = 152
z—1
a) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (—oo;1).
b) Cuc dai cia ham s f(z) la 1.

c) Ham sd f(z) c6 dung ba diém cyec tri.

Hnnn

d) Buong théng ndi hai diém cuee tri ctia &6 thi ham s6 da chola A :y = 2z — 3.
Cho ham sd f(z) = %xs + (m +1)2* + (m* + 2m)z — 3, véi m 1a tham s6.

a) Véi moi m ham s6 da cho ludn cé hai diém cuec tri.

b) Ham s da cho ludn nghich bién trén khoang c6 d6 dai bang 2.

c) Khong ton tai gia tri cua tham s6 m dé ham sd da cho dong bién trén R.
d) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;1) khi va chi khi m > —1.

Phan 3. Cdu hdi trac nghiém trd loi ngan
(Thi sinhi trd loi tie cdu 1 dén cdau 6)
2 A < I . 2 \ 1 s .
Mot chuyén dong thang duoc xac dinh boi phuong trinh S(t) = 3 ' — 3t +5t+2 véit >0,
t tinh béng gidy va § tinh béng mét. Trong khoang thoi gian 20 gidy dau tién, van tdc ctia
vat tang trong bao nhiéu giay ?
800

14 7e0%’
thoi gian duoc tinh theo ngay. O ngay thit bao nhiéu thi tdc d6 tdng trudng caa loai virut trén
13 16n nhat ?

Su tdng trudong cua mét loai virat duoc xac dinh boi ham s6 P(t) = trong do6 ¢ 1a

Mang trueot cia mot cau truot cho tré em (hinh a) dwgc udn
ttt mot tadm kim loai cd bé rong 80 cm, mat cit dwoc md ta
0 hinh b. Nha thiét ké khuyén cdo, dién tich mat cit cang
16n thi cang dam bao an toan cho tré em. Khi dién tich cta
mat cat ting dan, thi khoang téng nay chita bao nhiéu s 2
nguyén z 7

Lat cat ngang ctia mot viing dat quen biéu dwgc md hinh hoéa Y

thanh mét ham s6 bacba y = f(z) ¢6 do thi nhw hinh vé (don

vi do dai trén cac truc la km). Biét khoang cach hai bén chan Db s

d6i OA =2 km, d¢ rong cia hd AB =1 km va d0 sau cua

h6 158 m. Tim d9 cao ctia d6i (tinh bang mét) tai diém cao B 10

nhat (lam tron dén fiang don vi) ? A

Khi loai thudc A dugc tiém vao bénh nhéan, nong d6 mg/¢ ctia thude trong méau sau = phut
30z

z* 42

dua ra nhitng 10i khuyén va cach xt li pht hgp cho bénh nhén, ta can tim

A &5

(k& tir khi bat ddu tiém) duoc xac dinh bdi cong thiee: C(z) = - bé

khoang thoi gian ma nong d6 cta thude trong mau dang tang. Em hay
cho biét ham noéng d6 thudc trong mau C(z) dat gia tri cuc dai la bao

nhiéu trong khoang thoi gian 6 phut sau khi tiém (két gud lam trén dén
fiang phidan nudi) ?
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Ciu 0.

Mot ctta hang trung binh ban dwoc 100 cai Tivi moi thang voi gia 14 triéu dong mot cai. Chu
ctra hang nhan thdy, néu giam gia mdi cai 500 ngan dong thi sd luong tivi ban sé tang thém 10
cai mdi thang. Hoi ctra hang nén ban vdi gid bao nhiéu d& doanh thu ctra hang 1a 1én nhat ?

(don vi: trigu déng, lam trén dén mét chit sé thdp phdan sau ddu pfidy).

4

HET

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 3 6 7 8 9 | 10| 11| 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
<)
d)
1 2 3 4 5 6
Céiu
DE SO O2

Phan 1. Céda hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(‘Thi sinft trd léi e caw 1 dén cdw 12. ‘Méi cau hdi, thi sinfi chi chien 1 pheng dn)
Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:
T —nu -2 3 +no

f!(;r) - 0 ~ 0 —

O

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day ?
A. (—2;400). B. (—2;3). C. (3;+00). D. (—o0;—2).

Cho ham s8 y = az’ +bz® +cx +d (a, b, ¢, d € R) c6 db thi nhw hinh vé bén. S6 diém cuc
tri cia ham s6 nay 1a
A. 0.

B. 1.

C. 3.

D. 2.

Cho ham s6 f(z) xac dinh va lién tuc trén R. Biét d6 thi cia dao ham y = f'(z) chi cit truc
hoanh tai bon diém c6 hoanh d0 lan luot la * = £2 va £ = £1 nhw hinh vé bén duéi. Khi d6
ham s8 y = f(z) dong bién trén khoang nao sau day ?

A. (—00;2). M

A
~1). _2[\-1 1/\2 K

B. (—2; 5
C. (—11). \/f’(:r-)
D. (0:1).
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Ciau4. Diém cyc dai ctia d6 thiham s6 y = —2° + 3z +1 1a
A M(—1—1). B. N(0;1). C. P(2-1). D. Q(13).
Cia 5. Chohamsd f(z) c6 f'(z) = z(z —2), Yz € R. Ham s8 f(z) nghich bién trén khoang nao ?
A. (0;2). B. (0;+00). C. (—ox;0). D. (2;+00).
Cdu 6. Ham s6 nao dudi day dong bién trén R 7
A y=2z"—2" B. y=12"—u. C.y:x_l- D. y=2"+u.
T+ 2
Ciu 7. Choham s6 y = f(z) xac dinh trén doan [—2;2] va c6 d6 thi nhu hinh vé bén dwéi. Ham s6
f(z) dat cuc dai tai diém nao dwdi day ? y
A z=-2 N
B. z=-1. of | 1| =
C. z=1. | 10 K
D. z=2. !____:2 _\i,/
Ciu 8. Chohamsd f(z) cd dao ham lién tuc trén R va dau ctia dao ham cho boi bang sau:
z |00 1 1 2 Foo
foyl o+ 0 - 0 - | +
Gid trj cuc tiéu ctia ham s6 f(z) bang
A. f(-1). B. f(1). C. f(2). D. Khong ton tai.
Ciu 9. Biét rang bang bién thién sau 1a bang bién thién ctia mdt ham sd trong cac ham sd dwoc liét ké
& cac phuong an A, B, C, D dudi day. Hoi ham s6 d6 1a ham s6 nao ?
z - 2 +00
f'(z) - -
f@ | [T
— 0 1
A.y:x-i_l- B.yZZx—l' _ 2545 :x—3.
T —2 z+2 x+2 x—2
Caa 10. Tim tap hop tat ca cac gia tri cua tham s6 thucm dé€ ham s6y = %x?’ + ma® + 4z —m dong
bién trén khoang (—oo;+00).
A. (—o0;—2]. B. [2;+00). C. [-2;2]. D. (—o0;2).
Cdu11. Hams6 y = —z’ — 32° + 9z — 1 ¢6 gid tri cuc dai va gid tri cuc tiéu [an lwot 1a M, m. Khi d6
két qua nao sau diy dung ?
A M —m=4. B. 3M —m =5. C. M+m=-2. D. TM +m = 0.
Cédu 12. Cho ham sd bacba f(z) = az’ + (a — 9)2” + cz + d, (a = 0) 6 dd thi (C). Goi (C') 1a do thi

cta ham s6 y = f'(z). Biét rang (C) va (C’) cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 la z, = 2,

z, = 3 va z, = 6. Tong cac gia tri cuc tri cia ham s§ f(z) bang
1

A. —3—' B. 32. C. 31. D.

27 27

PHAN 2. Céu tric nghiém ding sai

32

(tlec sinfi tra loi i cdu 1 dén cdu 4. Treng méi g a), b), o), d) é méi cau, fioc sinfi chii ction diing fiedc sai)
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Cidu 1.

Cho ham s6 bacba y = f(z) c6 d6 thi la duong cong trong hinh duéi day:
a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén cac khoang (—oo;—1) va (3;400). \

b) Db thi ham s§ y = f(z) c6 diém cuc tidu la (—1;—1). \ A
c) Goi z, va z, lan luot 1a hoanh d6 cta diém cuec tiéu va diém cuc dai \ - | \ L

cua ham sO da cho, khi d6 ta ludn co6 co 1’12 + 21722 =10. \’/‘ﬁ i \'1
d) Phuwong trinh duong thang di qua hai diém cuc tri ctia @6 thi ham s61a d : 2 — y +2 = 0.
Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va cé dao ham f'(z) = 2°(z +1)(z — 3), Vo € R.

a) Ham s6 y = f(z) dat cyec tri tai cac diém z = —1; z = 0; =z = 3.

b) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (—1;3).

c¢) Ham s6 y = f(z) dong bién trén (—oo;—1]U[3;+00).
1
d) Ham s6 y = f(3z) nghich bién trén khoang [—g;l].

Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién bén. x| —2 0 2 +00
f(z) - 0 + 0 - 0 +

a) Gia tri ciec dai ctia ham s8 f(z) bang 3.
+00 00

b) Ham s6 f(z) ddng bién trén khoang (1;3).  f(z) 3 /

o) f(=10)> f(=3). \ 1 T T 1

d) D6 thi ham s6 f(z) c6 ba diém cuec tri 1a ba dinh tam giac c6 dién tich bang 4.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:
z — —1 0 1 —+00
f(z) - 0 + 0 - 0

n
+00 oo
flz) \0/,3\0/’

a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén cac khoang (0;3) va (0;+00).

b) Ham s6 dong bién trén khoang (2;+00).
c) buong théng qua hai diém cuec tri ctia d6 thi ham sd véi hoanh d6 khong am la 3z + y = 3.

d) Ba diém cuec tri ctia @6 thi ham s& tao thanh mot tam giac c6 dién tich bang 3.

PHAN 3. Cdu tric nghiém trd loi ngdn
(Thi sinfi trd loi tiv cdn 1 dén cau 6)

S 1 . .
Mot vt roi tw do véi phuong trinh chuyén dong s(t) = B gt*, trong d6 g = 9,8 (m/s), ¢ la
thoi gian tinh bang gidy, s tinh bang mét. Tinh van tc ctia vat tai thoi diém ¢ = 6 (s).
Sau khi phét hién bénh dich, cc chuyén gia y t& wéc tinh s8 nguoi nhiém bénh ké tir ngay xuat
hién bénh nhan dau tién dén ngay tht ¢ 1a f(t) = 45t — t*. Néu xem f'(t) 1a toc d6 truyén
bénh (nguoi/ ngay) tai thoi diém ¢. Héi dén ngay thit bao nhiéu thi tdc do truyén bénh la 675
(nguoi/ ngay).
Mbt chuyén dong theo quy luatla s = —t° + 6t° + 3t + 25 véi ¢ giay la khoang thoi gian tinh
tlr khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di chuyén duoc trong khoang
thoi gian d6. Tinh quang duong vat di duoc bat dau tir ltc vat chuyén dong toi thoi diém vat
dat dwoc van toc 1on nhat.
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Cdu4. Mot doanh nghiép san xudt hang hoéa. Biét tong chi phi san xudt z don vi san pham la
C(x) = 22° — 32 + 400z + 5000 (nghin dong). Tong sd tién thu dwoc khi ban = don vi san
phdm d6 1a R(z) = 4000z — 33z* (nghin dong). Tim doanh thu ti wu ctia doanh nghiép doé.
(don vi deanht thu 16i wu tinh bang trieu dong).

Cédu 5. Mot man anh chir nhat cao 1,4 m duoc dit & d6 cao 1,8 m so véi tAm mit (tinh tir dau mép

dudi ciia man hinh nhw hinh vé):

¢
D€ nhin r6 nhat phai xac dinh vi tri ding O sao cho goc nhin 16n nhét. Hay xac dinh d6 dai

OA dé nhin rd nhat (BOC' goi la goc nhin).

Caa 6. Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham so thuwc m, d€ tng véi moi gia tri cia m thi ham

s6 f(z) = ma® + 4(m —1)2* + 3mz + 2 khong c6 diém cuc tiéu ?

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 ] 9 (10| 11 | 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
c)
d)
1 2 3 4 5 6
Céu
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Cidu 1.

DE 3O O3
Phdn 1. Caa hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(Thi sinft trd léi e caw 1 dén caw 12. ‘Méi cau hdi, thi sinfi chi cion 1 pfiveng dn)
Cho ham s8 y = f(z) 6 tap xac dinh 1a ¥ = R\ {0} va c6 bang xét ddu dao ham y’ = f'(z)
bén dudi. Ménh dé nao sau day dung ?

T ‘ - -1 0 2 +0o

Y ‘ + 0 - H - 0 -
A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—2;—1).
B. Ham s0 da cho dong bién trén khoang (1;3).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;1).
D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;1).

. Cho Cho ham s8 y = az* + bz® + ¢ c6 d6 thi nhuir hinh bén dwéi. Ham s8 da cho nghich bién

trén khoang nao dudi day ? VA
A. (+oc0). 1
B. (—1;1). A A N
C. (0;1). ! :
D. (—o0;—1). l fi.ff-')l
. Choham sd y = f(z) ¢ bang bién thién nhu sau:
T - 1 5 + o
f I(I) - 0 + 0 _

f(z) +%\_3 / 2 \ o

Gi4 tri cuc tiéu ciia ham s6 da cho bﬁmg
A, —1. B. 5. C. -3. D. 1.

Cho ham s8 y = f(z) ¢ bang bién thién bén dwdi. Ménh dé nao sau day ddang ?

A. Ham s0 dat da cho cuc dai tai diém z = 1. z |—oo -1 0 1 +no
B. Ham sd da cho ¢é 2 diém cuc dai. Yy - 0 + 0 — 0 +

C. Ham s0 da cho c6 3 diém cuc tri.

+00 3 +00
Y
D. Ham s6 da cho dat cuec tiéu tai diém z = 0. \—4 / \ —4 /

. Cho ham s8 f(z) c6 dao ham trén R va d6 thi ham s6 y = f/(z) trén R nhu hinh vé. Ham s6

f(z) dat cuc dai tai diém nao sau day ? YA

f'(z
A T=uz. (7)
B. z=-1.
C. z=0. 1

/ o)
D. z=2.
. Choham sd f(z) xdc dinh vacd f/(z) = z(z +1)(z — 4)’, Vo € R. S8 di€m cyc ti€u ctia ham s6

da cho la
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.
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Cia 7. D6 thi ham s6 y = f'(z) c6 do6 thi nhu hinh vé dudi day. Ham s6 y = f(z) + 3z + 2 ¢d bao

nhiéu diém cyc tri trong khoang (—1; \/5 ] 7
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4. -4
Ciu 8. Choham sd f(z) = 2* + az” + b — 1 c6 bang bién thién bén dudi. Khi d6 a + b bang
T —0o0 1 3 +n0
(=) + 0 - 0 +
1@ —00 / ’ \ -1 / b
A. 5. B. 4. C. 3. D. 6.

Cdu 9. Cho ham s6 f(z) = az* + bx”® + ¢ c6 d6 thi nhu hinh vé bén duéi. S8 diém cuc tri cia ham s6

o . 4,

.3 >
T
B. 5
C 7
D. 4
X U e =2z 41
Cdu 10. Khoang cach gitta hai diém cyc tri ctia d6 thi ham s6 y = i1 bang
x
A. 45, B. 5V2. C. 8. D. 4
Ciu 11. Goi A, B, C laba diém cuc tri ctia d6 thi ham s§ y = 22" — 42” + 1. Dién tich AABC bang
A. 4. B. 2. C 1L D. 3.

Cdu 12. Choham sd y = ma' + (m + 3)z° — (m® + 1)z + 5. Co bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m
d€ ham s6 dong bién trén khoang (1;+o00) 7
A. 11. B. 8. C. 9. D. 10.
Phdn 2. Cau trdc nghiém ding sai
(tlec sinfi trd loi i cdu 1 dén cdu 4. Treng méi g a), b), o), d) é méi cau, fioc sinfi chii clion diing fiedc sai)
Cdu 1. Chohamsd f(z) = 2 — 3.
a) Ham s6 f(z) ludn dong bién trén R.
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (—1;1).
c) Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai diém z, = —1.

d) D6 thi ham s6 f(x) c6 hai cuc tri A va B. Biém M(0;—1)thudc duong théng AB.

Caa 2. Chohamsd y = f(z) xac dinh trén R va cé bang bién thién nhuw sau:
a) Ham s8 f(z) dong bién trén khoang (—2;0). z -0 =2 0 2 +00
o~ s A : f'() - 0 + 0 - 0 +
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (0;+00). T

+oo
C) Vl’lv z, € (2;—}-00), T, <z, = f(il?l) < f(xQ) e \_2 /1\ —2/

d) Vi, @, € (~o0i+00), f(@,) = flz,) =z, =1,
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Cida 3.

Cho ham s8 y = f(z) x4c dinh trén R va c6 dao ham f'(z). D6 thi cia ham s8 f'(z) nhw hinh
vé bén dudi.

a) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—oc;0).
b) Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (—1;1).

¢) Ham s6 y = f(x) c6 dung 3 diém cyc tri.

d) Ham s6 g(z) = f(3 — 2°) ¢6 ding 6 diém cuec tri. - I

. Choham sd f(x) = Inz, Vz € (0;400).

a) Ham s6 da cho ludn dong bién trén nhiing khoang ma né xac dinh.
b) Ham s8 g(z) = f(z* — 2z) c6 tap x4c dinh 1a ¥ = (—o0;0) U (2;+00).
c) Ham s6 g(z) = f(2* — 27) c6 ding mot diém cyc tri.
d) Céb 6 gia tri nguyén duong cua tham s& m dé ham s6 h(z) = f(2* — mz) ludn dong bién
trén khoang (3;+00).
Phan 3. Cia tric nghiém trd loi ngdn
(Thi sinfi trd léi tiv cdw 1 dén ciu 6)

. Xét mdt chat diém chuyén dong trén mot truc s6 nam ngang, chiéu dwong tir trdi sang phai nhu

hinh vé:
| |
| 1 >

0 s(t)

Gia st vi tri s(t) (mét) ctia chat diém trén truc s6 da chon tai thoi diém ¢ (gidy) dugc cho boi

cong thirc s(t) =t —9t* + 15¢, (t > 0). Chat diém chuyén dong sang phai trong khoang thoi
gian la mot tap hop (a;b), khi d6 tap hop nay chira bao nhiéu sd nguyén ?

. Gia st doanh s@ (tinh bang s san pham) cua mot san phdm mdi (trong vong mot s6 ndm nhat

5000

1+5e”
d6 thoi gian ¢ dugc tinh bing ndm, k& tir khi phat hanh san pham méi. Khi d6, dao ham f'(t)

dinh) tuan theo quy luat logistic duoc mo6 hinh héa bang ham 8 f(t) = , (t>0), trong

sé biéu thi tdc dd ban hang. Sau khi phat hanh bao nhiéu nam thi téc d ban hang 1a 16n nhat ?

J ]- 7 - A .7 . A 2 ~ A
. Chohamsd f(z) = 5:173 — 2> 4+ (9 — m)z + 1. Cébao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m thudc

(0;15) d€ ham s6 y = f(cos z) nghich bién trén

0;Z ?
2

. Choham s f(z) = az' + bz® + cz® (a, b, ¢ € R). Hims8 y = f'(2) ¢ &6 thi nhw hinh vé sau:

() AY
o 1

-3

=

Tim s6 diém cuc tri cia ham s6 ¢(z) = f(2f(z) + 3).

. Mbt hop sita dung tich 1 lit c6 dang hinh hop chit nhat véi dy 1a hinh vudng canh bang z (cm)

va chiéu cao h (cm). Tim gid tri cia = d€ dién tich toan phan ctia hinh hop la nho nhat.
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Ciu 0.

Mot cong ty mudn xay dung hé thong day cap te 4 B
tram A & trén bo bién dén mot vi tri B trén mot hon
dao. Hon dao cach bobién 6 km. Goi C la diém trén
bd sao cho BC vudng géc véi bo bién. Khoang cach 6 km
tr A dén C 1a 9 km. Gia d€1ap d4t mdi km hé thong
day trén bo la 50 triéu dong va dudi nudc la 130 | D A
triéu dong. Nguoi ta can xac dinh mét vi tri D trén C 9 km

AC délap dat hé thong day theo duong gap khtc B -
ADB ma s0 tién chi phi thap nhat. Khi d6 chi phi la”ip dat thap nhat la bao nhiéu triéu dong ?

v

HET

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
<)
d)
1 2 3 4 5 6
Céu
PE SO 04

Phdn 1. Cia hdi trdc nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(‘Thi sinf trd léi tie caw 1 dén cdu 12. ‘Méi cau héi, thi sinfi chi chen 1 phueng dn)

Caul. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. D6 thi ham s6 f(z) c6 diém cuc tiéu la
A. (0;2). T —00 0 3 +00
B. (3;—4). f'(=) + 0 — 0 +
f(x) 2 +00
C z,=3. / \ /
D. y.,, =—4 o —4
Caa 2. Choham s6 f(z) co bang xét dau cua dao ham bén dudi. Ham sd da cho nghich bién trén
khoang nao dwdi day ?
T ‘ — 0 -3 1 —+00
C. (—2+00). D. (—2;1).
Ciu3. Chohams6 y= f(z) c6 f/(z)= (v +1)(x —4), Vz € R. Di€ém cyc ti€u ham s6 da cho la
A z=1 B. z =4. C. z=-1. D. z =—4.
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Ciu 4.

Cidu 12.

Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao

dudi day ? T — 00 —1 0 1 +o0
A. (0;1). y' + 0 — 0 + 0 —

B. (1;400). —1 -1

C. (—oo;l). y / \ / \
D. (—10). - —2 -

Cho ham s8 f(z) = az® + bz’ + cx + d c6 d6 thi nhw hinh vé dwéi day. Ham s8 y = f(z) + 9

dong bién trén khoang nao ? 'y
A. (2;+00). \

B. (—oo;—1). -1 0
C. (—L1).

D. (0;1).

Choham sd y = i 1 . Ménh dé nao duéi day dung ?

A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo;+00).
B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;4-00).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo;—1).
D. Ham s8 da cho dong bién trén khoang (—oo;—1).

Ham s6 nao duéi day dong bién trén khoang (—oo;+00) ?

A.yzx_l- B. y =2+ 2x C. y=—2"—3x D.y:w+1-

r—2 z+3
Choham s8 y = f(x) c6 f'(z) = (z +1)(x —1)*(2 — z), Vz € R. Ménh dé nao dling ?
A. f(5)> f(4) > f(3). B. f(=1)> f(0) > f(1).
C. f(=3) < f(=2) < f(=D). D. f(0) < f(1) < f(2).
Cho ham s6 f(z), bang xét dau ctia f'(x) nhu sau:

x| =~ -3 -1 1 +00
fo)]  — 0 + 0 — 0 +

Ham s6 y = f(5 — 2z) dong bién trén khoang nao dudi day ?
A. (3;4). B. (1;3). C. (—o0;—3). D. (4;5).

Db thi ham s8 y = 2° — 32° — 92 + 1 ¢6 hai diém cuc tri la A va B. Khi d6, khoang cach tir
goc toa do O dén duong théng AB la

R 5 33

7
i C. ——.
V65 2 2/15

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s8 m dé ham s8 y = z* —122° + (m — 2)z ¢ dung ba

D. 3\7.

diém cuc tri ?

A. 47. B. 44. C. 46. D. 45.

C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham s& thuee m € [—10;10], d€ tng véi mdi gid tri m thi ham
s6 y = z° + ma® — m*z nghich bién trén khoang (0;3) ?

A. 10. B. 11. C. 12. D. 8.
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Phan 2. Ciu héi trac nghiém ddng sai

(Thi sinfi trd léi tix cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b), o), d) é mdi cau héi, thi sinfi clion diing fiedc chion sai)

Cidu 1.

Cho ham s8 f(z) = az’ + bz® + cx + d (a = 0) c6 bang bién thién bén dwdi.
T — 0 —2 1 +00
f'(z) - 0 + 0

a) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (0;2).
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (2;+400).

400 2
) Ham s& f(z) dong bién trén khoang (—2;1). fz) \0/ \
—00

1
_m;—— .
2

d) Ham s6 g(z) = f(2z — 1) nghich bién trén khoang

Choham s6 y = f(z) = log, (¢* + 4x).
a) Tap xac dinh cia ham s6 la 7 = (—oo;—4) U (0;+00).
204+ 4

b) Ham sd dao ham f/(z) = —————.
@) (z° + 4z)logh

c¢) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (0;+00).
d) Ham s6 y = f(e") dong bién trén R.

Cho ham s8 f(z) = w
r+1
a) Ham s0 f(z) c6 tap xac dinh la R.
2 J—
b) Ham s8 f(z) 6 dao ham f/(z) = L+ 22 —8.
(z+ 1)

¢) Ham s6 f(z) c6 gid tri cuc dai bang 2.

d) Ham s8 g(z) = f(z* —2) c6 ding 3 diém cuc tri.
Cho ham s8 f(z) = 7L,

a) Tap xac dinh chtaham s6la & = R.

b) f(z)= (32" —2z—1).7" " LIn7

c) Ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai diém z = 1.

d) Ham s6 y = f(e") dat cuc tiéu tai diém z = 0.

Phdn 3. Cia hdi trdc nghiém tra 1oi ngan
(THhi sinfi tra loi tie cdw 1 dén cdu 6)
Thé'tich V caa 1 (kg) nwdc o nhiét d6 7' (0° < T < 30°) dwoc mo hinh hoéa boi cong thirc sau
V = 999,87 — 0,06426T + 0,0085043T° — 0,0000679T* (Theo: ] Stewart, Calculus, Seventh
Edition, Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012). Goi (a%b°) la khoang nhiét d¢ ma trong khoang
d6 khi nhiét do tang thi thé tich V' cta 1kg nwdc cling tang. Tinh gia tri biéu thtec P =b —a
(a, b lam tron dén fiang don vi).

Thé tich nuwdc ctia b€ boi sau ¢ phut bom dwoc tinh theo cong thiee V(t) = ﬁ[BOt?’ - it4],

vGi 0 <t <90. Luu luong nuwde ctia mdy bom tai thoi di€ém ¢ dwgc xdc dinh boi o(t) = V'(t).
Goi (a;b) 1a khoang thoi gian ma luu lugng ciia may bom tang. Hoi trong khoang (a;b) nay
chtta bao nhiéu s6 nguyén ?
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Céu 3.

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t€ wdc tinh s6 nguoi nhiém bénh ké ti
ngay xudt hién bénh nhan dau tién dén ngay th ¢ la f(t) = 45t —t*, t € {0;1;2;...25}. Néu
coi f(t) 1a ham s& xac dinh trén doan [0;25] thi dao ham f'(t) dwoc xem 1a t6c do truyén
bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém ¢. Khoang thoi gian ma tdc d6 truyén bénh giam la (a;b),
khi do gia tri 3a — 4b la bao nhiéu ?

Mot hop téc xa nudi c4 thi nghiém trong ho. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién
tich cia mat h6 c6 n con ca thi trung binh mdi con cd sau mot vu cin ndng
P(n) =480 —2n (gam), n € N*. SG ca nhiéu nhat cé thé tha vao ho dé€ can ndng cuia vu tang
la bao nhiéu ?

Mot ho ca nhan giay da, mdi ngay xan xuat dwgc = ddi giay (1 < z < 30). Tdng chi phi san
xudt z doi giay (nghin déng) cho boi ham chi phi C(z) = 22° — 422 — 470z — 400. Gia hd ca
nhan nay ban hét san pham mbi ngay véi gid 250 nghin dong/ddi. Goi B(z) 1a s6 tién ban
duoc va L(z) 1a lgi nhuan thu dwoc khi ban z d6i giay. Hay tinh lgi nhuéan t6i da ctia ho ca
nhan trong mot ngay (den vi tricu déng, lam trén dén mét chir sé thdp phdan saw dau phdy).
Cho ham s8 f(z) c6 dao ham 1a f'(z) = —2*(2* — 9), Vz € R. Biét ham s8 g(z) = f(z* —2z)
c6 cac khoang dong bién la (—oo;a) va (b;c). Tinh a + b + c.

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 | 11| 12

Cau 1 2 3 1
a)
b)
c)
d)
1 2 3 i 5 6
Céu
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§2. G9A TR9 LOW UHAT UA G9A TRY UHO UHAT CILA HAM SO
—_— AN —
A. TOM TAT LY THUYET
1. Dinh nghia: Cho ham s0 y = f(z) xac dinh trén tap 7.

« M = max f(z) < gix)§g7 fv(i)eng - M =min flz) & [

flx)y>m, Ve e D
Jz €eD:f(z)=m

2. Dinh 1i 1: Moi ham s6 lién tuc trén mot doan déu c6 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat trén doan do.

3. Dinh1i2 ) v
b ___________
« Néuham sd y = f(z) dong bién trén doan [a;b] thi l
fap-— 1
min f(2) = () va max J(2) = (0. o
y

« Néu ham s6 y = f(z) nghich bién trén doan [a;b] thi

fla)i——~J2)
min f(z) = f(b) va H[}lab]X f(z) = f(a). A(b) __"r___x,

[asb]

&

— Ghi cha:

B. MOT SO DANG TOAN TU LUAN

Pang tedn 1: Tim gtun va gtln cia ham 56" khi dé cho bbt hay dé thi {(x), {’(x)
— WYk

1. Choham s8 f(z) xdc dinh trén doan [—1;3] va ¢) Tim gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham
c6 bang bién thién nhuw sau: s6 g(z) = f(sinz +1).

T ! 0 2 3
f'(z) L
5 4
f(z)
a) Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cua

ham s8 y = f(x) trén doan [—1;3].

d) Tim gid tri I6n nhat va gia tri nho nhat cua ham
sO h(z) = f(f(z) — 1) trén doan [2;3].

b) Tim gia tri 1on nhét va gid tri nho nhat cta
ham s6 y = f(z) trén doan [2;3].
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2. Chohams8 y = f(z) xdcdinh, 2) Tim GTLN, GTNN ctia ham s8 y = f(z) trén doan [2;5].
lién tuc trén doan [—2;5] va c6
d6 thi nhw hinh vé bén dudi.

b) Tim GTLN, GTNN cta ham s8 ¢(z) = f(f(z)) trén doan [0;1].

¢) Tim GTLN, GTNN ctia ham s8 h(z) = f(log, = — 1), [1;27].

\ BT

3. Cho ham s6 bacbon y = f(x) c6 d6 thi ham s6 f/(z) nhw hinh vé bén dwdi.
a) Tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham s6 y = f(z) trén doan [—1;3].

Biét rang f(~1) + f(1) = f(2) + f(3).

b) Tim gia tri lon nhat va gid tri nho nhat cia ham s6 y = f(z) trén doan [1;4].

Biét rang 2f(4) = f(1) + £(2).

c) Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s8 g(z) = 4f(z) — 32° — 122 trén doan [—2;4].
Biét rang f(4) = 28 + f(—2).
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Dang todn 2. Tim gid tri [0 nhdlt va gid tri whé whit khi dé bai cho him 56 {(x)
PAGk Gk g

Bai todn 1. Tim gid tri lon nhat va gid tvi nhd nhat cda ham sé y = f(x) trén doan [a;b].

‘Budc 1. Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [a;b]

Tinh f'(z) va tim nhitng diém 2 sao cho tai d6 cé dao ham bing 0 hoic lién tuc

nhung khong c6 dao ham.
Budc2. Tinh f(a), fb), f(=,).

Buge 3. Kéluan max f(z) = max{f(a); f(b); f(z)} va min f(z) = min{f(a); f(b); f(z))}.

Bai todn 2. Tim gid tri lén nhat va gid tri nhé nhdt caa ham sé y = f(x) trén khodng (a;b).

Bugdc 1. Tim tap xac dinh. Tinh f(z). Cho f'(x) = 0 va im nhiing diém z sao cho tai d6 c6

dao ham b?mg 0 hodc lién tuc nhung khong cé dao ham.

Buoc 2. Xétdau f'(z) valap bang bién thién (tim giéi han tai +0o va gidi han 1 bén néu cd)

‘Budc 3. Dya vao bang bién thién dé két luan GTLN (GTNN néu co).
—— Ghi cha:

Bai 1. Tim gia tri 16n nhéat va gia tri nhé nhat cua cac ham s6 sau trén doan dwoc chi ra.

a) f(z) =2’ — 24z trén doan [2;19]. b) f(z)=az"—22" +2° +1 trén [-1;1].
Q) y= v 1 trén doan [0;2]. d) y:xQ—l—ztréndoan l;2.
r—3 T 2
Trang - 71 -
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2
e) y= L +13 trén doan [2;4].
T

i) y =2 —Inx trén doan

1
—:el.
2

27 4
L trén doan [0;1].

l;2‘.
2

i) y=Ihz —%xQ + 1 trén doan
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Bai 2. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) cuia cdc ham sd sau trén khoang duoc chi ra.

a) flz)=2"+ 2 trén khoang (0;+00) b) y =3z + % trén khoang (0;+00).
x T
2 —
Q) y= 3$2 1z trén khoang (—1;+00) d) y=— vl
T — T —az+1
e) y=uxe " f) y=zlnx

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 73 -



Tai licu luyén thi tn thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé
PDang todan 3. Yhén bai todan thue té
PAGAGA

Bai1l. Nguoi ta bom xang vao binh xang cua mot xe 6 t0. Biét réng thé tich V' (lit) cta lwgng xang
trong binh xang tinh theo thoi gian bom xang ¢ (phut) dwoc cho boi cong thitc:
V() =300t —t*)+ 4, v6i 0 <t < 0,5 (Nguén: R.1.Charles et al. Algebra, Pearson).
a) Ban dau trong binh xdng c6 bao nhiéu lit xang ?
b) Sau khi bom 30 giay thi day binh. Héi dung tich ctia binh xang trong xe la bao nhiéu lit ?
c) Khi xdng chay vao binh xang, goi V() 1a tdc do ting thé tich tai thoi diém ¢ vdéi
0 < ¢ <0,5. Xdng chay vao binh xdng ¢ thoi di€ém nao co tdc do tang thé tich la 16n nhat ?

Bai 2. Mot loai thudc duoc dung cho mot bénh nhéan va nong do thudc trong mau ctia bénh nhan duoc
giam sat boi bac si. Biét réng nong do thudc trong mau ctia bénh nhan sau khi tiém vao co thé
2t
t?+1
thudc trong mau ctia bénh nhan cao nhat ?

sau ¢ gio duoc cho boi cong thike ¢(t) = (mg/¢). Sau khi tiém thudc bao 1au thi nong do

Bai 3. Hang ngay muc nudc cua ho thuy dién ¢ mién Trung lén va xudng theo luong nudc mua va cac
sudi nudc do vé ho. Tinh tir thoi diém 8 gio sang, dd sau ctia muc nude trong ho tinh theo mét
va lén xudng theo thoi gian ¢ (gio) trong ngay cho bdi cong thic:

h(t) = —%ﬁ + 5t + 24t (t > 0).

Biét rang phai thong bao cho cac ho dan phai di doi triede khi xa nuée theo quy dinh trude 5
gid. Hoi can thong béo cho ho dan di doi triede khi xa niede may gio. Biét rang muc nudc trong
ho phai lén cao nhat mdi xa nude.
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Bai4. Trong mot nha hang, mdi tuan dé ché bién z phan &n (z 14y gia tri trong khoang tir 30 dén
120) thi chi phi trung binh (don vi: nghin dong) cia mét phan dn dwgc cho boi cong thic sau
= 7200 L e s N N . A
C(z) = 22 — 230 + —— Tim s phan an duoc ché bién sao cho chi phi trung binh cua mot
T

phén an 1a thdp nhat.

Bai 5. Khoiluong ¢ (kg) cila mot mat hang ma ctra tiém ban duoc trong mét ngay phu thudc vao gia
1\, 1
ban p (nghin dong /kg) theo cdng thiic p =15 — 3 ¢. Doanh thu ttr viéc ban mat hang trén ctia

clra tiém duoc tinh theo cong thitc R = pq. Viét cong thitc biéu dién R theo p. Tim gia ban
mdi kilogam san pham dé dat duwoc doanh thu cao nhat va xac dinh doanh thu cao nhat do.

Bai 6. Nha xe khodn cho hai tai x&€ An va Binh mo6i nguoi 1an luot nhan 32 lit va 72 lit xdng trong mot
théng. Biét rang trong mot ngay tdng s& xang ca hai nguoi stt dung 1a 10 lit. Tdéng s& ngay it
nhat dé€ hai tai x&€ sit dung hét s6 xang duoc khoan la bao nhiéu (biét sé lit xang tiéu thu trong
cdc ngay la nfiue nfiaw).

Bai 7. Khilam nha kho, bAc An mudn ctra s8 c6 dang hinh chit nhat véi chu vi bang 4m (nhw hinh

vé). Tim kich thudc khung cta s6 sao cho dién tich ctra s6 16n nhat (dé fuing dicoc nhiiéw anhi sdang
nfidt) ?

L]
(1]

[ 1

Bai 8. Nguoi ta mudn xay mot cai b€ hinh hop dimg c6 thé tich V =18 (m?), biét day bé 1a hinh chix
nhat c6 chigu dai gdp 3 lan chiéu rong va bé khong c6 nap. Hoi can xay bé c6 chiéu cao h bang
bao nhiéu mét d€ nguyén vat liéu xay dung la it nhat ?
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Bai 9. Trong cudc thi hai moén phdi hgp gom cheo thuyén va chay bg. Cac van dong vién sé cheo
thuyén tir diém xuat phat A cachbo BC : 6 km, sau d6 dén bo tai mot vi tri D bat ki r6i chay
vé dich C' (xem finfi minfi fiea). Biét rang quang duong trén bo BC = 15 km, van tc cheéo
thuyén ctia mot van dong vién X la 8 km/h va van tdc chay trén bola 16 km/h. Hoi X nén
cheo thuyén vé bo tai vi tri D cach dich C' la bao nhiéu dé€ tong thoi gian vé dich la sém nhat.

A (Xuait phit)

6|km)

D Dich
B 15 (km) C
PDang todn 4. Mt sé bai todn eluta tham sé va hane hgp eo ban
e

1. Chohamsd y = —2° — 32° + m. Tim tham s6 m sao cho I[nll}]ly = 0.
2. Chohamsd y = z* + (m* + 1)z +m + 1. Tim tham s& m sao cho miny = 5.

|@

=

Tim tham s6 m sao cho ham s6 y =

[0:1]

me+1 , .
+ cO miny = m + 2.
T —m [-1;2]

Choham s6 f(z) = (m — 1)z* — 2ma® + 1. Néu 1[1313? f(z) = f(2) thi max f(z) bang bao nhiéu ?
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C. BAL TAP REN LUYEN GIA TRI LON NHAT VA GIA TRL NHO NHAT

PHAN 01. CAU HOI TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN LUA CHON

PAGAGA T
Cau 1. Chohamsd y = f(z) xac dinh, lién tuc trén doan [0;5] va c6 bang bién thién bén duéi. Gia tri
nho nhat ctia ham s6 trén doan [0;5] bang
A. 0. r |9 ! >
B. —4. /') -0 -
¢ 3 /() I~
D. 16. - - .
Caau 2. Choham sd y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén dudi. Gia tri 16n nhat cia ham sd
f(z) trén R bang + |_3 4 0 1 5
A. 2. ) . N -
B. —4.
2 3
C. 3. Ha
o () s / \ W / \_1
Cau 3. Choham s6 y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi. Gid tri 16n nhat cia ham s6 y = f(z) trén
doan [—1;1] bang
T —0X -1 0 1 +0u
A 1. ,
y - 0 + 0 — 0 +
B. 3.
, 3 —+o
C. —1. y ~
o \ 0 / \ 0 /
Ciau4. Choham s6 y = f(z) lién tuc va c6 bang bién thién trén R nhu hinh vé bén dwdi. Gia tri 16n
nhat cia ham s6 y = f(cosz) bang . ‘ e 1 0 1 9 too
A- 5. 5 3 10
Lr L L
B. 3. f(z) 2/ \1/ \_2/
C. 10.
D. 1.
Cau 5. ChohamsO f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 bang bién thién bén dwdi. Gia tri 1on nhat caa
ham s6 y = (3|cos x| — 1) béng
A. 4. 2 _
B. 3.
C. 2. / T~ /
D. 1.
Cau 6. Choham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé bén dudi. Gia tri 16n

nhat cia ham s6 y = f(|a:| + 1) bang

T —0 -2 1 4 +ro
A3 f!(=) + 0 - 0 + 0 -
B. 1
2 1
C. 4. .
D. 2 e —x/ \—3/ \—x
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Cidu 7.

Cau 10.

Cia 11.

Cda 12.

Cho ham s6 y = f(z)c6 d6 thi nhw hinh bén. Goi M, m Ian luot 1a gia tri 16n nhat, gia tri nho

nhat ctia ham s& trén doan [—2;2]. Khi d6 3M — 2m bang

A. 2. ! :

B. 3. :
C. 5. B\ y [i=
D. 11. _2/ _1_(1-.&.5/2

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhu hinh. Goi M va m Tan luwot la
gia tri 16n nhat va nho nhat ctia ham s6 da cho trén doan [—1;3]. Gia tri cia M — m bang

A. 0.
B. 1.
C. 4.
D. 5.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R ¢ d6 thi nhw hinh vé bén dudi. Gia tri 16n nhat cia ham
s6 y = f(z) trén doan [—1;1] bang
A. 0.

B. 1.

C. —2.

D. —1.

Cho ham s8 y = f(z) xac dinh trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé bén dwéi. Gid tri nho nhat cua
v

ham s§ y = f(z) trén doan [0;2] bang
A. 2.

B. 0.

C. -1

D. 2.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén [—2;5] va c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Goi M va m lan
lwot 12 gia tri 16n nhat va nhé nhat ctia ham s8 y = f(2sin 3z + 1). Gid tri cia M — 2m béang

A. 10. -3 S

B. 3.

C. 7. I/ 3\\/ ,,,,,,
D. 5. \/ |

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhu hinh. Goi M va m Tan luot la

gia tri 1én nhat va nhé nhat ctia ham s8 y = f(f(z) + 1) trén doan [1;0]. Gia tri M — m bang

xT

F

|
|
|
i
L
5

VA
A. 2. N
2 |
B. 3. |
C. 4. - Ol\y —
D. 5. Y
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Cdu 13. Choham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén doan [—3;3]. Goi M, m lan luot la gia tri 16n
nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f(f(z)) trén doan [—1;0]. ‘3“__"”1 _____
Gid tri cia M —m béng |

A. 1. : /\O

B. 3.
C. 4.
D.6. il I E—
Ciu 14. Cho ham s8 y = f(x) x4c dinh trén R va c6 d6 thi ctia dao ham y = f'(z) trén [0;400) nhw
hinh vé bén duéi. Khiang dinh nao sau day dang ? YA

A. Ham s6 f(z) dat gia tri I6n nhat tai z = 1.

B. Ham s6 f(z) khong c6 gia tri 16n nhat.

C. Ham s6 f(z) dat gia tri 16n nhat tai z = 3.
D. Ham s6 f(x) dat gia tri 1on nhét tai z = a € (1;3).
Cia 15. Cho ham s8 f(x) xac dinh va lién tuc trén[—2;2], c6 d6 thi ¥ = f/(z) nhw hinh vé bén dudi.

E
o 1 3\’

Ham s6 f(x) dat gia tri I6n nhat trén doan [—2;2| tai diém nao sau day ? )

Az =2. \/ ¥
B. z =—-1. -2 -10

C. z=-2.

D. z=1.

Ciu 16. Cho ham s6 f(z) c6 d6 thi f'(z) nhw hinh vé bén dudi. Néu £(0) + f(2) = f(1) + f(3) thi gi4
tri I6n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 f(z) trén [0;3] lan luot la

A. f(3), f(1)
B. £(0), f(1)
C. f1

A

), fQ).
), f(0).
D. f(3), f(0).
Cdu 17. Gid tri nho nhat ctia ham s8 f(z) = z* — 102° — 2 trén doan [0;9] bang
A. -2 B. —27.
C. —11. D. —26.
Ciaa 18. Gia tri 16n nhat cia ham s6 f(z) = z* — 42° + 9 trén doan [—2;3] béng
A. 201. B. 54.
C. 9. D. 2.
Cdu 19. Gié tri nho nhat ctia ham s8 y = —2” 4 22° + 4z — 3 trén doan [1;3] bang
A. 0. B. 2.
C. -3. D. 5.

Caa 20. Gia tri nho nhat ctia ham s8 f(z) = 2° — 21z trén doan [1;10] bang

A, —1447. B. —31.
C. —30. D. —32.
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Cdu 21. Gié trj 1én nhat ciia ham s6 y = —z° + 32 + 1 trén khoang (0;+00) bang
A. 1. B. 3.
C. —1. D. 5.

Cdu 22. Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) = —2” + 1200z + 1 trén khoang (0;+00) bé’mg
A. 16001. B. 16000.
C. 160001. D. 1601.

Cau 23. Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = ° trén doan [0;2] bang

z+2
A. _1 B. 0.
2
c i D. 2.
4
Ciu 24. Chohamss y = ; — . Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 d6 trén doan [3;4] bang
-z
A. —4. B. —2.
C. é- D. _E.
2 2
. i ias B T SV 3sinz +1 .,
Cda 25. Tinh tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ctaham s6 y = — la
sinz + 2
A. —2. B. 0.
c. -2 p. 3.
3 2
o i 25 A 3
Cau 26. Gia tri nho nhat ciaham s6 y = M trén |0; s bang
sinz + 1 2
A. 5. B. 2.
C. 3. D. 2.
2
Cia 27. Gia trinhd nhat m ctaham s6 f(z) = x + 1 trén doan %;2 la
T
A, m=-2 B. m=2.
Com=2. D. m=2.
2 2
Caa 28. Tich gia tri 16n nhat va gia tri nho nhdt cila ham s6 y = = + 2 wen doan [1;3] bang
x
A. —20. B. 20.
c. 22, p. 9.
3 3

Caa 29. Gia tri16n nhat cia ham s6 f(z) =9 —z — 3 trén doan [1;20] bang
T
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Cidua 31.

Ciéua 32.

Ciua 34.

A. 9423 B. 5.
C. 4. D. 9—243.

Gia tri nho nhat cia ham s6 y = 2* + 16 tren khoang (0;+00) bang
T

A. 24.
C. 12. D. 4.

=
o

Gia tri nho nhat cia ham s6 y = V4 — z* trén doan [—1;1] bang
A. 3. B. 0.
C 2. D. 2.

Gia tri nho nhat ctia ham s6 y = V16 — 2” trén doan [2;2] bang

A. 4. B. 2V3.
C. 2V5. D. 0.
Gia tri 16n nhat cia ham s6 f(z) = = + N/ bang

A. 2. B. 242.
C. 0. D. —2.

Tépgiétricﬁahémsé’y:\/x+1+\/3—:c la
A €= (24). B. @ =[2,2\2].
C. € =24 D. ¢ = [2/2;4).

Ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 dao ham f/(z) = —32° + 62 — 3, Vz € R. Gid tri 16n
nhat cua ham s6 trén doan [0;3] 1a

A. £(0). B. f(1).

C. f(2). D. f(3).

Cho ham s8 y = f(x) c6 dao ham f'(z) = z(z + 1)(z — 2)°, Vz € R. Gia trj nho nhat cia ham
sO y = f(z) trén doan [—1;3] la

A. f(2). B. f(3).

C. f(-1). D. £(0).

Goi S 1a tap hop céc gia tri thuc ctia tham s8 m d&€ ham s8 f(z) = 2° + 32> + m® — 5 cb giad
tri 16n nhat trén doan [—1;2] bang 19. Téng tat ca cac phan tk cia S bang

A. —2. B. 2.

C. 4. D. 0.

Cho ham s6 y = —2° + 4z —m (m 1a tham s6 thuc) théa man max y = 10. Gia tri cia m
—-1;3

thudc khoang nao sau day ?
A. (—9;0). (=L7).

B.
C. (—6:1). D. (0;10).
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Ciua 39.

Ciu40.

Cau 41.

Cau 42.

Cdau 43.

Khi nudi c4 thi nghiém trong hd, mot nha sinh hoc thdy rang: Néu trén moi
don vi dién tich cia mat ho ¢ n con ca thi trung binh mdi con ca sau mot vu
can nang P(n) = 360 — 10n. Hoi phai tha bao nhiéu con cé trén mét don vi

dién tich d€ trong luong ca sau mot vu thu dugc nhiéu nhat ?

A. 17.

B. 20.

C. 15.

D. 18.

Do giam huyét ap ctia mot bénh nhan duoc cho béi cong thire sau day:
G(z) = 0,0352°(15 — z), trong d6 z 1a liéu lwong thudc duwgc tiém cho
bénh nhan (z dugc tinh bang miligam). Tinh 1iéu lugng thudc can tiém

&

- ﬂ‘#

i L@e |
,é

(don vi miligam) cho bénh nhan d€ huyét ap giam nhiéu nhat ? e S
A. =28

B. x =10.

C. z=15.

D. z=T7.

Mot cua hang budn giay nhap mot doi voi gia la 40 dola. Cra hang
wéc tinh rang néu do6i giay duoc ban véi gia = ddla thi mdi thang
khach hang sé mua (120 — z) d6i. Hoi ctia hang ban mot déi giay gia
bao nhiéu thi thu duoc nhiéu 1ai nhat ?

A. 80 USD.

B. 160 USD.

C. 40 USD.

D. 240 USD.

Mot miéng nhom c6 bé ngang 32 cm dwgc udn cong

tao thanh méng dan nuéc bang chia tAim nhom thanh 3 FKom

phan r6i gdp hai bén lai theo mét géc vuéng nhw hinh 7 }7
i {,’

[(32-2x) cm]

S

vé bén. Hoéi © bang bao nhiéu d€ tao ra mang cd c6 dién
tich mat ngang S 16n nhat dé c6 thé cho nuwéc di qua

A A, —_—132cm—
nhiéu nhat ?

A. 7 cm.

£ B
s /{ 5 | /™ cross-sectional
¥ i o Yy area

B. 8 cm.
C. 9 am.

D. 10 cm.

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t& wc tinh s6 nguoi nhiém bénh ké tir ngay
xuat hién bénh nhan dau tién dén ngay tht ¢ 1a f(t) = 45¢° —t*. Néu xem ['(t) 1a t6c d6
truyén bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém ¢. T6c do truyén bénh sé 16n nhat vao ngay thit bao
nhiéu?

A. 12,

B. 15.

C. 13.

D. 14.
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Ciu 44. Nguoi ta gidi thiéu mét loai thude kich thich sy sinh san cia mét loai vi khuan. Sau ¢ phut, s6
vi khuén duoc xéac dinh theo cong thire f(t) = 1000 + 30t* —* v6i 0 <t < 30. Hdi sau bao
nhiéu phut thi s6 vi khuan 16n nhat ?

A. 10 phat.
B. 20 phat.
C. 30 phut.
D. 25 phut.

Cau 45. Mot loai thude duge dung cho mot bénh nhan va néng do thude
trong mau ctia bénh nhan dwoc gidm sat boi bac si. Biét rang nong
d6 thudce trong mau ctua bénh nhan sau khi tiém vao co thé trong

t ,
t gio dugc tinh theo cong thic ¢(t) = ——- Sau khi tiém thudc

t*+1
bao lau thi nong d6 thudc trong mau ctia bénh nhan cao nhat ?
A. 4 gio.
B. 1 gio.
C. 3 gio.
D. 2 gid.

Céu 46. Mbi chuyén xe buyt c6 stic chira t6i da la 60 hanh khach. Mot chuyén xe buyt chd z hanh

khdch thi gi4 tién cho mdi hanh khach 1a [3 - 4—%], (USD). Khéang dinh nao sau day dang ?

A. Mot chuyén xe buyt thu duoc loi nhuan cao nhat bang 160 (USD).

B. Mot chuyén xe buyt thu duoc loi nhuédn cao nhét khi ¢ 45 hanh khach.
C. Mot chuyén xe buyt thu dwgc loi nhuan cao nhat khi c¢6 60 hanh khach.
D. Mot chuyén xe buyt thu dwoc loi nhuan cao nhat bang 135 (USD).

Ciu 47. Stc chira t6i da mdi phong hoc la 200 em hoc sinh. Néu mot phong hoc c6 « hoc sinh thi hoc

2
phi cho méi hoc sinh 1a [9 — 410] (nghin dong). Khang dinh nao sau day dang ?

A. Mot budi hoc thu duoc s6 tién hoc phi cao nhat khi ¢6 200 hoc sinh.
B. Mot budi hoc thu duoc s6 tién hoc phi cao nhat bang 4320 (nghin dong).
C. Mot budi hoc thu dwgc s6 tién hoc phi cao nhéat khi ¢6 360 hoc sinh.

D. Mot budi hoc thu duoc s6 tién hoc phi cao nhat béng 3200 (nghin dong).
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Cidu 48.

Ciu49.

Cida 50.

Ciéa 51.

Mot vat chuyén dong theo quy luat s = t* — 6t> + 42t +1 véi t (gidy) 1a khoang thoi gian
tinh tir lac bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di duoc trong khoang thoi gian
d6. Hoi trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tlr luc bat dau chuyén dong, van tdc nho nhat ctia
vat dat duoc b:?mg bao nhiéu ?

A. 36.

B. 54.

C. 50.

D. 27.
Mot vat chuyén dong theo quy luat S = —%ﬁ +9¢*, véi t (s) 1a khoang thoi gian tinh tir 1ac

vat bat dau chuyén dong va S (m) la quang duong vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi trong
khoang thoi gian 10 giay, ké tr lac bt dau chuyén djng, van tdc 16n nhat cua vat dat duoc
bang bao nhiéu ?

A. 31.

B. 30.

C. 32.

D. 29.

Tam giac vuong cé dién tich 16n nhat 1a bao nhiéu néu téng ctia mdt canh goc vudng va canh

huyén béng 12.

A. 8\
B. 8V3.
C. 10v2.
D. 6v3.

Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢c6 AB =6cm va AC = 8cm. Goi M la diém trén canh
huyén BC. Ké MD L AB va ME 1 AC. Tinh dién tich 16n nhat ctua t& giac ADME.

A. 12 cm?.
B. 3 cm?.
C. 6 cm®.

D. 10 cm®.

Cho hinh chép S.ABCD c6 chiéu cao bang 12 va dy la hinh chit nhat ¢6 chu vi bang 100.
Tim thé tich 16n nhat cua khoi chop do.

A. 400.

B. 2500.
C. 10000.
D. 1600.

Ong A mudn mua mdt manh dat hinh chi nhat c6 dién tich 100m® d€lam khu vieon. Hoi ong
nén mua manh dat cd kich thudc nhu thé nao dé€ chi phi xay dung bo rao la it ton kém nhat ?

A. 4m x 25m.
B. 10m x 10m.
C. 5m x 20m.
D. 25m x 8m.
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Cau 54.

Cau 56.

Cadu 59.

Cho mot tdm nhém hinh chit nhét ¢ kich thudc 15cm x 24cm. Nguoi ta cit bo bon gbc ctia
tam ton 4 miéng hinh vudng béng nhau, r6i go lai thanh mot hinh hép chit nhat khong ¢
nép. D¢ theé tich cua hinh hgp d6 16n nhat thi d dai canh hinh vudng cua cac miéng ton bi cit
bo béng

2cm.
Mot bé nude cé dang hinh hop chir nhat khong c6 nap, ddy 1a hinh vuong va dién tich bé mét
bang 108cm® nhu hinh vé. Cac kich thudc ctia chiée bé sao cho thé tich ctia hop 1a 16n nhat 1a

A. =6, h=23.

B. =23, h=6.

C.z=3 h=2.

D. =3, h=4.
Ong A du dinh st dung hét 6,7m” kinh d& lam mot bé c4 bang kinh c6 dang hinh hop chit
nhat khong nap, chiéu dai gdp ddi chiéu rong (cac mai ghép c6 kich thudce khong déng ké). BE
ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (két qud lam tron dén hang phin tram).

A. 1,23m°.

B. 2,48m°.

C. 1,57m®.

D. 1,11m’.

D¢ thiét ké mot chiéc bé cd hinh hop chit nhat khong c6 nap co chiéu cao la 60cm, thé tich
96000cm’. Ngudi thg dung loai kinh dé st dung 1am mit bén cé gia thanh 70000 d6ng /m”
va loai kinh d€ 1am mat ddy c6 gid thanh 100000 dong /m*. Chi phi thdp nhat d€ hoan thanh
bé ca bang

A. 83200 dong.

B. 320000 déng.

C. 832000 dong.

D. 32000 dong.

Dé€ thiét ké€ mot chiéc bé ca hinh hop chir nhat c6 chiéu cao la 60cm, thé
tich 96000cm®. Nguoi tho dung loai kinh dé st dung lam mét bén c6 gia
thanh 70000 dong /m* va loai kinh d€1am mit ddy c6 gia thanh 100000
dong /m’. Tinh chi phi thap nhat d€ hoan thanh bé ca.

A. 83200 dong.

B. 320000 dong.

C. 832000 dong.

D. 32000 dong.

Nguoi ta can xay mot bé niede ngam dang khdi hop chit nhat c6 thé tich bang 500m®. Day bé
12 hinh chit nhat c6 chiéu dai gdp ba lan chiéu rong. Chi phi dé xay bé'la 2,5 triéu dong/m®.
Hay xdac dinh chi phi thap nhat dé xay bé (két qua lam tron dén hang phin trim).
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Cida 062.

A. 1040,04 triéu dong.
B. 1050,04 triéu dong.
C. 1060,04 triéu dong.
D. 1052,26 triéu dong.

Cho hinh hop chit nhat AB CD.A'B'C'D’ ¢6 day la hinh vudng, dwong chéo bf?mg AC = \/8 .
Tim chiéu cao ctia hinh hop chtt nhat dé thé tich khéi hop chit nhat la 16n nhat ?

SN ® »

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B’'C’D’ ¢6 téng dién tich ctia tat ca cdc mat 1a 36, do dai
duong chéo AC’ bang 6. Hoi thé tich ctia khdi hop 16n nhat 1a bao nhiéu ?

63/6.

82.

1692,

24+/3.

Gia st su lay lan ctia mot loai virus & mét dia phuong c6 thé dwoc mo hinh héa béng ham s
N(t)= —t* +12¢*, (0<t <12), trong 46 N 1a s8 nguoi bi nhiém bénh (tinh biang tram
nguodi) va t la thoi gian (tuan). Dao ham N'(¢) biéu thi téc d6 1ay lan ctia virtt (con goi la tdc

o 0w p

d6 truyén bénh). Virat lay lan nhanh nhét vao thoi gian nao ?

A. Tuan 4.

B. Tuan 8.

C. Tuén 12.

D. Tuan 6.

Gia st doanh s& (tinh bang s& san pham) ctia mot san pham mdéi (trong vong mdt s6 ndm nhat
dinh) tuan theo quy luat logistic dwoc md hinh héa bang ham s6 f(t) = 1_5:)%, t >0, trong

d6 thoi gian ¢ tinh bang nam, k& tir khi phat hanh san phdm méi. Khi d6, dao ham f/(t) sé
biéu thi tdc dd ban hang. Sau khi phat hanh bao nhiéu nam thi tdc d¢ ban hang 1a 16n nhat ?
A. 1,5 nam.

B. 1,4 nam.

C. 2,1 nam.

D. 1,6 nam.

Mot doanh nghiép tue nhan A chuyén kinh doanh xe gén may cdc loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung chién lwgc vao kinh doanh xe hon da Future Fi véi chi phi mua vao mot chiéc
la 27 vabanravdigiala 31 triéu dong. Voi gid ban nay thi s6 i
lugng xe ma khach hang sé mua trong mot nam la 600 chiéc.
Nham muc tiéu day manh hon ntra lwong tiéu thu dong xe dang
an khach nay, doanh nghiép du dinh giam gia ban va wdc tinh
rang néu giam 1 triéu dong mdi chiéc xe thi s8 legng xe ban ra
trong mot nam la sé tang thém 200 chiéc. Vay doanh nghiép phai dinh gid ban mdi la bao
nhiéu d€ sau khi da thyc hién giam gia, 1oi nhuan thu duoc sé 1a cao nhat.
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Cida 65.

A. 30 triéu dong.

B. 29 triéu dong.

C. 30,5 triéu dong.

D. 29,5 triéu dong.

Mot ctra hang ban buoi Poan Hung ctia Phtt Tho véi gid ban mdi 1
qua 1a 50000 déng. Vi gid ban nay thi moi ngay ctra hang chiban &
duoc 40 qua. Ctra hang du dinh giam gia ban, wdc tinh néu ctra
hang ct giam moi qua 1000 dong thi s6 bwdi ban tang thém duwoc |
la 10 qua. Xac dinh gia ban d€ ctia hang thu dwoc lgi nhuén cao
nhat, biét rdng gia nhap vé ban dau cho mdi qua 1a 30000 dong.
A. 39000 dong.

B. 42000 dong.

C. 42000 dong.

D. 40000 dong.

Mot xudéng in cd 8 may in, mbi mdy in duoc 4000 ban in khé gidy A4
trong mot gio. Chi phi d€ bao tri, van hanh mot may trong mdi [an in
la 50000 dong. Chi phi in an ctia n mady chay trong mot gio la
20(3n + 5) nghin dong. Hoi néu in 50000 ban in kho gidy A4 thi phai
stt dung bao nhiéu may dé€ thu dugc nhiéu lai nhat ?

A. 6 may.
B. 5 may.
C. 4 may.
D. 7 may.
Anh Ba dang trén chiéc thuyén tai vi tri A cach bo song 2km, anh dy dinh cheéo thuyén vao
bo va tiép tuc chay bd theo mot duong thing d€ dén mot dia diém
B toa lac ven bo song, B cach vi tri O trén bo gan véi thuyén

Al

2k

nhat la 4km (hinh vé). Biét rang anh Ba chéo thuyén véi van tdc

6m/h va chay b0 trén bo voi van toc 10km/h. Khoang thoi gian s i

ngan nhat d& anh Ba tir vi tri xuat phat dén duoc diém B la "

A. 40 phut.

B. 44 phuat.

C. 30 phat.

D. 38 phut.

Mot ngon hai dang dat tai vi tri A cach bo bién mot khoang 4

AB = 4km. Trén bo bién cé mot cai kho ¢ vitri C' cach B mot khoang

BC = 7km. Nguoi canh hai dang phai cheo do twr vi tri A dén vi tri

M trén bo bién véi van téc 6km/h, r6i di xe dap tt M dén C' véi van

toc 10km/h (hinh vé bén). X4c dinh khoang cach tt M dén C' dé - o
ngudi d6 ditir A dén C' 1a nhanh nhét. h Then >
A. 9km.

B. 6km.

C. 3km.

D. 4km.
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Cau 069.

Cau 70.

Cda 71.

Ciau 72.

Mot nguoi can di tir khach san A bén bo bién dén hon dao C.

Biét rang khoang cach tir ddo C' dén bo bién la 10km, khoang v
cach tir khach san A dén diém B trén bo gan dao C' nhat la
40km. Nguoi d6 c6 thé di duong thuy hodc di duong bo roi di
dwong thiy (nhu hinh vé bén). Biét kinh phi di duong thay la _
5 USD/km, di duong bd 1a 3 USD/km. Hoi nguoi d6 phai di D 5
duong bd mot khoang bao nhiéu dé€ kinh phi nhé nhédt ? (AB = 40km, BC = 10km).
A. Ekm.
2

B. 10km.

%km
D. 40km.

Mot doanh nghiép san xudt doc quyén mot loai san phdm. Gia st khi san xuat va ban hét «
san phdm d¢6 (0 < z <2000), tong sd tién doanh nghiép thu dwoc (don vi: chuc nghin dong)
la f(z) = 2000z — 2* va tong chi phi (don vi: chuc nghin dong) doanh nghiép chi ra la
g(z) = 2° + 14402 + 50. Gia stt mttc thué phu thu trén mot don vi san pham ban dwoc la ¢
(chuc nghin dong) (0 < ¢ < 300). Mtic thué€ phu thu ¢ (trén mot don vi san phdm) sao cho

nha nudc nhan duoc s6 tién thué phu thu 16n nhat va doanh nghiép cling thu duoc loi nhuan
16n nhat theo mttc thu€ phu thu d6 1a

A. t = 2500000.
B. ¢ = 2600000.
C. t =2700000.
D. ¢ = 2800000.

Mot ctra hang ban 1é ban 2500 cai tivi moi ndm. D& ban duoc sd tivi d6, ctra hang dat hang tir
Nha mdy san xuat thanh nhiéu lan trong ndm, sd tivi dat cho nha may la nhw nhau cho cac lan
dat hang. Moi [an 1dy hang tir nha may vé ctra hang chi d€ trung bay duoc mot nira, mot ntra
sO hang con lai phai luu kho. Chi phi gui trong kho la 10$ mot cai. D& dat hang chi phi ¢6 dinh
cho mdi [an dat1a 20 USD cong thém 9 USD moi cai. Clra hang dat bao nhiéu Ian trong mot
nam va moi [an bao nhiéu cai dé€ chi phi ma ctta hang phai tra la nho nhat ?
A. 30 Tan, mdi [an 95 cai.

B. 25 lan, mdi [an 100 céi.

C. 30 Tan, mdiTan 100 cai.

D. 25 lan, mbi [an 95 cai.

Hai con chudn chu6n bay trén hai qui dao khac nhau, xuat phat cung

A(D:100)

thoi diém. Mot con bay trén quy dao la dwong thang tir diém A(0;100) B0

dén diém O(0;0) voi van tdc 5m/s. Con con lai bay trén qui dao la .
duong thang tir B(60;80) dén diém O véi van tée 10m/s. Hoi trong qué .
trinh bay thi khoang cach ngén nhat hai con dat dwoc la bao nhiéu ? '

A. 10\/3 m. ¢ | :
B. 20\/5 m.
C. 20v3 m.
D. 10\/5 m.
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PHAN 02. TRAC NGHIEM PUNG - SAI
PAG* Gk ¢

Nhém bai todn dai sé

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

—0 0 1 +00

f'(z) + I - 0 -+

f(a) x/o\_]/

a) Ham s6 y = f(z) c6 dang mot diém cuec tri.

b) Hams§ y = f(x) c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhat bang —1.

c) Trén doan [0;1], ham s& dat nho nhatla —1 tai x = 1.
d) Ham s0 dat cuc dai tai diém = 0 va dat cyc tiéu tai diém z = 1.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
T —00 -2 1 4 —+mo

f(z) + 0 —-— 0 + 0 -

f(2) _%/2\_3/1\_%

a) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (—oo;—4).

b) Gid tri Ién nhat ctia ham s6 f(z) trén doan [1;4] bang 2.
¢) Pt g(z) = /(|| +1), khi d6 max f(z) = f(4).

d) Goi A, B, C laba diém cuc tri ctia d6 thi ham s6 f(z), khi d6 S

AABC

Cho ham s8 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén R nhu sau:
z -0 1 0 1 2 4o

N 5 3 10
.,3‘()2/'\”/7 N,

a) Ham s6 y = f(x) co ba gid tri cuc tiéu la —2; 1; 2.

b) Ham s8 y = f(x) c6 gia tri 16n nhat bang 10.
¢) min f(z) = —2.

(-1:1]

d) bat g(x) = f(cosz), khi dé m}én g(x) =5.

]

NN

1 LI
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Cau4. Chohamsd y = f(x) xac dinh trén khoang (—3;2), lim f(z) = —5, lim f(z) = 3 va cd bang

z——37 T—2"

bién thién nhw sau:
: | -3 —1 1 2
folg + o - o =+

A~

~

a) max f(z) =

b) min f(z) = -2

(-1;2)

c) Dat g(z) = f(z* +1), khi d6 max flz) =

L0 L

d) C6 dung 1 gia tri nguyén cua tham s6 m € [-5;5] d€ m < f(x), Vz € (—3;2).

Cia 5. Choham s f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va co bang bién thién nhu sau:

% / \—2/ .

a) min f(z) = f(-

b) Dat g(z) = f(3|cos x| - 1), khi dé max g(x) = 2.

c) Bat phuong trinh m > f(z) dang Vz € [—1;3] khi va chi khi m > 3.

LIET T

d) Bat phuong trinh m > f(z) c6 nghiém z € [—1;3] khi va chi khi m > 3.

Ciu 6. ChohamsS y = f(z) 6 bang bién thién phu hgp bén dudi.

a) Ham sd da cho c6 dting 2 diém cuc tri.
b) Gid tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) trén doan [—1;3] bang 1.
c) S6nghiém nguyén z € [3;20] cta bat phwong trinh f(z° +21) < f(12z +1) 1a 7.

]

d) S6 diém cuec tri ctia ham s g(z) = f(z* — 3) 1a 4.
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Ciau 7. Chohamsd y = f(x) lién tuc trén doan [—1;3] va c¢6 d6 thi nhu hinh vé bén dwdi.

a) max f(z)=3. ;J

b) min f() = f(-2). AN
c) Dat g(x) = f(3sin® x —1), khi &6 max g(x)=2. 1

d) Dat i(z) = f(f(x) +1), khi d6 max h(z) — min h(x) = 5. -2

Cau 8. Choham sd y = f(z) xac dinh trén doan [—2;2] va c¢6 d6 thi nhw duong cong trong hinh vé

bén dudi.

a) max f(z) = f(4) va min f(z) = —2.

[-2:2] (-1;2]

b) Dit g(z) = f(log, ), khi d6 1%11141]’1 g(x) = —2.

c) bat h(z) = f(f(z)) khi d6 max h(z) — minh(z) = 8.

(—11]

d) Béat phuong trinh f '[% < 0 co tap nghiém chira 5 s6 nguyeén.

Cau 9. Chohamsdbacba y= f(z) cd do6 thi nhu hinh vé bén dudi.

a) Ham s y = f(x) nghich bién trén khoang (0;2).

b) Ham sd g(z) = f(|x|> c6 dung 5 diém cuc tri.

2l

d) Goi A, B la 2 diém cuc trj cua d6 thi f(z), khidd S

c) Dbat h(z) = , khi d6 max h(z) + min h(z) = 3.

[2;4].

AOAB —
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Cdu 10. Cho ham s8bacbon f(z) = ' + az’ + br® + cz 6 d6 thi f'(z) nhu hinh vé bén dudi.

Cda 12.

Cda 13.

U,

a) Phuong trinh f/(z) = 0 c6 tap nghiém 1a S = {£1;4}.
b) f'(z)=4(z—1)(z +1)(x —4), Vz € R.

I/_\I y= h:}

[ ]
[ ]

c) Gia tri 16n nhat cia ham sd f(z) trén doan [1;5] 1a f(5).

i

d) Phuong trinh f(z) =0 c6 dung 4 nghiém thyc phan biét.

Cho ham s8 f(z) c6 do thi f'(z) nhu hinh vé bén dudi.
a) Trén [0;3] < f(z) =0 2=0, z = 1.

b) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (1;3).

O min f(z) = £(1).

NN

[0;3]

d)N%f®+f®=f®+ﬂ$ﬂﬁ%gﬂ@=f®-

Cho ham s8 f(z). Ham s6 y = f'(x) c6 d6 thi nhw hinh vé bén.

a) Tap nghiém cua phuwong trinh f'(z) =0 1a S = {—4;—2;3}.
—4

b) f(0)> f(3). / -2

c) max f(z) = f(—2).
d) S8 nghiém nguyén bat phuwong trinh f(V6 —z — 2°) < f (\/5 ) la 2.

[—4;3]

Cho ham s8 f(z). Ham s6 y = f'(x) c6 d6 thi nhw hinh vé bén.
f2).

a) max f(z) =

b) min f(z) = f(1).

c) Dat g(z) = f(z)—2°, khi d6 max g(x) =1+ f(—1).

d) Diat h(z) = f(z) + %:z:?’ — z, khi d6 max h(z) = f(1) —=-
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Cdu 14. Cho ham s6 bacndm f(z) c6 d6 thi f/(z) nhuw hinh vé va dat g(z) = 2f(z) + 2° — 62 + 2.
a) Ham s6 f(z) c6 ding 3 diém cuc tri.
b) Ham s6 f(z) dong bién trén khoang (2;+00).

c) Néu 2¢(0) = ¢(2) + g(1) thi I[I}g]l g(z) = 2f(2) — 6.

Y&

1 DT

d) Bat phuong trinh f'(z°) < f(20z) ¢ 20 nghiém nguyén.

Cdu 15. Choham s§ f(z) c6 daoham f'(z) = (z + 1)(z — 1)’(z — 2), Vz € R.

a) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (—1;2).
b) Ham s6 f(z) c6 ding 3 diém cuc tri.

c) Gid tri 16n nhat ciia ham s§ f(z) trén doan [—2;1] bang f(—1).

HENnn

d) bat g(z) = f(z) +%x3 —z—2 thi Elligllg(x) = f(1) _g.

Cdu 16. Chohamsd f(z) =z’ — 3z° + 1.

a) Gid tri nho nhat ctia ham s6 f(z) trén khoang (1;3) bang —3.
b) Gia tri 16n nhét ctia ham s8 f(z) trén khoang (1;3) bang 1.
c) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) trén khoang (—1;3) bang 1.

HiNNN

d) Ham s6 khong c6 gid tri 1on nhat trén khoang (0; 3).

Cia 17. ChohamsS y = 22° — 22 + 7z + 1.

a) Ham sd da cho dong bién trén R.
b) D6 thi ham s& cit truc tung tai diém cé tung do béng 4.

¢) Tong gié tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham sd trén doan [—1;0] bang —9.

HiNNn

d) Phuong trinh tiép tuyén cua do thi ham s tai diém M(1;8) la y = 3z + 2.
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Ciau 18. Chohamsd f(z) = —2° + 2° — 62 + 1.
a) Dao ham ctia ham s8 f(z) 1a f/(z) = —32* + 22 — 6.
b) f'(z) <0 véimoi z.
c) Gia tri nho nhat ciia ham s8 f(z) trén doan [0;3] bang f(3).
d) Bat phuong trinh f(v25 — z”) > f(3) c6 tap nghiém chira duing 6 s6 nguyén z.

NN

Cdu 19. Chohamsd f(r)=z' —22°.

a) Ham s khong c6 gia tri 16n nhat trén tap xac dinh.
b) Ham s6 c6 gia tri nho nhat bang 1.

c¢) Gia tri nho nhat ctia ham s8 f(z) trén khoang (2;+c0) bang 0.

HiNnN

d) Phuong trinh f(z) +m = 0 c¢6 dung 4 nghiém phan biét khi —1 < m < 0.

, 1
Cau 20. Chohamsdo y=1z+ —
T

a) Ham s0 dat gia tri nho nhat trén khoang (0;3) khi z = 2.

b) Gid tri nho nhat ctia ham s& trén tap xac dinh bang 2.
c) Gid tri 16n ctia ham s trén khoang (0;3) bang 10/3.

HiNnn

d) C6 dung 2 gia tri nguyén ctia tham s m d€ phuong trinh f(z) = m ¢d nghiém.

2
Ciu21. Chohamssy— L —3%+3
z—1
a) Tap xac dinh chtahams6la & = R\ {1}.
2
b) Pao ham cita ham s61a y' = ——— =
2(x —1)

c) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 da cho trén doan [—2; 1/2] bang —3.

0 1 L

d) Ham s6 dat cyc dai tai diém z = 0.
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Cdu 22. Chohams6 f(z) = /5 + 4z — 2°.

a) Tap xac dinh ciaham sdla ¥ = [—1;4].
2T
V5 + 4x — 2

c) Phuong trinh y’ = 0 c6 nghiém z = 2.

b) Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f/(z) =

HiNpEEN

d) Tdng gia tri 1én nhat va gid tri nho nhat ctia ham s3 da cho bang 2.

Ciau 23. Chohamss y=+v2—2* — 1.
a) Tap xacdinh ctahamsdla 7 = (—\/5; \/5)
T +V2 -2 '

N2 —

c) Ham s6 c6 duy nhat mot diém cuec tri.

b) Ham s6 da cho c6 daoham 1a 3 =

) O

d) Téng gid tri 1én nhat va gia tri nhé nhat ctia ham s8 bang 2 — .

Ciu 24. Chohamsd f(z) = zlnuz.
a) Hamsd f(z) cd daoham1a f'(z) =lnx +1, Vo € R.

b) Ham s3 f(z) dat gid tri nho nhét tai diém z — L.
€

c) Gia tri I6n nhat ctia ham s8 f(z) trén khoang (0;1) 1a 0.

0T T

d) Trén tap xac dinh, ham s0 khong c6 gia tri 16n nhat.

_Inz

Caa 25. Chohamso f(z) = —-

X

a) Tap xac dinh ciaham sdla & = R\ {0}.

b) Ham s6 da cho c6 c6 dung mot diém cuc ti€u.

c) Ham s0 da cho dong bién trén khoang (0;1).

Himinn

d) Téng gi tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham s8 trén doan [1;4] bang 1
e
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Ciua 26.

Ciu 29.

Cho ham s8 f(z) = 47 — 27+

a) Daoham cuiaham sd f(z) 1a f'(z) = 4" In4 — 2" In2.

b) D06 thi ham s6 f(z) ¢6 ding 2 diém chung véi truc hoanh.

c) Gid tri nho nhét cia ham s6 f(z) trén doan [0;3] dat tai diém z = 2.

d) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) trén doan [0;3] bang 0.

Cho ham s8 f(z) = 2° + 4In(3 — ).
a) Ham s0 c6 tap xac dinhla & = R.
b) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(x) bang 4.

c) Ham s6 f(z) dat gia tri nho nhat trén khoang (—oc;2) tai diém = = 1.

d) Cé 1 gia tri nguyén cua m dé€ phuong trinh f(z) = m ¢6 3 nghiém duong.

Cho ham s8 f(z) = ° — 2z +m + 5, véi m la tham sG.

a) Khi m =0 thi Elllgf(.’li) = f(1).
b) Khi m =0 thi max flz) = 8.

c¢) Khi m > 2, néu 1[11113 f(z)+max f(z) =22 thi m = 7.

(-1;3]

d) C6 5 gid tri nguyén cua m € (—20;—13) dé r[21§]1|f(x)| + ﬁglai<|f(x)| > —6.

Cho ham s6 ham s8 f(z) = —z° + ma® — (m*> +m + 1)z, véi m 1a tham s6.

a) Khi m =1 thi r[r}?fff(x) = f(1).

b) Khi m =1 thi mi]]a f(z) =-3.

[1;3

c) Cobdang 2 gia tri nguyén cta tham s6 m thdéa man I[I11I]l f(z) = —6.
—1:1

d) C6 dang 2 gia tri nguyén ctua tham s6 m thda man max f(z) < 5.

HiNNN NN

NN

HpNENEN
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, 1 . .. . "
Cia 30. Chohamss y = gzz:‘} +m’z —2m” 4+ 2m — 9, v6i m 1a tham sd.

a) Khi m = 1 thi gid tri nhé nhat ctia ham s8 f(z) trén doan [0;3] bang —9. D
b) Khi m = 1 thi gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) trén doan [0;3] bang 3. D

¢) Khi m =1 thi tiép tuyén ctia db thi ham s f(z) c6 hé s8 géc nho nhatbing 1. ||
d) Goi S la tap tat ca cac gia tri nguyén cta m sao cho gid tri 16n nhat cua ham sd f(z) trén

doan f(z) khong vurot qua 3.. S8 phan tit cia S bang 3. D
Cia 31. Choham s6bacba y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. y flz)
)
a) Véi m =0, dat g(z) = f(x) + m thi I[Illgl g(x)=—1. /\ | I:I
b) Véi m >0, ddt g(z) = f(z) + m thi max g(z) =2 —m. : 3 [ ] D
[1:3] Oy 1 \/ 4
c) Véim >0, dat h(z) = |f($ +2m) + 1| thi o 08X ]h(x) =3 Mot l:’

d) Diat h(z) = f(22° + 22 —1) + m, thi max h(x) = 2020 khi m = 2022.

Ciu 32. Choham sd f(z) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi.

V6i m la tham sg, xét hai bat phwong trinh:

o [P 1@ +m] —12f@)+m<0 ()

o [P@-sf@+m] ~of@) +mz0 @
a) min f(a) = (). g
b)) g0 =7

c) Cé dung 1958 gia tri nguyén m € [—2022;2022] d€ (1) dung véi moi z € [0;3].

HiNgEEE

d) Cé dung 179 gia tri nguyén m € (—100;100) d€ (2) c6 nghiém =z € (0;3).
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Nhom bai todn thac té

Caa 33. Gia st su lay lan ciia mot loai virus & mot dia phuwong c6 thé duwge mo hinh hoa béng ham so
N(t)= -t +12t*, (0<t <12), trong 5 N la s6 nguoi bi nhiém bénh (tinh bang tram
nguoi) va ¢ 1a thoi gian (tuan).

a) Sau 7 tuan thi s6 ngurdi bi nhiém bénh & dia phuong d6 1a 254 nguoi.
b) S6 nguoi t&i da bi nhiém bénh & dia phwong dé 1a 256 nguoi.

c) Daoham N’(t) biéu thi téc do lay lan ctia virus (con goi 1a téc do truyén bénh).

HiNNN

d) Virus sé lay lan nhanh nhét 6 tuan th 4.

Cdu 34. Su phan hay cua rac thai hitu co ¢ trong nedcsé 4
lam tiéu hao oxygen hoa tan trong nwéc. Nongdé  5f-—---—————- -
oxygen (mg/{) trong mdt hdo nuéc sau ¢ gio \ _—
(t > 0) khi mot luong rac thai httu co bi xa vao K/
ho nuwde duoce xap xi bdi ham s6 (co do thi nhw hinh

15¢ . } {
9 +1 0 ! 2 3 '

(Theo: hittps.://www.researchigate.net/publication/2 6490397 8_"Micrerespiremelric_characterization.

of_activated._sludge._infiibition_by. copper_and._zinc)

vé bén canh): y(t) =5

a) Khi ¢t =1 gio, thi nong d6 oxygen trong ho la 3,5 (mg/?).
b) Nong dé oxygen trong hd cao nhatla 5 (mg/{).

L]

¢) Nong do oxygen trong ho thap nhat 1a 2,45 (mg/{).
d) Daoham y’(t) biéu thi t8c d6 thay ddi nong do oxygen trong nude. Tdc do thay ddi nong

[]

do oxygen 16n nhat khi ¢ = ?3 gio.
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Ciu 35. Trong mdt thi nghiém y hoc, ngudi ta cdy 1 000 vi khuan vao mdi truong dinh dudng. Bang
thuee nghiém, nguoi ta xac dinh duoc s6 lwgng vi khuan thay doi theo thoi gian boi cong thirc

100t .
N(t) = 1000 + ———— (con), trong d9 t la thoi gian tinh bang giay.
100 + ¢
(Nguén: R, Larson and ‘B. ‘Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014)

a) SO luong vi khuan sau 1 gidy la 1002 con. D
b) S6 luong vi khuan vuot trén 1004 con trong khoang thoi gian 15 giay. D
c) SO luong vi khuan c6 thé dat dwgc 1006 con k€ tir khi thye hién cdy vi khudn vao moi

treong dinh dudng. I:I
d) SO luong vi khuan dat 16n nhét sau 10 gidy ké tir khi thyc hién ciy vi khuan vao moi

treong dinh dudng. D

Cda 36. Mot doanh nghiép tw nhan A chuyén kinh doanh xe gén may cac loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung vao chién lugc kinh doanh xe X v6i chi phi mua vao mot chiéc1a 27 triéu dong
va ban ra véi gia 31 triéu dong. Vi gid ban nay, s6 lugng xe ma khach hang da mua trong
mot ndm 13 600 chiéc. Nhdm muc tiéu ddy manh hon nira lvgng tiéu thu dong xe dang ban
chay nay, doanh nghiép du dinh gidm giad ban. Bo phan nghién cttu thi treong wdc tinh réng
néu gidm 1 triéu dong moi chiéc xe thi s8 lwong xe ban ra trong mot ndm sé ting thém 200
chiéc. Goi gia ban méi la z (triéu dong) véi = € [27;31].

a) Voigia ban méila 30 triéu thi sd xe ban ra la 200 chiéc.
2

61

b) Loinhuan thu duoc duoc biéu thi qua ham s f(z) = —200[51: Y + 2450.

c) Voigid ban mdila 30 triéu thi loi nhuan thu duoc la 24000 (triéu dong).

HiNpEEN

d) Gidaban méila 30,5 triéu dong thi loi nhuéan thu duoc la 16n nhat.
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Ciu 37. Mot clra hang ban qua vai thidu ctia Bac Giang véi gid ban 1a 30000 dong /1 kg. Gid nhap vao
la 16000 dong/1 kg. V6i gia nay ctra hang wéc chirng ban duwoc 100kg/ ngay. Clra hang duw
dinh giam gia ban, wdc tinh ctt giam 1000 dong /1 kg thi s vai thiéu ban dugc sé tang thém
la 10kg.

a) Neéu gitr nguyén gia ban dau, 1¢i nhudn theo ngay ctia ctra hang la 1400000 dong. l:l
b) Néu gia ban la 20000 dong /1 kg khi d6 cta hang ban duoc 250kg/ ngay. l:l
c) Goi z (nghin) la gia tién ma ctra hang du dinh ban (16 < z < 30), khi d6 1oi nhuén theo
ngay cua ctra hang duoc xac dinh béi ham s6 f(z) = (z — 16)(400 — 10z). l:l
d) Loinhuén t6i da theo ngay ctia ctra hang 1la 1600000 dong. I:I

Caa 38. Mot co sd san xuat khan mét dang ban modi chiéc khan véi gia 30.000 dong mot chiéc va moi
thang co s& ban duoc trung binh 3000 chiéc khan. Co sd san xuat dang ¢ ké hoach tang gia
ban dé c6 1oi nhan t&t hon. Sau khi tham khao thi truong, nguoi quan 1y thdy rang néu tir mtc
gia 30.000 dong ma c ting gid thém 1000 dong thi mdi thang sé& ban it hon 100 chiéc. Biét
von san xuat mot chi€c khan khong thay d6i la 18.000.

a) Dé dat loi nhuan 16n nhat thi moi chiéc khan can tang thém 10000 dong.
b) Dé dat loi nhuan 16n nhat thi mdi chiéc khan can ban véi gia 39000 dong.

c) Dé dat loi nhuan 16n nhat thi sau khi ting gia mdi chiéc khan 1ai 21000 déng.

Hinnn

d) D€ dat lgi nhuan 16n nhat thi s6 khan ban ra giam 800 chiéc.

Ciu 39. Mot cong ty bat dong san c6 50 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué mdi can ho véi gia
2000000 dong mot thang thi moi can hd déu c6 nguoi thué va ci mdi Tan tang gia cho thué
mdi can ho thém 50000 dong mot thang thi c6 thém mdt can ho bi bo trong.
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a) Néu goi z (dong/thang) (z > 0) la s tién tang gid thi sd can h bi bo trong dwoc tinh theo

cong thirc can ho.

b) Thu nhap cao nhdt cong ty cd thé dat duoc trong 1 thang la 101250000 dong.

c) Co 5 can ho bi bo trong thi cong ty ¢ thu nhap cao nhat.

d) Dé€ cong ty co thu nhap cao nhat trong 1 thang thi gia cho thué la 2500000 dong.

[]

[ ]
[ ]
[]

Cdu40. Tir mdt tim bia hinh chir nhat c6 chiéu rong 30cm va chiéu dai 80cm, ngudi ta cat & bon goc
bdn hinh vudng c¢é canh z (cm) véi 5 < z < 10 va gap lai dé€ tao thanh chiéc hdp c6 dang hinh
hop chit nhat khong nap nhu hinh. Goi V(z) 1a thé tich dwgc biéu dién theo x ctia chiéc hop.

-~
Iy I

u()g

Vi
A

80cm N

&
A

a) Day chiéc hop c6 kich thude dugc bidu dién theo o lan luot1a 80 — 2z va 30 —2z. |_|

b) ThatﬁﬁlduéCh@plaqu)::éaxgo-zxXSO-zxy

Q) V(10) — V(5) = 1000.

200000
cm .
27

d) Thé tich 16n nhat cta chiéc hop la

10 [
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PHAN 03. CAU HOI TRAC NGHIEM TRA LOTI NGAN
PAG* Gk ¢

Cau 1. Mot vat chuyén dong theo quy luat S = —t* + 18t*, véi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir

ltc vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi
trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir ltic bat dau chuyén dong, van téc 16n nhat ctia vat dat
duoc bang bao nhiéu ?

Tratoi:| | | | |

Cau 2. Mot loai thude dugce dung cho mdt bénh nhan va néong d¢ thudc trong mau ctia bénh nhan
duoc giam sat boi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau ctia bénh nhan sau khi tiém vao

: .\ oA . ¢ . o N
co thé trong ¢ gio dugc cho boi cong thic c(t) = EE (mg/¢). Hoi sau khi tiém thudc bao
+

lau thi nong d6 thudc trong mau cta bénh nhan cao nhat ?

Tratoi| | | | |

Cau 3. Ho ép khi quan co lai, anh huong dén tdc d khong khi di vao khi quan. Téc d6 ctia khong khi
di v4o khi quan khi ho do dugc boi cong thite V = k(R —r)r’ véi 0 < r < R, trong d6 k la
hang s8, R 1a ban kinh binh thuong ctia khi quan,  1a ban kinh khi quan khi ho. Biét ban kinh

cua khi quankhihola r = %R (v6i % la phan sd t6i gian) thi téc d6 caa khong khi di vao khi
quan la 16n nhat. Hay tim a + b.
Tratoi:| | | | |

Ciu4. Chomdt tim nhom hinh vudng canh 12cm. Nguoi ta cat

¢ bon goc ctia tdm nhom dé bon hinh vudng bang nhau,
moi hinh vuéng c6 canh bang z, roéi gap tdim nhom lai ‘g

nhu hinh vé duéi day dé& duoc mot cai hop khong nap.
Tim z d€hdp nhan duoc cd thé tich 16n nhat.

Tratoi | | | | |
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Ciu 5. Ngudi ta mudn thiét ké mot bé cd bang kinh khong cé néap véi thé tich 72dm®, chiéu cao la
3dm. Mot vach ngan (ciing bang kinh) & gitta, chia bé c4 thanh hai ngan, véi cac kich thudc
a, b (don vi dm) nhu hinh vé. Véi gid tri a, b d€ bé ca ton it nguyén liéu nhat (tinh ca tdm
kinh ¢ gitta), coi bé day cac tdm kinh nhu nhau va khong anh hudng dén thé tich caa bé. Tinh
gia tri cua tong a + b (lam trén dén mét chinr sé thdp phan sau dau phidy).

Tratoi| | | | | |
3dm !
%
adm

Cida 6. Nha san xuat mudn san xuat hop dung stta dang hinh hop chit nhat c6 day 1a hinh vudng, thé
tich 330 (mf). D€ tiét kiém chi phi thi phai thiét ké sao cho dién tich toan phan nho nhat. Tinh
chiéu cao cua hop stra (két qud lam trén dén 1 chit sé sau dau phidy).

Tratoi:| | | | |

Ciu 7. Ong X mudn xay mot bé ca chita nudc dang khdi hop chit nhat khong nép co thé tich 288 m?.
Ddy bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gdp doi chiéu rong, gia thué cong nhan xay bé'la 500000
dong/m’®. Néu dng X biét xac dinh cac kich thudc mot cach hop 1i thi chi phi thué nhan cong
sé thap nhat. Ong X tra chi phi thdp nhat dé xay dung bé ca d6 1a bao nhiéu ? (don vi: tricu
dong va lam trén dén 1 chit sé thdp phdn sau ddu phdy).

Tratoi:| | | | |
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Ciu 8. @ng A du dinh st dung hét 5m* kinh dé lam mot bé ca béng kinh c6 dang hinh hgp chi nhat
khong nap, chiéu dai gdp d6i chiéu rong. B& ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu ? (két qud
lam tron dén 1 chit s6 saw ddaw phidy).

Tratoi:| | | | |

Cau 9. DE thiét ké€ mot chi€c bé ca hinh hop chit nhat khong nép ¢ chiéu cao la 60cm, thé tich

96000cm’. Nguoi tho dung loai kinh d€ st dung 1am mét bén c6 gia thanh 70000 dong /m?
va loai kinh dé lam mat ddy c6 gid thanh 100000 dong/m* Tinh chi phi thdp nhat d& hoan
thanh bé ca (deon vi: triew déng, lam trén dén mét chiur s thdp phdan sau daw phdy).

Tratoi:| | | | |

Cdu 10. An c6 mot tdm bia hinh tron nhu hinh vé ¢6 ban kinh R = 12cm, An
mudn tao mdt cai phéu hinh nén tir tim bia d6. Khi d6 An phai cat bo
hinh quat tron AOB r6i dan OA, OB lai véinhau. Goi z (Rad) 1a goc

5 B
O tam cua hinh quat tron AOB. Tim z dé thé tich phéu 16n nhat (két '//
qud lam trén dén 1 chit sé saw ddu phdy).
A

Tratoi:| | | | |

Cau 11. Mot soi day kim loai dai 60dm dwoc cit thanh hai doan. Poan day thit nhat udn thanh hinh
vuong canh q, doan day tht hai uén thanh duong tron ban kinh r. D€ tong dién tich cta hinh

A \ \ \ 3 A, v o~ M <A
vudng va hinh tron nhé nhat thi ti s6 — bang bao nhiéu ?
r

l l

O
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Tratoi:| | | | |

Ciu 12. Congty A dinhlam mot téc nude hinh tru bang inox (g6m ca nap) c6 dung tich 2m®. Dé tiét
kiém chi phi cdong ty A chon loai téc nudc ¢ dién tich toan phan nho nhét. Dién tich toan
phan ctia téc nedc nhé nhat bang bao nhiéu (két qud lam tron dén 1 chit sé sau ddu phidy).

Tratoi:| | | | |

Cdu 13. Khi xay nha, anh Tung can xay mot bé niwde mwa ¢6 thé tich V' = 6m® dang hinh hop chix nhat
véi chiéu dai gap ba lan chigu rong, ddy va nap va cac mat xung quanh déu duoc d6 bé tong

9 7 A g AN IAN T2 A 2 \ A 7 A ’ M 2 g A7 Ay Y .
cot thép. Phan nap bé dé ho mot khoang hinh vuong c6 dién tich bang 5 nap bé. Biét rang chi

phi nhan cong va vat liéu 1a 1000000 ddng/1m* tinh theo dién tich xay dung. Tinh chi phi thdp
nhdt ma anh Tung phai tra khi xay bé (den vi triéu déng, lam trén dén mét chir sé thdp phdan).

Tratoi:| | | | |

Cia 14. Thiét dién ctia hinh tru va mat phémg chtta truc ctia hinh tru la hinh chit nhat c6 chu vi béng
24cm. Tim ban kinh ctia khdi tru sao cho thé tich khoi tru 1a 16n nhat.

Tratoi:| | | | |

Caa 15. Co6 An dang ¢ khach san H bén bo bién, ¢ can di du lich dén hon dao K. Biét khoang cach
tir ddo K dén bo bién la KN = 10km, khoang cach tir khach san dén H dén diém N la
HN = 50km (gia thiét AN 1 NK). Tt khach san H, c6 An c6 thé di duwong thuy hoac di
duong bo r6i dwong thiiy d€ dén hon ddo K (nhu hinh vé). Biét rang chi phi di duong thay
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la 5 USD/ 1km, chi phi di duongb¢la 3 USD/ 1km. Hoi cd6 An phai chi mét khoan tién nho
nhat la bao nhiéu dé di dén dao K 7

< K
10km Mwm
H
H S0km N S0km N

Cau 16. Cho tt dién déu ABCD canh 1. Hai diém M, N chay tuong tng trén cac doan AB va CD
sao cho BM = DN. Goi m, n lan luot la gia tri 16n nhat, nho nhat caa MN. Tinh m* + n’.

Tratoi:| | | | |

Cda 17. Xét khoi tir dién ABCD c6 canh AB = x va cac canh con lai déu béng 2\/5. Tim z dé thé
tich khoi tie dién ABCD dat gia tri 16n nhat (két qud lam trén dén 1 cfii s6 sau ddw plidy).

Tratoi:| | | | |

Cau 18. Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh day bang 1. Goi ¢ la goc gitta BC’
va mat phéng (A’BC). Khi sin dat gid tri 16n nhat, tinh thé tich khoi lang tru da cho ? (két
qud lam trén dén 1 chit sé thdp phdan saw ddu phidy).

Tratoi:| | | | |
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D. 04 DE REN LUYEN GIA TRI LON NHAT & GIA TRI NHO NHAT
Yk
bE SO O1
Phdn 1. Caa hdi trdc nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(Thi sinfi trd léi e caw 1 dén caw 12. ‘Méi cau hdi, thi sinfi chi ction 1 pficeng dn)

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R thoa man gid tri nhé nhat ctia ham s8 f(z) trén R bang
9. Khang dinh nao sau day la dang ?

A. f(z)>9, Vz e R. B. f(z)>5, Ve € R va 3z : f(z,) = 9.

C. f(z) <9, Vz e R. D. f(z) <5, VreR vadz, : f(z)=9.

Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén doan [0;5] va c6 bang bién thién bén dudi. Gia tri
nho nhat ctia ham s trén doan [0;5] bang

A. 0. z | 0O 1

B. —4. f'@) Y-

C. 3. 0 16
D. 16. /@) 7 \—4/ %

Choham s6 f(x ) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 bang bién thién bén dwdi. Gia tri 16n nhat cua

ham s6 g(z) = cosx - 1 bang

gP = ;

A 4
. 3. f(z) -
L % "

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhw hinh vé

bén. Goi M va m lan lwot la gia tri 16n nhat va nho nhat ctia ham s6 da
cho trén doan [—1;3]. Gid tri chia M — m bang
A. 0. B. 1.
C. 4. D. 5.

Choham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén doan [—3;3]. Goi

\\1-5

(7S] P

Y=

M, m lan luot la gid tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham sd
g(z) = f(f(2)) trén doan [—1;0]. Gia tri cia M — m bang

)=

. L
. 3.
4
. 6

U NP s

Cho ham s8 f(z) ¢6 d6 thi f'(z) nhu hinh vé bén duéi. Néu f(0) + f(2) = f(1) + f(3) thi gia
tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham sd f(z) trén [0;3] lan luot la

A. f(3), f(1).
B. f(0), f(D).
C. f(), £(0). Of~1

D. f(3), f(0).
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Ciu 7.

Cho ham s8 f(z) c6 dao ham f'(z) = —z(z — 2)*(z — 3), Vx € R. Gid tri 16n nhat cia ham sd
da cho trén doan [0;4] bang

A. f(0). B. f(2). C. f(3). D. f(4).
Tong gia tri nho nhat va gia tri 16n nhat ctia ham s§ y = sin 2z + 2 trén tap xac dinh bang
A. 4. B. 0. C. 3. D. 1.

Gia tri nho nhat ctia ham s6 y = z* — 202 trén doan [—1;10] bang
A. —100. B. 100. C. 10V10. D. —10v10.
/, N .7 . 7 A, k] \ ~ 1 A ? 2 A
Goi gid tri nhod nhét va gia tri 1on nhat cia ham s6 f(z) = 22 trénnira khoang [1;€°) Tan luot
x

1a m va M. Biéu thitc 7 = In(m + M) c6 gié tri bang
B.

A. 1 —1. C. e D. e .
Choham sd f(z) = (m —1)z* —2mz” +1 (m la tham s6). Cho I[%lgr]l f(z) = f(2), im max f(z).
A. —1. B. —4. C. 4. D. 1.
Cho ham s& f(z) xac dinh trén R, c6 d6 thi f/(z) nhw hinh vé. Tim gia tri nho nhat caa ham
s8 g(z) = 2f(z) + 2° — 6z + 2 trén [—1;2], bidt 29(0) = ¢(2) + g(1). \\f‘jj
A. 2f(1) - 3. \/i\
B. 2£(0) + 2. Y .
C. 2f(2)—6. b\

} T
D. 2f(~1)+09. S z

Phan 2. Céiu hdi tric nghiém ddng sai

(Thi sinfi trd léi tix cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b), o), d) é mdi cau héi, thi sinfi clion diing fiedc chion sai)

Ciu 1.

Cho ham s6 f(z) = 2° — 32> — 9z + 35.
a) Cuc dai ctia ham s6 da cho bmeg —1.

b) Trén khoang (0;2025), ham s ¢ gia tri nhé nhat bang 8.
nin f(z).

(3
d) Trén doan [a;b], tuy y v6i b < 0, ham s6 ludn ¢ gid tri 16n nhat khong vugt qua 40.

¢) max f(z) =

Cho ham s8 f(z) =z + V4 — 2°.
a) Tap xac dinh ciaham s6la ¥ = (—o0;—2| U [2;+00).
b) Trén khoang (0;2), dao ham ctia ham s6 da cho ludn duong.
¢) Ham s8 da cho c6 gié trj 16n nhat va gid tri nho nhat lan luot 1a 292 va —2.
d) D6 thi ham s6 cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 am.
° —3z+3 .
x—1
a) Ham s6 da cho dong bién trén (—o0;0) U (2;+00).

Cho ham s6 f(z) =

b) Ham sd da cho c¢6 ding 2 diém cuc tri.

./ . A, 2 \ A A 1 M
c) Gia tri l16n nhat ctia ham s0 trén doan |—2; 5 bang —3.

d) Gid tri nho nhat ctia ham s6 trén khoang (0;+00) bang 1.
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Ciu 4.

Q
Q
«

n

Cho ham s6 f(z) = —2° — 32° +m, véi m la tham s6.

a) DO thi ham s6 da cho ludn c6 1 diém cyec tri thudc truc tung.

b) Véi a = 4 thi ham s c6 gid tri nho nhat trén doan [—1;1] bang 0.
c) Khi d6 thi ham s6 di qua diém M(—1;1) thi r[{%l flz)=1.

d) Véimoi m € (0;4) thi gid tri cuc dai va gia tri cuc tiéu cta ham s6 ludn cung déu.

Phan 3. Cdu hdi trac nghiém trd loi ngan
(Thi sinfl trd loi tix cdu 1 dén cdu 6)

Nguoi ta can xay moét bé chira nudc san xudt dang khoi hop chir nhat khong nép co thé tich
bang 200m®. Dy bé 1a hinh chit nhat c¢6 chiéu dai gap ddi chigu rong. Chi phi dé xay bé 1a
350 nghin dong/m*. Hay xac dinh chi phi thap nhat dé xay bé (lam tron dén don vj triéu dong).
@ng X muén mua mdt manh dat hinh chit nhat cé dién tich bang 100m* d& lam khu vuon.
Dé€ chi phi xay dung bo rao xung quanh khu vuon la it ton kém nhat thi 6ng X da mua manh
dat co kich thudc a(m) x b(m) (véi a la chiéu dai, b la chiéu rong cua khu vueon). Khi d6 két
qué ctia a + 2b bang bao nhiéu ?

Mot doanh nghiép tu nhan chuyén kinh doanh xe gan may cac loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung vao chién lugc kinh doanh xe X véi chi phi mua vao mot chiécla 30 triéu dong
va ban ra véi gia 35 triéu dong. Véi gia ban nay, s6 luong xe ma khach hang da mua trong
mot nam 12 400 chiéc. Nham muc tiéu ddy manh hon nira luong tiéu thu dong xe X dang ban,
doanh nghiép du dinh giam gia ban. B6 phan nghién cttu thi treong wdc tinh rfing néu giam
1 triéu dong mdi chiéc xe thi s& lugng xe ban ra trong mot ndm sé tang thém 100 chiéc. Hoi
theo do, gia ban mai 1a bao nhiéu thi lgi nhuan thu dwoc cao nhat ? (lam tron dén hang don vi).
Cho ham s8 f(z) = 2’ — 3ma® + 10, trong d6 m la s& nguyén dwong. Tim m d€ gia tri nho
nhat ctia ham s& trén nita khoang [0; +00) bang 6.

V| \ ~ ]‘ 1 A \ &
Gia tri 16n nhat cta ham s6 y = gcos'3 T+ 7% 2z —2coszc —i—% trén doan [0;7] la Ul (v6i
n

m, n 1a hai s6 nguyén duong va nguyén t& cing nhau). Khi d6 m — 3n bang bao nhiéu ?
Xét ham sd f(z) =
f(z) dat gia tri nho nhat trén doan [0;3] tai diém z =1 ?

x> —3(m* —2m)z + 11|. C6 bao nhiéu gid tri cua tham s6 m d€ ham sd

PHAN TRA LOT CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
c)
d)
1 2 3 4 5 b
Ciu
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bE 8O 02

Phdn 1. Caa hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(Thi sinft trd léi e caw 1 dén caw 12. ‘Méi cau hdi, thi sinfi chi cion 1 pfiveng dn)

Cho ham s8 y = f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén dudi. Gia tri 16n nhét cia ham sd

f(z) trén R bang s |3 1 0 ] 5
B. —4.
2 3
T
%3.1 f(z) _5/ \_4/ \_1

Cho ham s8 y = f(x) xac dinh trén R, chi ¢6 ding ba diém cuc tri va c¢6 d6 thi nhu hinh vé

bén dudi. Gia tri nho nhat ctia ham s§ f(z) trén doan [0; 3] bang
A. 0. B. —1.

C. 1 D. 3.

tri nho nhat cia ham sd y = f(z) trén doan [—1;2] 1a
A. f2). B. 1.

C. f(-1). D. f(1).

Né&u ham s8 y = f(z) c6 dao ham trén R thoa man f'(z) = 2025 —sinz, Yz € R thi gi tri
nho nhat cia ham s6 y = f(z) trén doan [1;2] bang

A. £(0). B. /(1. C. f(L5). D. f(2).

Ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va cé dao ham f'(z) = —32° + 62 — 3, Vr € R. Gia tri 16n
nhat cta ham s6 trén doan [0;3] la

A. f(0). B. f(1). C. f(2). D. f(3).
Gid tri nho nhat ctia ham s8 f(z) = 2* — 24z trén doan [2;19] bang
A. 322 B. —40. C. —3242. D. —45.
Trén doan [1;4], ham s& y = —z* + 82° — 13 dat gia tri 1on nhat tai diém nao sau day ?
A =4 B. z=1. C. =2 D. z = 3.
N o7 . 2 A 2 \ A~ 2 2 A ]'
Tim gia tri nho nhat m cta ham s6 y = z° + — trén doan 5;2 .
T
17
A.mzz- B. m =10. C. m=5. D. m = 3.

Gié tri 16n nhat, gid tri nho nhat cia ham s6 f(z) = In® 2z — 3Inz trén doan [1;¢’] Tan luot 1a
\ \ \ 1 \ 1
A. 12 va 2. B. 18 va —2. C. 18 va Z D. 12 va Z

Gia tri nho nhat ctia ham s6 y = 5sin z + cos 2z bang

A. —6. B. —T. C. —4. D. 3.
S8 cac gia tri nguyén ctia tham s& m dé& ham sd y = éx“ —2* =3z 4+2m+ 7 ¢b gia tri nho

nhat trén doan [2;4] thudc khoang (—5;8) 1a
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A. 12 B. 3. C. T D. 6.

Cdau 12. Cho ham s6 bac bon f(z) c6 d6 thi nhw hinh vé. Goi m, M 1a gia tri nho nhat va gia tri 16n

, , 1 vk
nhat cua ham s6 ¢g(z) = f(—2z) trén doan —1;5 . Tinh m + M. :
A. 0.
B. 4. -
C. -2 |
D. —4.

Phidn 2. Cia héi trdc nghiém ding sai
(Thi sinfi trd léi tie caw 1 dén caw 4. Trong méi y a), b), ), d) é méi cau hidi, thi sinfi chen diing fedc ction sai)

Ciul. Chohamsd f(z)=z' —%xg -z’

a) Ham s6 da cho c6 dung 3 diém cuc tri.
b) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;1).
2
C a = f(—-1) =—-
) max flz) = f(=1) = 3
d) Ham s6 ludn c6 gid tri nho nhét trén moi khoang ma no6 xac dinh.
mzr — 4

Cau2. Chohamsd f(z)= v6i m la tham s6.
T+m

a) Ham s6 da cho luon dong bién trén nhitng khoang ma né xac dinh.
b) Khi m =1, taco I[Ilzlg f(x) =6.

c) HamsG f(z) dat gia tri 16n nhat bang 5 trén doan [—2;6] khi m = 34.

d) C6 dung 2 gia tri cia m thoa 21[13141]13/ + 211{})3{(@/ =19.

Ciu3. ChohamsS y = f(z) lién tuc trén R va c6 do thi nhuw hinh vé dudi. R

a) max f(r) = —3.

(—2:1]

b) max f(z)+ min f(z) = 0.

2] [-2:1]

c) Bat phuong trinh m < f(z) cé nghiém z € [-2;1] khi m < —2.

d) bat g(z) = f(z +1), khidé max g(x) + min g(z) = 4.

[-10]

Ciu4. Chohamsd y = f(z) cé dao ham la ham f/(z). D6 thi cia ham s8 y = f'(z) dwoc cho nhu
hinh vé bén dwdi. Biét rang f(0) + £(7) = f(5) + £(9).

a) Ham sd f(z) dong bién trén khoang (—oo;0). A
b) Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai diém z = 3.
o) m < f(2), Vo € [0:9) khi m < f(5).

d) min f(z) = f(5) va max f(z) = f(0).
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Phdn 3. Caa hdi trdc nghiém trd 1oi ngan
(Thi sinfl trd loi tix cdu 1 dén cdu 6)

Ngudi ta mudn san xudt mot bé nuée theo dang khéi lang tru t gidc déu, khong cé nap trén,
lam bang kinh va c6 thé tich 1a 16m®. Biét gia ctia mdi mét vudng kinh 1a 500000 dong. Tim s&
tién tdi thi€u phai tra d€ lam bé nudce trén (lam tron dén fiang don vi).
Tt hinh vudng ¢ canh bang 6 nguoi ta cat bé cac tam giac vudng can tao
thanh hinh t6 dam nhw hinh vé. Sau d6 nguoi ta gap thanh hinh hop chit nhat
khong nap. Thé tich 16n nhat ctia khdi hop bang bao nhiéu ?

(lam trén dén mét chir sé thdp phdn saw ddu phdy).
Mot nguoi ndng dan c6 15.000.000 dong mudn lam mot cai hang rao hinh chit E doc theo mét
con song (nhw hinh vé) d&€lam mot khu dét c6 hai phan chir
nhat d€ trong rau. Ddi voi mat hang rao song song voi bo

song thi chi phi nguyén vat liéu la 60.000 dong mot mét,

con doi voi ba mat hang rao song song nhau thi chi phi // /
nguyeén vat liéu la 50.000 dong mot mét. Dién tich 16n nhat |

ctia d4t rao thu dugc bang bao nhiéu ? (don vi: mét vuéng va lolm/ ron dén 1 chit sé thdp phdan).
Cho ham s8 f(z) théa man 4f*(z) — 4f(z) = 42° + 122" + 82%, Vx € R, biét f(z) dong bién
trén R Goi M va m lan luot la gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f(x) trén doan

[1;2]. Gid tri chia M — m bang bao nhiéu ?

Co tat ca bao nhiéu cip s6 nguyén (a;b) thdaman a < 5 vahamsd f(z) = az' + bz’ +2° — 3

dat gia trinhd nhattai z =0 ?

Cho ham s6 f(z) xac dinh trén R, c6 d6 thi nhu hinh vé. C6 bao nhiéu y

| flz) —mz +6 — m|
z+1

gia tri nguyén cta tham s6 m d€ ham s6 g(z

i >3 7
thoa man max g(z) — 21[%121]1 g(x) >3

PHAN TRA LOTI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10| 11 | 12

Ciu 1 2 3 4
a)
b)
c)
d)
1 2 3 4 5 6
Céu
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bE SO O3
Phdn 1. Caa hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(Thi sinft trd léi e caw 1 dén caw 12. ‘Méi cau hdi, thi sinfi chi ction 1 pficeng dn)

Cho ham s8 y = f(z) xac dinh trén doan [—4;5] va c6 bang bién thién bén dudi. Goi M, m
lan luot la gid tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham s6 f(x) trén doan [—4;5]. Tinh M + m.

16 z |4 -2 4 5
S T fl(x) + 0 — 0 +
50 46 _52
B. —— f(a) / 3 \ /' 3
C. 2. 2 _&2
D. —20. 3 3
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén R, c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Tim gia tri nho

Y

nhdt m va gia tri 1én nhat M ctiaham s6 y = f(x) trén doan [—2;2].
A. m=-5 M=0.

B. m=-5 M=-1.

C. m=-1 M=0.

D. m=-2 M=2.

/ » \ ~ - 2 A
Tim gia tri nho nhat cia ham s6 y = il N trén doan [0;2].

A. 2. B. —3. C. —2. D. o.
Tim gid tri 16n nhat cia ham s6 f(z) = 3sin(2025z) + 5.
A. 6080. B. 8. C. 5. D. 2.

Cho ham s8 y = f(z) ¢6 dao ham f'(z) = z(z —2), Vz € R. Gia tri nhé nhat cia ham s
y = f(z) trén doan [1;4] bang

A. f(3). B. f(1). C. f(4). D. f(2).

Cho ham s8 y = 2’ + 3z” — 452 — 3. Tim tich gi4 tri nhé nhat va gié tri l1én nhat cua ham sd
trén doan [—2;4].

A. —6305. B. —7566. C. —7546. D. —7656.

Gia tri nho nhat ctia ham s8 y = 2° — 2 trén khoang (0;40c0) bang

V3 19 2 23
9

J—_ B. ——. c. —=. D.

Giéd tri nho nhdt ctaham s6 y =z + 2 + trén khoang (1;+00) bang

z—1
A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.
Tim gid tri Ion nhét cia ham s6 f(z) = —; " trén nira khoang (0;+00).
x+
A. 2. B. 1 C. L D. 4.
2 4

Tim gia trj nh6 nhat ctia ham s6 f(z) = e* — 5e” + 2z trén doan [0;2].

A. ¢ —12. B. —4. C. 2In2—6. D. In2—6.
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Cau 11. Goi m va M Tan luot 1a gia tri nho nhat va gia trj 16n nhat cia ham s y = z + V2 — z*. Khi

Cda 12. Hamso y =

dé M —m bang
A. 4. B. 0. C. 2442 D. 2.

2

c6 gia tri nho nhat trén doan [0;1] bang —4 khi
A. m =412 B. m = £3. C. m=2. D. m = 3.

Phan 2. Cdiu hdi tric nghiém ddng sai

(Thi sinfi trd léi tie caw 1 dén cau 4. Trong méi y a), b), ), d) é méi cau hidi, thi sinfi chen diing fedc ction sai)

Caa 1.

Caa 4.

Cho ham sd f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T — 00 —1 0 1 +00
F(z) + 0 — 0 + 0 -

ey _,\J./Y5\2/3\_%

a) max f(z)="5 va I,I,lei]]{lf(x) = 2.

b) Tong gia tri 16n nhat va gia tri nhoé nhat ctia ham s8 f(z) trén doang [—1;1] bang 7.

c) Gia tri 16n nhat ciia ham s6 ¢(z) = f(sinz) trén doan bang 5.

0;E
2

d) S6 gia tri nguyén cua tham s& m € [—10;10] d€ m < f(z), Vz € (—1;1) la 13.
Cho ham s y = f(z) xac dinh trén R, ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén.

a) ﬁr}gig]cf(x) =—1.
b) max f(z) — min f(z) = 2.

(—o0i1] (—o031]

0 min f(z) = (1),

-1

d) Tap nghiém bat phuong trinh f(z) <—11a S = (—o0;2].
Cho ham s8 f(z) = ' — 22° — 2.
a) min f(z) = —3.

[-1;1]

b) max, f(z)=-2.

1400

¢) max f(z) +min f(z) = 3.

[-2:2]
d) Néu %12? fx)= f(z,) =y, va max f(x)= f(z,) =y, thi AB = V2.
Cho ham s8 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = —z(z — 2)*(z — 3), Vz € R.
a) Ham sd y = f(z) c6 dung 3 di€m cyc tri.
b) max f(z) = f(3).
c) Bat phuong trinh m > f(z) cd nghiém z € (—00;0) khi va chi khi m > f(0).

d) Batphuwong trinh 2f(z) + 2" > m cdnghiém z € [0;3] khi m < 2f(3) + 4.
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Phdn 3. Caa hdi trdc nghiém trd 1oi ngan
(Thi sinhi trd loi tie cdu 1 dén cdu 6)

Dot xuét khiu gao cua tinh X thuong kéo dai trong 2 thang (60 ngay). Nhan thay s6 luong
xuat khau gao tinh theo ngay tht ¢ duoc xac dinh boi S(t) = %tg — 63t” + 3240t — 3100 (tan)

v6i 1 <t < 60. Hoi trong 60 ngay do thi ngay thit mdy c6 s6 luong xudt khau gao cao nhat ?

Cho mot tdim nhém cé dang hinh vudng canh
6dm. Bac B cat & bon géc bon hinh vudng c6
cung d6 dai bang z (dm), roi gap tim nhom

&I

lai nhu hinh bén d€ dugc mot cai hop c6 dang  dm

khéi hop chit nhat khdng cé nap. Goi V' 1a thé
tich ctia khoi hop d6 tinh theo z. Tim z (dm) x
dé€ khoi hop tao thanh ¢ thé tich 16n nhat ?

Nha caiababan 4, B, C ndm & 3 vi tri tao thanh mot tam giac vuong A

tai B (nhw hinh vé), AB = 10km, BC = 25km va 3 ban t6 chtic hop

mat ¢ nhaban C. Ban B hen chdban A taivitri M trén doan duong

BC. Tt nha, ban A di xe buyt dén diém hen M vdéi téc do 30km/h

vatit M haiban A, B di chuyén dén nhaban C' bang xe may vdi tc B e o
d6 50km/h. Hoi diém hen M céch nha ban B bao nhiéu km d€ ban

A dén nha ban C' nhanh nhéat ? (lam trén dén mét chit sé thdp phdan saw ddu pfidy).

Mot khdi gbd dang hinh chép O.ABC c6 OA, OB, OC dbi mot
vuong goc voi nhau, biét OA=3cm, OB = 6cm,
OC = 12cm. Trén mdt day ABC nguoi ta danh ddu mot diém
M sau &6 nguoi cat got khdi gd dé thu duoc mot khdi hop chiv
nhat c6 OM la mot duong chéo, dong thoi hinh hop c6 ba mat
trén ba mét bén cua hinh choép (tham khdo hinh vé). Khéi hop — /
chit nhat thu dwoc c6 thé tich 16n nhat bang bao nhiéu ? I

(lam trén dén mét chir sé thdp phdan saw ddu phidy).

Cho ham s8 y = f(z) ¢ bang bién thién phiu hop véi hinh vé sau:

—00 —1 0 1 4+~
fl(z) + 0 — 0 +
/+’\"
f(@) 2
1
4 2
C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sd thuc m € (—50;50) sao cho bat phuong trinh:

(= 1)[mf*(z) — @m +1)f(2) + 2| > 0 ding Vs €R ?

Cho a, b la céc s6 thuc thoa man log, . (6a—8b—4)=1 va ¢, d la hai s§ duong thoa

man \/02 + ¢+ log, % —7=+4d*+2d—6. Tim gid tri nhd nhidt cua

7 =la—c+17 + (b dp.
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(lam trén dén mét chir sé thdp phdan saw ddu phidy).
PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 (10 | 11 | 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
<)
d)
1 2 3 4 5 6
Céu
PE SO 04

Phan 1. Céda hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn laa chon
(‘Thi sinft trd léi tie caw 1 dén cdu 12. ‘Méi cau héi, thi sinfi chi chen 1 phueng dn)
Cho ham s6 y = f(z) dong bién trén R. Gid tri nho nhat cia ham s6 g(z) = f(z) + " trén
doan [0;1] bang

A. f(D). B. f(1)+e. C. f(0)+1. D. £(0).

Choham s8 y = f(z) cé daoham f'(z) = —x + 3, Yz > —3. Trén doan [0;1], ham s8 dat gia
tri nho nhat tai diém nao sau day ?

A.:B:—\/g. B. z =-2. C. z=1. D. z =0.

Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(r) = 2° — 3z + 2 trén doan [—3;3] bang

A. —16. B. 20. C. 0. D. 4.

Cho ham s6 bacba y = f(x) dat cyc dai tai diém z = 3, dat cyc tiéu tai diém = = 0. So sanh
gid tri f(1) va f(2).

A. f(1) < f(2). B. f(1) > f(2). C. f(1) = f(2). D. Khong thé so sanh.
Cho ham s8 y = f(z) c6 bién thién bén dudi. Goi M, m Ian luot la gia tri 16n nhat va gia tri
nho nhat ctia ham s6 g(z) = 1 — f(z). Khi &6 M —m bang

r |—nC -1 0 1 +mo
f(z) - 0 + 0 - 0 <+
f(z) \\_5/' \_5/
A. 7. B. &. C. 6. D. 5.

Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c¢6 d6 thi nhw hinh vé
bén dudi. Goi M, m lan luot la gia tri 1on nhat va gia tri nho
nhat cia ham s8 y = f(f(z)) trén doan [—1;0]. Khang dinh nao
sau day dang ?

A M=4 m=—-1. B. M=3, m=0.

C M=4 m=3. D. M=4 m=0.
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Cidu 7.

Cho ham s6 f(z) = (z + 2)(z — 1)* ¢6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. Gia trj nhé nhat ctia ham
sO f(z) = |:U - 1| (z* 4+ z — 2) bang
A. 1.

B. 0.

C. -1

D. —4.

Cho ham s8 f(z) = (m + 2)z" — 2° + 3m® — 2m. C6 t4t ca bao nhiéu gié tri nguyén ctia tham
s m € [-10;10] dé€ ham s6 f(z) cb gia tri 16n nhat ?

A. 11. B. 8. C. 9. D. 10.

Choham s8 f(z) c6 daoham f'(z) = (z +1)(z — 1)*(z — 2), Vz € R. Gia tri nho nhat ctia ham

1 .
s6 g(z) = f(r) + gxg — 2 — 2 trén doan [—1;2] bang

A. f(2)—§- B. f(l)—g C. f(0)—2. D. f<_1)_§.

Cho ham s& da thitc f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé. Véi gid tri nao cua tham s& m thi gia tri nho

nhat cia ham s8 g(z) = f(3sin(mz) — 1) + m trén doan 2;% bang 2.
A. m=-3. B. m =5.
C. m=1. D. m=-1.

Cho 7, y € R thoaman 4y + 3log,(2* + y* — 2y +2) > 22" + 2y + 2. Hoi & = 4z + 3y — 2
c6 thé nhan bao nhiéu gia tri nguyén ?
A. 24. B. 25. C. 17. D. 18.

Trén manh dat hinh chit nhat ABCD c6 dién tich 25m”, ngudi A D
Diit trong co

cha 1ay mot phan dat dé€ trong co. Biét phan dat trong co nay co

dang hinh ch nhat v6i hai dinh ddidiénla A va H, véi H thudc H

canh BD. Hoi s6 tién 16n nhat nguoi chu can chudn bi d€ trong g c
c6 1a khoang bao nhiéu, véi chi phi trong c6 1a 70.000 dong /m* ?

A. 337.500 dong. B. 875.000 dong. C. 584.000 dong.  D. 437.500 dong.

Phan 2. Ciu héi tric nghiém ddng sai

(Thi sinfi trd léi tie caw 1 dén cau 4. Trong méi y a), b), ), d) é méi cau hidi, thi sinfi chen diing fedc clion sai)

Caa 1.

Cho ham s8 y = f(x) c6 dao ham f'(z) = (z — 3)(z + 3)(z — 1)°, Vz € R.

a) Gi4 tri I6n nhat ctia ham s6 f(z) trén doan [—3;3] 1a f(—3).

b) Ham s6 f(z) cb gia tri 1on nhat trén R.

c) Dbat g(z) = f(3 —2z), khi d6 gia tri nho nhat ctia ham s6 ¢(z) trén doan [0;3] 1a ¢(3).
d) bat h(z) = f(5—z) va h(0) + h(4) = h(2) + h(8), khi do max h(x) = h(8).

Cho ham s6 f(z) = %f —2mx® —m + 2, véi m 1a tham sd.

a) Néu f(1) =0 thi f(5) = 40.

b) Ham s6 da cho luén c6 2 diém cuc tri.
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c) Véim =3, tacod {nu}f(:c) =—1.
15

d) C6 dtng 1 gié tri cia m d& ham s dat gia tri 16n nhat trén doan [1;3] bang 6.
2
Cho ham s3 f(z) = "L 065 m 12 tham s6.
rT+m

a) Khi m =0, tacé min y = —2.
(0;+00)

b) Ham s6 da cho luén c6 2 diém cuc tri.

c) Véimoi gia tri cua m, taludén c6 max y — min y = 4.

(—o0;m) (mi+o0)
d) C6 dung 1 gia tri nguyén ctia m dé€ ham s6 da cho dat gia tri nho nhat trén doan [0;2] tai
mot diém z, € (0;2).
Cho ham s8 f(z) = 2° — 32> — 9z + 7.
a) Gia tri 16n nhat cia ham s8 y = f(z) trén doan [~2;0] bang 12.
b) Ham s8 g(z) = f(z) + m dat gia tri nho nhat trén doan [—2;0] bang 10 khi m = 3.
c¢) Gia tri nhé nhat ctia ham s8 h(z) = f(22° +1) — 5 bang —25.

d) Ham sd k(z) = |f(ac) + m| co max k(z) = 17 khi tich cac gia tri ctia tham s& m bang —30.

Phdn 3. Cia hdi trdc nghiém tra 1oi ngan
(THhi sinfi trd loi tie cdw 1 dén cdu 6)

Mot doan tau chuyén dong thang khéi hanh tir mot nha ga. Quang duong S (mét) di duoc
ctia doan tau 1a mot ham s& ctia thoi gian ¢ (gidy), ham s6 d61a S(t) = 6t> — ¢*. Tim thoi diém
t (gidy) ma tai d6 van téc v (m/s) ctia chuyén dong dat gia tri l6n nhat.

Mot nha san xuét can lam ra nhitng chiéc binh c6 dang hinh tru véi dung tich 1000cm?®. Mat
trén va mat dudi ctia binh dugc lam bang vat liéu ¢6 gid 1,2 nghin dong /cm®; trong khi mat
bén cta binh duoc lam béng vat liéu c6 gia 0,75 nghin dong /cm*. Tim ban kinh d4y ctia binh
d€ chi phi vat liéu san xuat mdi chiéc binh 1a nho nhat (lam tron dén 1 chit sé thdp phidan).

Cho mdt tdim gS hinh vuong canh 200cm. Nguwoi ta cAt mot tim gS c6 hinh mot tam gidc vudng
ABC tlr tdm g6 hinh vudng da cho nhw hinh vé bén. Biét AB = z (0cm < z < 60cm) 1a mot
canh goc vudng cua tam giac ABC va tong do dai canh goc vudng AB véi canh huyén BC

bang 120cm. Tim z d€ tam gidc ABC c6 dién tich 16n nhat.
200

Cho mot tam bia hinh vudng c¢é canh 2m. Tt tdm bia nay lam mét md hinh kim ty thap Ai
Cap, nguoi ta cat bo bon tam gidc can bang nhau cé canh ddy 1a cdc canh ctia hinh vuong roi
gdp lén va ghép lai thanh mot hinh chép tie gidc déu. Theé tich cua mo hinh 16n nhat khi canh

. 2
ddy cta md hinh bang aT (m) (v6i a, b € Z; a, b nguyén t6 cung nhau). Tinh a* + b°.
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n ¢ = C

Cau 5. Mot cong ty mudn lam mot duong ong dan tir mot diém A trén bo dén mot diém B trén mot
hon dao. Hon dao cach bo bién 6km. Gid dé xay duong dng trén bo 1a 50000 (USD) mdi km
va 130000 (USD) mdi km dé xay dudi nudc. Goi B’ 1a diém trén bo bién sao cho BB’ vudng
goc vGi bo bién. Khoang cach tir A dén B’ la 9km. Vitri C' trén doan AB’ sao cho khi ndi

A DA

ong theo ACB thi s6 tién it nhat. Khi d6 khoang cach tir C' dén A la bao nhiéu ?
B
J

| ¢ A
B' 9 km

-y r

Cédu 6. Cob bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 thuc m, d€ tng véi moi gid tri cia m thi ham s6

2
- - 11 / \ .7 e 17 A, A /
flz)= i 5 o n 6 o gia tri 16n nhat va gia tri 16n nhat khong vuot qua 3 7
r+r+

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 |10 | 11 | 12

-
=1
=t
2
|5 )
.

a)
b)
c)
d)

)
R
=4
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§ 3. DUONG TOE WL CAIL CUIA DO THO HAM SO

Yo Y Y

A. KIEN THUC CO BAN

® Dwong tiém can ding
Puong thang z = a duoc goi la duong tiém can ding (hay tiém can ding) ctia @6 thi ham sd

y = f(z) néu it nhat mjt trong cac diéu kién sau dwgc thdoa man:

lim f(z) = +o0, lim f(z)= —o00, lim f(z) = —oc0, lim f(z)= +oc.
b b b
z—at T—a z—a" T—a
y - y | y . y N
flr=a r=a r=a |
| |y = f(x) _ /
Y = f(z) f || T /
: 44 | | iy Jix) ™~ /
/ \ \ /
9] I Ta T ) a T (9] \ Ta T O a T
/ \/ - HI ,“f\/
: !
\ I| I|'I
r=a |I |
a) lim fir) =4 b} lim f(r) =+ e) lim f(r)=-—m= d) lim f(z)= -0
Ir—a™ E—*a r—aw

E—ra

Nhan xét:
— Dé€ tim tiém can ding ctia d6 thi ham sg, ta can tinh giéi han mdt bén cua a, véi a thuong la

diéu kién bién cua ham s6 (hay tai @ thi ham s6 khong xac dinh).
— K§J ndng st dung mdy tinh (tham khao):

+ Tinh lim f(z) thinhép f(z) va CALC z = a + 107° (tuy vao ham c6 thé diéu chinh 10°%).
+ Tinh lim f(z) thinhép f(z) va CALC z =a —10"° (tlty vao ham c6 thé diéu chinh 107%).

r—a

@ Duwong tiém can ngang
DPuong thang ¥ = m la duong tiém can ngang (hay tiém can ngang) ctia d6 thi ham s6 y = f(z)

néu lim f(z) =m hodc lim f(z) = m.

T——+00
y y

y= flz) _
y=m \ \‘Hj—:l_\_\

m
m Y =1m

o

@) T

a) _1@1_|1__ flz)=m b) _lix‘u_ flz)=m

Nhan xét:
— Dé tim tiém cdn ngang cua d6 thi ham sd ta can tinh gidi han ctia ham s6 tai vo cuc (+00).

P
— Tim gidi han ¢ v6 cuc cia ham y = QE$; ; voi P(z), Q(z) la cac da thic khong can:
T

+ Béccua P(z) nho honbaccua Q(z) = lim y = 0 = Tiém can ngang Oz : y = 0.
T—£00
He¢ s0 x bac cao cua P(x) _ m (mot s8 cu thé)

+ Bac ctia P(z) bang bac ctia Q(z) = lim .
g—F00 Heé s6 x bac cao ctia Q(x)

= y = m la tiém can ngang cua d6 thi ham s6 da cho.

+ Baccta P(z) 16n hon bac cua Q(z) = lim y = +oo = Khong ¢ tiém can ngang.

T—+00
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@ Duwong tiém cdn xién

Duong thang y = az + b, (a = 0) duoc goi la dwdng tiém can xién (hay tiém can xién) ctia d6 thi
ham s6 y = f(z) néu lim [f(x) — (az + b)} =0 hodc lim [f(:c) — (az + b)} =0.

T——00 Z—+400
Dé xac dinh hé s6 @ va b ctia dudong tiém can xién y = az + b cua d6 thi ham s6 y = f(z), ta cd
thé ap dung cong thitc sau:

a = lim /@) va b= lim [f(z) — az] hodc a = lim /@) va b= lim [f(z) — az].

z—+o00 T—+00 z——00 T——00
Yy )

y= flx)

Y
/ \-/ y= v

7 8] T 0 T

a) lim [flx) — (ax + b)] =0 a) .Ih_f_'. [flz) —(ax+b)] =0

a

b
T+ —

D6 thi ham y = ma + n +Vaz® + bz + ¢ c6 cac duong tiém can la yzmx—}—nx:l:\/g 5
a

B. MOT SO DANG TOAN TU LUAN THUONG GAP

PAQAGA Y

- Tim dwong TCH: can tinh lim y = 00— TCD: # = a (thudng z = a, trong BBT: a tai ).

r—a

« Tim dwong TCN: can tinh lim y = m (1 s6 cu th) —— y = m la tiém can ngang.

z—+o00
« Tim dwong TCX: can tinh a = lim /@) va b= lim [f(z) — ax] ———y = az + b la tiém can xién.

rz—too T—+00

1. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién. Tim | 2. Cho ham s0 y = f(x) cd bang bién thién bén

tiém can ngang va tiém can dung cua do thi dwdi. Tim tiém can ngang va tiém can ding
ham s y = f(z). cua d6 thi ham s6 y = f(z).

x |—00 1 +00 T |—00 0 1 +00

y' - + y' + 0 - +

2 +00 2 +00
Y
T~ T y o/ \ e
—00| 3
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3. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién. Tim
tiém can ngang va tiém can dung cua do thi
ham s6 y = f(z).

T |—00 -1 1 +00
Yy + - 0 +

2 [+0o0 +00
(1 _OO/ \O/

4. Chohams6 y = f(z) cobang bién thién. Tim
tiém can ngang va tiém can dang cuaa do thi
ham s6 y = f(z).

T |—0 -1 1 +00

y' — - 0 +

y 2 3\ +00
\_5 . /

5. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién. Tim
tiém can ngang va tiém can dung cua do thi
ham s6 y = f(z).

T —00 -2 0 1
y' — — 0 + —

+0o0

Yy —1>*OO 2\_4 /3\0

6. Chohamsd y = f(z) c6 bangbién thién. Tim
tiém can ngang va tiém can ding cua d6 thi
ham s6 y = f(z).

r |—oo -1 0 1 +00
y + -0 + =
Y 1| +o0 D

—OO/ \ _9 / \_3

7. Cho d6 thi ham s6 f(z) nhu hinh vé. Hay tim
duong tiém can ding va tiém can ngang ctua
do6 thi ham s6 da cho ?

YA

—0

8. Cho d6 thiham s f(z) nhu hinh vé. Hay tim
duong tiém can ding va tiém can ngang cua
do6 thi ham s6 da cho ?

yA
——

I
Olﬁ

9. Cho ham sd f(z) xéac dinh trén R\ {1} va c6
bang bién thién bén dudi. Tim tiém can ding

10. Choham s f(z) xac dinh trén R va c6 bang
bién thién bén dwdi. Tim tiém can dung va

va ngang cua do thi ham s6 y = ﬁoz ngang cla d6 thi ham s6 y = —f( )1+ 5 2
) T
/@) - - 0+ f'(@) + 0 - 0 + 0 -
3 +no 5 A 3
f(z) \ o \—Q / f(:r) _3/ \ » /7 \ .
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11. Cho ham s8 f(z) = az® +bx + ¢, (a = 0) cd
d6 thi nhw hinh vé. Tim tiém can dang va
ngang cua d6 thi ham s8 g(z) = S

f(z)

Yy

12. Cho d6 thi ham s6 y = az® + bx” +cx +d
—x
f(x) — 2f(x)
cd bao nhiéu duong tiém can ding ?

YA !

N
¢/

nhuw hinh vé. D6 thi cua g(z) =

13. Dwa vao d6 thi ham s6 y = f(z), hay xdc dinh
duong tiém can ding va tiém can xién. Tt d6
hay chi ra ham s0 tuong tng véi do thi.

U

o
i
]

I

.}
Y AR N

Ve

14. Dya vao do thi ham s8 y = f(z), hay xéc
dinh dwong tiém can ding va tiém can xién.
Tt d6 hay chi ra ham s twong ting véi do thi.

\
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2 2
A L A ar” +br+c . A L & ar” +br+c | .
15. Dwa vao do6 thi ham s6 y = #7 hay | 16. Dwa vao dothihams6 y = L, hay
dr + e dr + e
xac dinh duong tiém can ding va tiém can xac dinh duong tiém can ding va tiém can
xién. Xac dinh ham s6 tuong ting. xién. Xac dinh ham s6 teong tng.

NP ar +b NPT ar +1
17. Dya vao d6 thi ham s6 y = 2—+ nhu | 18. Dwa vao do thi ham s6 y = 2—+ nhw
cr” +dr+e br” +cr+d
hinh vé, hay xac dinh dwong tiém can ngang hinh vé, hay xac dinh duong tiém can ngang
va cac duong tiém can dung. Ttr d6 hay chi ra va cac duong tiém can dang. Ttr d6 hay chira
ham s6 twong tng voi do thi. ham s6 twong tng voi do thi.
! AY
| 5o
T [6 Ji2 z
4 -3 T 1
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PDang todn 2: Tim ede duong tiém ein khi dé bai cho ham 6 eu thé

Yo Yo

Bail. Tim duong tiém can ding va duong tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 sau:

20 +1 x
a = . b =1- .
)Y 41 )y 2¢ —1
c)y:x_?)- d) y= x;l—?)

-9 (x —1)(z" — 62+ 9)
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g) y= il
=3z —4
. 42° +9
i) y=
-2

1—=zx
h —
) Y )
. z—1
)y == :
z-—4

xién (néu cd) cua d6 thi ham sg sau:

2z2—3w—|—2.

b
) Y 1

Bai 2. Tim duong tiém can ding va duong tiém can
2’ 4+ 3z +5
a) y="" 0
T+ 2
—x? =2z +5
) y=
T+ 2
e) y=z++z* -1
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Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Dang todn 3: Bai tedn thue té
PAQA @ g

Gia st dan s6 cia mot huyén X sau ¢ nam ké tir ndm 2024 dwoc mo ta hda boi ham s6 sau day
20t + 5
f@t) =
t+2
bao nhiéu nghin ngwoi ?

, (t > 0) (nghin nguoi). Dan s0 ctia huyén d6 luon tang nhung khong vuot qua

Mot cong ty san xuat do gia dung wdc tinh chi phi dé€ san xuat z (san pham) la C(z) = 2z + 50

(triéu dong). Khi d6 f(z) = ) 1a chi phi san xuat trung binh cho mdi san pham. Chiing t6
T

rang ham s6 f(z) giam va lim f(z) = 2. Tinh ch&t nay néi lén diéu gi ?
T—+00

Dé&loai bd = % chat gay 6 nhiém khong khi tir khi thai cia mot nha mdy, nguoi ta wée tinh chi
phicanborala C(z) = 13(?01: , (triéu dong) véi 0 < z < 100.

-z
a) Chi phi can bo ra sé thay d6i nhw thé nao khi z tang ?

b) C6 théloai bo dwge 100% chat gay 6 nhiém khong khi khong ? Vi sao ?

SO luwgng san pham ban dwgc ciia mot cong ty trong = (thang) duoc mo hinh héa theo cong thirc
9

S(z) = 200
(x) +x

5—
2

], (x > 1) (Theo: R Larson and Edwards, Calculus10e, Cengage 2014).
a) Xem y = S(z) la mdt ham s xdc dinh trén nira khoang [1;4-00), hay tim tiém cin ngang
ctua d6 thi ham s6 do.

b) Néu nhan xét vé sO lwgng san pham dugc ban cua cong ty do trong = (thang) khi = du lon.
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Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Nguoi ta thong ké duoc chi phi stra chita, van hanh may moéc trong mot ndm ctia mot xudng
. ~ . A . 2000z —1500 .. .. TN A LA e 1
san xuat duoc tinh bdi cong thire f(z) = 3;—5 (trieu dong). Biét = 1a s6 nam ke tur Iac
T

may moc van hanh Ian dau tién, s6 nam cang nhiéu thi chi phi cang cao. Khi s6 nam z du lon
thi chi phi van hanh may moéc trong mot nam gan véi s6 nao ? (lam tron dén 1 chir s6'thdp phin
sau ddu phdy).

Mot bé chira 5000 lit nuedce tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nudc mudi ¢ nong do 30 gam
mudi cho mdi lit nude véi téc do 25 lit/phut.

a) Xac dinh cong thire bi€u thi f(t) ndong d6 mudi trong bé sau ¢ phut ?

b) Xét ham s& y = f(z) x4c dinh trén (0;4-00). Tim tiém cin ngang ctia ham s& f(t) va nhan

xét vé nong d¢ mudi trong b€ sau thoi ¢ ngay cang lon.

Mot bé chiza 6000 lit nwdce tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nudc mudi c6 nong do 25 gam
mudi cho mdi lit nwde véi tde do 20lit/phut. Gia st sau ¢ phut, ti s§ gitra khdi lugng mudi trong
bé va thé tich nudc trong bé (don vi gam/lit) 1a mot ham s& f(¢). Tim duong tiém can ngang cua
dd thi ham s8 f(t), coi t € [0;+00).

Mot cong ty san xudt do choi wdce tinh chi phi d€ san xuét = (san pham) la C(z) = 22 + 2 + 25
(nghin dong). Goi f(z) 1a chi phi san xuat trung binh mdi san pham. Tim dwong tiém can xién
ctia d6 thi ham s8 f(t), coi t € [0;+00).
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Bai 9. Mot cong ty san xudt do gia dung wdc tinh chi phi d€ san xudt = (san pham) dwoc mo hinh héa
boi ham s6 la C(z) = 150z + 900 (nghin ddng). Khi san xut cang nhiéu san pham thi chi phi

san xudt trung binh cho mdi san phdm khong vuot qué ¢ (nghin dong). Tim ¢ .

Bai 10. Mot manh vieon hinh chit nhat c6 dién tich 1a 200 (m*). Biét &6 dai mot canh ciia manh vieon
1a z (m). Goi f(z) 1a chu vi cia manh vueon. Tim dwong tiém can xién ctia d6 thi ham s6 f(z).

Bai 11. M6t manh dat hinh thang vudng c6 day 16n gap ddi ddy nho, ¢ dién tich 1a S = 24 (m?). Goi
z (m) la d6 dai ddy nho va P(z) la chu vi manh dat d6. Tim s6 tiém can cua P(z).

Bai 12. Ngudi ta mudn lam mot céi bé dang hinh hop chit nhat khdng nap c6 thé tich bang 5m’. Chiéu
cao ciabéla 10dm, chiéu daila z (m), chiéurdongla y (m). Dién tich toan phan ctia bé (khong
k& ndp) 1a ham s S(z) trén khoang (0;400). Puong tiém can xién ctia @6 thi ham s6 S(z) la
duong thang y = az + b. Tinh 7 = a® + b’

Bai 13. Dé thiét ké mot bé ca hinh hop chi nhat c6 chiéu cao la 80cm, thé tich la 12800cm®. Nguoi the
dung loai kinh d€ st dung lam mét bén co gia thanh 70000 dong /m* va loai kinh dé lam mat
ddy c6 gid thanh 100000 dong /m*. Goi z (m) 1a chiéu dai cua ddy bé ¢4 va f(z) 1a ham s8 xac
dinh chi phi d€ hoan thanh bé ca. Xac dinh cac duwong tiém can ctia d6 thi ham s6 f(z).
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Pang todn 3: Bai todn tiém edn lién quan dén hinh hoe (goe, khoang edeh, dién tich,...)
PAQA A

2
Bai 1. Chohamssy:“1
x_

Tinh d6 dai doan Al véi A(—2;5).

- Goi I 1a giao diém ctia hai duong tiém can ding va tiém can ngang.

22+ 3
z—1
Tinh dién tich ctia tam gidc JAB véi A(—1;0) va B(4;-1).

Bai2. Chohamsd y =

- Goi [ la giao diém cua hai duwong tiém can ding va tiém can ngang.

Tz +4

4 4 7 NA . \ N .7 . 2 N, ? A? /4 2 14 \ A
Bai 3. Chohamso y = c6 d6 thila (C). Tim gié tri nho nhat ctia tdng cac khoang cach tir mot

diém M tuy y trén (C) dén hai duwong tiém can ctua d6 thi ham so (C).

Bai4. Cho duong cong (C):y = T (1L va goi diém M thudc (C). Tinh tong cac gia tri ctia tham sd
x J—

a dé tiép tuyén cua (C) tai M tao vdi hai duong tiém can ctia (C) mot tam gidc 6 dién tich

bang 3V2 + 2.

Bai 5. Chohémsﬁy:x+2

1 c6 d6 thi (C). Goi d 1a khoang cach tir giao diém hai tiém can ctia d6
X

thi (C) dén mot tiép tuyén caa (C). Tim gid tri 16n nhat ctia d c6 thé dat duoc ?
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=5

z—1

Bai 6. Tong cac khoang cach tir diém A(2;—1) dén hai duong tiém can ctia d6 thi ham s y =
bang a + by/2. Tinh 2a + b.

Bai 7. Tinh tong tat ca cac gia tri ctia tham s8 m d€ khoang cach tir di€ém A(2;2) dén dwong tiém can

20" +(m—2)z—m+3 N

xién ctia d6 thi ham sd y = n bang
x —
g P et a1 i N
Bai8. Chohamsd y = 1 (C). Xac dinh diém A(z,;y,), (z, > 1) thudc d6 thi (C) sao cho
l‘ —

khoang céach tir diém A dén giao di€m ctia hai duong tiém can cta do thi (C) la nhé nhat ?

Bai 9. Tinh tong tat ca cac gia tri ctia tham s6 m d& duong thang d : 2z +y +1= 0 tao véi duong
(m+1)z* —(2m + Dz —m

mot gdc béng 45°.
T —2

tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y =

z—1

Bai 10. Tim cdc gia tri cia tham s6 m dé d6 thi ham s6 y = —;
" =3z +m

¢6 hai duong tiém can ding
va khoang cach gitta hai duong tiém can d6 bang 5.
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C. BAI TAP REN LUYEN DUONG TIEM CAN
PHAN 01. CAU HOI TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN LUA CHON

. Cho ham s8 f(z) c6 bang bién thién bén. S6 dwong tiém can ngang cua do thi ham sd f(z) la

A. 3. r  |=~v +00
B. 2. f'(z) +

C. 1. f(z) /3
D. 0. —3

. Cho ham s6 f(z) xac dinh, lién tuc trén R \ {—1} va cd bang bién thién bén duwdi. D6 thi ham

sO f(z) c6 duwong tiém can ding la

T —ny —1 0
A y=-1 7
) f(@) - -
B. z=2. _ T 5
C. y=2 flz) 2/ . /
D. z=-1.

. Cho ham s8 f(z) xéc dinh, lién tuc trén R\ {1} va c6 bang bién thién bén dudi. Tong sd tiém

can ngang va tiém can ding cua do6 thi ham s da cho la

A. 4. r | = 1 +00
B. 1. f'(@) + +

C. 3. () —+0oc / 5
D. 2. 2/ 3

. Cho ham s8 f(z) x4c dinh, lién tuc trén (—2;+00) \ {0} va ¢ bang bién thién bén dwdi. D6 thi

ham s8 da cho c6 tong sd duong tiém can ngang va tiém can ding la
A. 1.

B. 3.
C. 4.
D. 2.

. Choham s8 f(z) xac dinh, lién tuc trén R \ {0} va c6 bang bién thién bén dudi. S6 duwong tiém

can ctia d6 thi ham s6 da cho la r

—nu 0 3 +00
A. 3 f'((;p:] _ — 0 41
B. 1. f(a) 3 9 3
D. 0.

. Choham s8 f(z) x4c dinh, lién tuc trén R \ {1} va c6 bang bién thién bén dudi. Tiém can dimg

cua d6 thi ham s6 y = f(z) la

T | —2 1 2 +00
A. y=5. f(z) - I+ + 0 -
B. z=1. _ 5 Lo 1
C. y=-5. flz) \ 3 / _2/ \\‘i _5
D. z=-2.

. Choham s8 f(z) xdc dinh, lién tuc trén R\ {0} va cd bang bién thién bén dudi. S6 dwong tiém

can cua do6 thi ham s6 da cho la

A 4 T —0u 0 3 +00
B. 1.

) 2 -+ 0
D. 2.
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Cidu 8. Cho ham s6 f(z) x4c dinh, lién tuc trén R\ {2} va c6 bang bién thién bén dudi. S6 duwong
tiém can ctia d6 thi ham s da cho la

b1 0] I F

Cdu 9. Cho ham s6 f(z) xdc dinh, lién tuc trén R\ {0} va c6 bang bién thién bén dudi. S6 duwong
tiém can ctia d6 thi ham so6 da cho la

A. 3. T | 0 1 400
B. 1. f'(=) - - 0 4

. 0 2 +0
c. 2 el N

D. 4.
Cdu 10. Cho ham s6 f(z) xdc dinh, lién tuc trén R\ {0} va c6 bang bién thién bén dudi. S6 duwong
tiém can ctia d6 thi ham s da cho la

A 1. f‘f ) ™ 0 g 00
x —_ — A€
B. 2. 1 5 3
C. 3. f@) |~ T T~y —
D. 4.
Cidu 11. Choham sd y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dwdi. Tiém can ding cta do6 thi ham s6 1a
A z=1. "
B. z =2. 2
———-—'-'-.../
C.y=2 I ;
ol 1 /2 X
D. y=1. /

Ciu 12. Chohamsd y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén duwdi. DPuong tiém can ding va tiém can ngang

ctia d6 thi ham s0 [an luot la YA
A z=-1 y=-1
B.z=1 y=1. 1
--"""'b-n 3 1
Cz=1 y=-1 —1"}01 -
D. z=-1 y=1. _\
Ciu 13. Tim cécsd thuc a, b d6ham s6 y = & _bl c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi ?
T+ Ly
A.a=-1 b=1.
B.a=1 b=1. 1
C.a=1 b=-1. Stol T s
D. a=-1 b=-1. /—1
Cdu 14. Tim cacsd thuc a, b d€ham so y = ar _b3 cO d6 thi nhw hinh vé bén duéi ?
v YAl
A. a:3, b=1. 3 !
B. a=2 b=1. e-.-.".'.’l{.-i. ...........
) 2 :
C.a=2b=—1. Ol'c
D. a=-2 b=—1. I
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Caa 15.

Cau 18.

Cho d6 thi ham s6 y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén canh. Tong s&
duong tiém can ding va ngang ctia d6 thi ham s6 da cho la

AY

A L.
B. 2.

C. 3. ﬁ
D. 4. |

Cho d6 thi ham s6 y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén canh. Phuong

trinh cac duong tiém can la AY

A 2+1=0,2-2=0, y=0. !
B.z2-1=0, 2—-2=0, y=0.

Cz—-1=0,2+2=0, y=0.

D.z24+1=0,2+2=0, y=0.

Cho d6 thi ham s6 y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén canh. Buong
tiém dung va xién cua d6 thi ham sd da cho lan luot 1a

A z=0 y=x2+1. -1 z
10| .1 -
B. =0 y=2—-1. |
/I(/
C.y=0,y=x+1. s
D. y=0,y=z-1 /\
Cho d6 thi ham s6 y = f(z) c6 d6 thi nhu hinh vé bén canh. Duong Y
tiém dung va xién cua d6 thi ham sd da cho lan luot 1a ”1 e
A. y=—-1, y=3—ux. * )
B.z=-1 y=3—=x. 33
Czrz=-1 y=z-3. [\3‘1
2.1 o e
D.y=-1 y=2-3. 1’ \

Cho ham s8 f(z) xéac dinh, lién tuc trén R\ {—1;1} va ¢4 bang bién thién nhw hinh vé bén

. , 14
duwdi. Phuong trinh cac duong tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 g(z) = m la
T
A. y=0. T —00 -1 0 1 +00
B. y=0vay=2. f'(2) + - 0 + +
C.zx=1vaz=-1. ? 1 +o0 +00 3

Cho ham s6 f(z) xéac dinh va lién tuc trén R, ¢4 bang bién thién nhu hinh vé bén dudi. Hoi

d6 thi ham s6 g(z) = _ co tat ca bao nhiéu duong tiém can ?
f() +2

T |—™ —1 0 2 +00

A. 5. e ; . ;
&£ — <4 = 4

B. 4.
C. 3. f(z) . ~, /3 ™~ /_x
D. 2. —2 -3
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Cda 21.

Cidu 22.

Ciu 24.

Chohams8 y = f(z) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh bén duéi. S6 dwong tiém cén ding

SN ~ 2024 .
ctua d6 thi ham s6 ¢(z) = 2024 la \
f(z)+1 -
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.
Chohams8 y = f(z) lién tuc trén R va cd d6 thi nhw hinh bén duéi. S6 dwong tiém can ding
g e 1 ~ 202
ctua d6 thi ham s6 ¢(z) = _ 2025 a
2f(z)+1
A. 2
B. 3
C. 4
D. 5.
Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh bén dudi. Tdng so tiém can dung
7 _ Y A
va tiém can ngang cuia d6 thi ham s6 g(z) = Qx—x la ! 9
Fla)—2f@) /\
A. 4. .

. 1 92 _
B. 2. 0 ! !
C. 5. |
D. 6. 2¢T
Cho ham s6 trung phuong f(z) = az' + bz’ + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé . Hoi d6 thi ham s6

r —A4x , ya
g(x) = - c6 tong cong bao nhiéu tiém can ding ? 1
(f(z))" +2f(z) -3 EEANE
A. 3. /0 M
B. 5. | :
C. 2. : .
D. 4. ]

Cho ham s6 bacba y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Tong s6 duong tiém can cta d6
1

thi ham s0 g(z) = 7 3 la
A. 6
B. 3
C. 4
-4
D. 5 o1 =
Cho ham s6 bacba y = f(z) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Tong s6 duong tiém can caa d6
2025
thl ham so g(ﬂf) = m a

oSN = »
ol = W o
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Cidu 27.

Ciu 28.

Caa 29.

Cidua 30.

Cida 31.

Cdu 32.

Cidu 33.

Ciu 34.

Cidua 35.

et 2 1.,
Puong tiém can ngang ctia do6 thi ham s6 y = L +1 la
:U R—
A y=2. B. v —
C. y=1. D. z=1.
Y ST ~ 2—
Purong thang nao dudi day la tiém can ding ctia d6 thi ham s6 y = +§ ?
z
A. z=-3. B. y=-1.
C. y=-3. D. z=2.
Tiém can ngang cta d6 thi ham s6 y = N la duong thang c6 phuong trinh la
$ R—
A. y=>5. B. z=0.
C. z=1. D. y=0.
D06 thi ham s6 y = " co tat ca bao nhiéu duong tiém can ?
z
A. 1. B. 3.
C. 4.
Tiém can ngang va tiém can ding cua do6 thi ham sd y = 2 ; S lan luot ¢6 phuong trinh 1a
z
A y=2vaz=1. B. y=6vaz=3.
C.y=2vaz=-—1. D. y=6vaz=—1.
Db thi ham s8 y = —— ¢6 céc duong tiém can ding va tiém can ngang lan lwot la
$ R
A z=1vay=-3. B. z=1vay=2.
C.rx=—-1vay=2. D. z=2vay=1.
Giao diém hai duong tiém can cua d6 thi ham s6 y = L 3 la diém nao sau day ?
l’ JR—
A. G(3;-2). B. F(1;3).
C. H(-23). D. E(31).
7 \ « A A B AVN B \ A _41: + 5 7 . . A A \ ~ A
Cac duong tiém can ctia d6 thi ham s6 y = m tao vdi hai truc toa dd mot hinh chir nhat
T

c6 dién tich bang
A. 1. B. 2.
C. 3. D. E

2
Céac duong tiém can ctia d6 thi ham s6 y = - tao vdi hai truc toa d0 mot hinh chit nhat

x

cO dién tich b.%’mg
A. 3. B. 2.

2
C. 3. D. 5

2
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S e s A A s e 1s ~ 20" =31 -2 |
Céda 36. SO duong tiém can cua do thi ham s6 y = % la
I —_—
A. 3. B. 2
C. 1. D. 0.
2
ST o - 4 ., " . n A
Cda 37. DO6thihamso y = % co tat ca bao nhiéu duong tiém can ?
x —_—
A. 3. B. 1.
C. 0. D. 2.
X  mn A aa el 7’ — 37 —4
Cda 38. Tim s6 tiém can ding ctia d6 thi ham s6 y = — T ?
I —
A. 2. B. 3
C. 1.
. A e A Cin A e s ©*—3x+2 .
Cda 39. Tong s6 duong tiém can ding va tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = 2—1 la
‘/E —
A. 3. B. 4.
C. 1.
Caa 40. DO thi ham s nao sau day co tiém can xién ?
A y=2" -2z B. y=2+1.
x 72
C.y= . D. y= .
T +2 r+1
Ciu41. Chohamsd f(z) =2z —1+ 5 Tiém can xién ctia d6 thi ham s8 da cho la
x —
A. z=2. B. y=12-2.
C.y=z-1. D. y=2z—1.
, 1 . A A e a1 s . .
Ciu42. Chohamso f(z)=x—3+ 2(—1)2 - Puong tiém can xién ctia d6 thi ham s6 da cho la
l‘ —_
A y=2-3. B. 2y —-1=0.
C.y=z-1. D. y ==

Cau43. Goi diém M 1a giao diém cua hai duwong tiém can ding va tiém can xién ctia d6 thi ham sd

flx)y=2z+1+ - Tung d6 ctia diém M la
x —
A. 5. B. 3.
C. 1. D. 2.
Cia 44. Goi M(a;b) la giao diém ctia tiém can xién ctia d6 thi ham s6 f(z) = 3z +1— 3 va duong
x
thang d : v —y + 3 = 0. Gia tri biéu thitc ¥ = 2a + b bang
A. b. B. 3.
C. 6. D. —5.
. . ~ 207 — 3% =3 o e n e yaqs ~ s \ 2 \
Ciau45. Chohamso f(z) = —2 - Tiém can xién ctia d6 thi ham s6 la dwong thang nao sau ?
I —
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Cau 46.

Cau 47.

Ciu48.

Cda 49.

Cida 51.

Ciéa 52.

Cdu 53.

A. y=2z—-1. B. y=2z+41.
C. y=2z-3. D. y=2x+3.
. e 2 —z+1
Phuong trinh duwong tiém can xién ctia do thi ham s6 y = T la
x
A. y=x+2. B. y=a2-2.
C.y=z+1 D. y=2z—-1.
2 —3x+2
P06 thi ham s6 y = T c6 duong tiém can can xién c¢é dang y = az + b. Tinh a + 20.
x

A. 7. B. 4.
C. 4. D. 7.

A . \ A 2 2 - 2 . o A? \ A
Puong tiém can xién cuia d6 thi ham s6 f(z) = % di qua diém nao sau day ?
A. (1;2). B. (1;1).
C. (—-1). D. (1;0).
Xac dinh toa d¢ giao diém ctia dwong tiém can ding va duong tiém can xién ctia d6 thi ham

2
sé'f(x):%: 3:5—1—2.
r—1
A. (1;2). B. (1;1).
C. (,-1). D. (1;0).
’ _1:2 + 31; - 1 2 ¥
Cho ham s6 f(z) = — 5 Toa do giao diém cua cac duong tiém can cta d6 thi ham
l‘ —
sO da cho la
A. (—23). B. (2;1).
C. (2;—-1). D. (3;2).
2

Choham s6 f(x) = T +4z+16, Tiém cin xién cua d6 thi ham s tao vdi hai truc toa d6 mot

tam giac c6 dién tich bang
A. 8. B. 16.
C. 4. D. 12.

2

Biét duong tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y = cit truc hoanh va truc tung theo thr

z+1
tw lai hai diém A, B. Khi d6 dién tich tam giac OAB (v6i O 1a goc toa d9) béng
A. 2. B. 1.
2 4

Goi d,, d, Ian lwot la khoang cach tr diém M(2;—2) dén duong tiém can ding va duong tiém

can xién cua do6 thi ham s6 f(z) = —z +1— e Biéu thtc & = d, + 4d; 6 gid tri bang
T

A. 9. B. 3.

C 7 D. 5.
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PHAN 02. TRAC NGHIEM PUNG - SAI

PAQAGA Y
Cau 1. Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién bén dudi.
T — Mo D 3 -0
r@| - -0 -
1 2 +00
ﬂ:ﬁﬂ') \ i~ \ _3 /

a) D06 thi ham s6 f(z) co tiém can duingla x = 0 va tiém can ngang la y = 1.
b) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (—oc;3).

c) M(3;—3) la diém cuc dai cta d6 thi ham s6 f(z).

d) Trén khoang (0;+00), ham sd f(z) dat gia tri nho nhat tai diém z = 3.

HinnN

Cau2. Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién bén dwdi.
r | —o0 0 3 +00
f'(z) + 0 — 0 +

f(z) _QC/Ll\l/_FXJ

a) Ham sd f(z) dong bién trén khoang (0;+00).

b) D6 thi ham s6 f(z) khong c6 duong tiém can.

¢) Khoang cach giita hai diém cuc tri ctia &6 thi ham s§ f(z) bang 3.

NN

d) Bat phuong trinh f'(2z —17) < 0 ¢6 tap nghiém chiva dting 2 sd nguyén.

Caa 3. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi.

a) Ham s6 da cho c6 tdp xac dinh 1la & = [—2;+00).
b) Ham sd f(z) c6 dat cyc dai tai diém z = 2.

c) Do thi f(z) cb tiém can dingla 2 = —2, z = 0 va khong co tiém can ngang.

HinININ

d) S6nghiém nguyén duong ctia bt phuwong trinh f(z° + z) > f(99z) 1a 97.

Ciau4. Chohamsd y = f(z) xac dinh trén R \ {—1;2} va c6 bang bién thién bén dudi.

T —n0 —1 1 2 +ro
fl(z) + + 0 - —
+00 2 3
f(@) __\J,/ _r\;/’ \_% \ »
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a) Gia tri 16n nhat ctia ham s§ f(r) trén [2;+00) bang 3.
b) Ham s6 f(z) c6 dang mot diém cuec tri.
c) Ham s6 g(z) = f(2 — z) dong bién trén khoang (0;1).
1
flz) =1

NN

la 7.

d) S8 duong tiém can ctia d6 thi ham s6 h(z) =

2r —

xr —

Ciu 5. Chohamsd f(z) = 3 c6 dd thi (C).

a) Ham sd da cho ludén nghich bién trén (—o0;2) U (2;400).
b) Db thi (C) c6 dung 2 duong tiém can.

c) D6 thiham s6 ¢g(z) = f(x) + = cb tiém can xiénla y = = — 2.

o LI

d) Goi M 1a diém tuy y thudc (C) va d 1a tong khoang cach tr M dén 2 duong tiém can
cta (C). Gia tri nhé nhét cia d bang N2.

[]

2
Ciu6. Chohamss f(z) =~ 221
z” —16

a) Tap xac dinh cia ham s6 f(z) la ¥ = R\ {£4}.

b) x = £4 lahai tiém can ding cta d6 thi ham s6 da cho.

c) y = —1 latiém can ngang ctia d6 thi ham s da cho.

LI

d) DO thi ham s6 da cho khong ¢ tiém can xién.

2
Ciu7. Chohamso f(z)= 2w rsrtd
z+1
a) Tiém can ding cua d6 thihamsd1a z = —1.

b) lim f@)

T—+400 €T

c) lim [f(z)—2z]=5.

T—+00

HENRNEN

d) Tiém can xién ctia d6 thi ham s8 f(z) la y = 2z + 3.
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Cau 10.

2
Cho ham s f(z) = % c6 db thi 1a ().
T

2) flo)=a—-1+

, Vo € (—00;—3) U (—3;400).
r+

b) D0 thi (C') khong cé tiém can ngang.
c) D06 thi (C) co tiém can dung la duong th;fmg z = 3.
d) Db thi (C) cb tiém can xién la dwong thang y = az + b. Khi d6 o® +b* = 2.

Cho ham s6 f(z) = 21_—3132
" —6z+9

a) DO thi ham s da cho ¢6 ding 2 diém cuc tri.
b) D6 thi ham s6 da cho chi ¢ 1 tiém can ngang.
c) D06 thi ham s6 da cho khong 6 tiém can ding.

d) Phuwong trinh duong tiém can xién ctia d6 thila y = 3z — 3.

2_
Cho ham s6 f(z) = v odu2
z+1

a) DO thi ham s6 da cho c¢6 dang 2 tiém can ngang.
b) D6 thi ham s6 da cho c6 tiém can dung la © = —1.

c¢) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri trai dau.

d) DPuong tiém can xién cta do thi cung véi 2 truc toa do tao thanh mdot tam giac can.

HiNNgN

HiNNN

[]
[]
L]
[]
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Cau 11.

Cda 12.

Cda 13.

r+1

Vot +1

Cho ham s f(z) = c6 d6 thi (C).

a) Do thi (C') khong cé tiém can dang.

)
b) D6 thi (C) cb dung 1 tiém can xién.
C) c6 dung 2 tiém can ngang.
)

(
(
c) D6 thi (
(

Hinn

Db thi (C) co tat ca 3 duong tiém can.

\/IQ—JE—FQ.

Cho ham s6 f(z) = n
':E E—

a) DO thi ham s6 khong ¢ tiém can xién.

b) D06 thi ham sd c6 cac duong tiém canngangla y =1, y = —1.

L1

c) D06 thi ham s6 da cho cé tat ca 3 duong tiém can.
d) Cac dwong tiém can cua do6 thi cung vdi truc tung Oy tao thanh mot da giac co dién tich

[]

bang 1.

2
Cho ham s8 f(z) = ———— VAT s dothila (C).
x°—3x—4

a) x =4 latiém can dang cua do6 thi ham s6 (C).
b) z = —1 latiém can ding cua do6 thi ham s6 (C).

c) y =0 latiém can ngang ctia d6 thi ham s6 (C).

Hinn

d) y=x—1 latiém can xién cta d6 thi ham s6 (C).

2 —4x+4

z—1

Cho ham s6 f(x) = - Goi d, va d, lan luot la tiém can diing va tiém can xién ctia
do6 thi ham s6 va I la giao diém cua d, va d,.

a) Diém I nam trén duong thang A : 2z 4 3y + 5 = 0.

b) Géc gitta dwong thang d, va truc hoanh Oz béng 45°.
c) Do dai doan OI =5 (vdi O 1a goc toa d)).

d) Duong thing d, di qua diém A(4;1).

RN
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2
Ciu 15. Cho ham s8 f(z) = W Goi A, va A, Tan luot 13 tiém cin ding va tiém cin xién

ctia d6 thi ham s6, I la giao diém ctia A va A,.

a) Diém I cach duong thang A : z + 3y — 1 = 0 mot khoang bang 10.

b) Goc gitta duong thang A, va duong thing d : v — 3y + 2 = 0 bang 45°.
¢) Do dai doan thang MI =5 véi M(—1;—1).

d) Dién tich tam giac IAB bang 10 véi A(1;1) va B(—2;5).

NN

Ciw 16. Bidtham 8 f(z) = 2% (4 1a 86 thuc cho trwde, a = 1) ¢6 dd thi nhw hinh vé bén dudi.

T+l | Y
a) f'(z)>0, Vo = —1. / I:I
' [

b) Tam ddi xtig ctia d6 thi ham s6 f(x) 1a I(—1;1). v 1

__________________________

c) Dbiém cuc tiéu ctia ham s6 ¢(z) = f(|x|> la x=0. 1 0 >

Y S5
d) SO duong théng cat d6 thi f(z) tai nhiing diém toa dd nguyénla 5. ! D

T+ 2

Ciau 17. Chohamso y = c6 do thi ().

T —2
a) Ham sd da cho luén dong bién trén nhitng khoang xac dinh ctia né. l:’
b) Db thi (C) nhan diém /(L;1) 1am tam ddi xtng. ]

¢) Pudng thing y = = — 1 cit d thi (C) tai 2 diém phan biét c6 d6 dai bing 4v5. | ]
d) Goi M € (C) 1a diém bat ki thudc d6 thi (C'). Khi d6 tong khoang cach tit diém M dén hai

dudng tiém can cta do thi ham s& (C) dat gid tri nho nhéat bing 4. [ ]
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Cia 18.

Cau 19.

Ciu 20.

z—1

Cho ham s6 f(z) =
f(z) 5r 3

a) Tiém can ding cua ham s6 f(z) la 2z —3 = 0.

L]

b) Toa do¢ giao diém hai duong tiém can thudc duong théng d:z—y—1=0.
¢) Duong thang A :2z +y—1=0 cat tiém can ding va ngang tai cdc diém A va B. Dién

[]

tich ctia tam giac IAB bang 6, véi I 1a giao diém hai duong tiém can.
d) Khoang cach tir diém I dén mot ti€p tuyén bat ky thudc do thi ham s6 da cho dat gia tri
16n nhét bing /2.

[]

2
Cho ham s8 y = Lﬁl c6 dd thi (C).
x J—

a) Do thi (C) c6 duong tiém can dung la =z = 1.

b) D6 thi (C) cb duong tiém can xiénla y = z + 1.

NN

c) Trén do thi (C) ton tai dung 4 diém co toa dd nguyén.

d) Gia stt dwong thang d : y = ma — m cat (C) tai hai diém phan biét A, B dong thoi tam

[ ]

gidc ABC vudng tai C(—2;0). Khi d6, tong cac gid tri cia m bang 9.

2
Cho ham sd f(z) = —v S —g m +1, véi m la tham so.
x_

a) DO thi ham s6 da cho khong c6 tiém can ngang.
b) Véi m = —3 thi d6 thi ham s0 ¢6 dung 1 duong tiém can ding.

c) D06 thi ham s6 c6 duong tiém can xién la y = 4 — z.

RN

d) Véi m = 3 thi d6 thi ham s6 khong c6 tiém can ding va tiém can ngang.
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Cau 21.

Cidu 22.

S& dan cua thi tran z ndm ké tr ndm 1970 dwoc wdce tinh boi cdng thie f(z) = —26:6_:r510,
x

(f(z) : duogc tinh bang nghin nguoi).
a) Ham sd f(z) 1a mot ham s6 xac dinh trén ntra khoang [0; +00).
b) S6 dan cua thi trdn nam 2025 1a sap si 24 (nghin nghuoi).

c) Tiém can ngang ctia d6 thi ham s61a y = 28.

HiNNN

d) S8 dan trong thi tran khong vuot qué 28 nghin nguoi.

Déloai bd p % mot loai tdo doc ra khoi mot ho nude, nguoi ta wdce tinh chi phi bo ra la duoc
45p
100 —p

mo hinh héa bang ham s§ C(p) = (triéu dong) véi 0 < p < 100.

a) D6 thi ctia ham s8 C(p) cé tiém can ding la dwong thang p = 100.
b) Dé&loai bé 100% tao ddc ra khoi hd nude thi chi phi bo ra la khéng 16n.

NN

c) DO thi cia ham s6 C(p) cd tam d6i xting la diém [ [100;14750] :

d) Voéidiém M bat ki thudc d6 thi ham s6 C(p) thi tich cac khoang cach tir diém M dén hai

[]

duong tiém can cta d6 thi ham s6 C(p) béng 45.

SO lugng xe may dién ban duoc ctia mét cira hang ban xe may dién trong dia ban thanh phd
Ho6 Chi Minh trong thang tht z dwgc tinh theo cong thite f(z) = 50 — %, trong do x > 1.
T

a) SO lugng xe may dién cuia cta hang dwgc ban ra trong thang dau la 40 xe. I:I
b) Tw thang thi ba tro di thi s6 luong xe ban ra trong thang dat muirc 16n hon hodc béng 45

xe/thang. D

c) Néuxem y = f(x) 1a moét ham sd xac dinh trén [1;+o00) thi duong tiém can ngang ctia d6

thi ham s8 y = f(z) 1a y = 0. ]
d) Khi z cang l6n thi s6 luong xe ban ra cang tién gan dén murc 50 xe/thang. I:I
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Cdu 24. Trong 200 gam dung dich mudi nong d6 15%, gia stt thém vao dung dich z (gam) mudi tinh
khiét va dwgc dung dich ¢6 nong d6 f(z) %.
~100(x +200)

a) Hamsd f(z) 1a f(x) 30

(1 [

b) Pao ham cta ham s6 luén nhén gid tri am trén khoang (0;+00).
c) Thém cang nhiéu gam mudi tinh khiét thi nong d¢ phan tram cang ting va khong vuot
qué 100%.

1L

d) Gidihan ctia f(z) khi z dan dén duwong vé cuc bang 100.

Caa 25. Mot bé chra 3000 lit nuwedce tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nede mudi c6 nong do 25 gam
mudi cho mot lit nudc véi téc do 20 lit/phat.

a) Sau mot gio bom thi khoi luong mudi trong bé la 30kg. D
b) Thé tich lugng nude trong bé sau thoi gian ¢ pht 1a 3000 + 20t lit. [ ]
c) Gia st nong do mudi trong nudc trong bé sau ¢ phut duwge duoc xac dinh boi mot ham sd
f(t) trén [0;+00) (gam/lit) thi duong tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = f(¢) la duong
thang y = 20. D
d) Khi ¢ cang 16n thi néng dd mudi trong bé tién gan dén 25 gam/lit. D

Cdu 26. MOt manh vadn hinh chi nhat cé dién tich béng 144m?*. Biét d0 dai mot canh cia manh vieon
la z (m) (v6i z > 0).

a) Biéu thirc chu vi cia manh vuon la P(z) = 288 + 2z
T

b) Chu vi manh veon khi z =12 la 122.
c) Tiém can ding cta d6 thi ham s8 P(z) 1a dwong thang d, : z — 144 = 0.

LI

d) Tiém xién ctia 6 thi ham s6 P(z) 1a duong thing d, : y = 2z.
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Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

PHAN 03. CAU HOI TRAC NGHIEM TRA LOTI NGAN
PAG* Gk ¢

SO lwgng san pham ban dwgc ctia mot cong ty trong z (thang) duoc tinh theo cong thiic
S(z) = 200[5 - %], trong d6 = > 1. SO luong san pham cta cong ty do trong z (thang)
T

khong vugt qud bao nhiéu khi z du 1lén ?

Tratoi:| | | | |

Gia st s0 luong ctia mot quan thé ndm men tai moi treong nudi cdy trong phong thi nghiém

duwoc mo hinh héa bang ham s6 f(t) = trong d6 thoi gian ¢ duoc tinh bang gio. Tai

b4 e 07
thoi diém ban dau ¢ = 0 quan thé ¢ 20 t€ bao va tang voi toc do 12 t€ bao / gio. Theo mo
hinh nay, véi quan thé ndm men 1au dai thi s6 lwong té€ bao tang khong vuot qué bao nhiéu ?

Tvra loi:

Mot manh vieon hinh chit nhat ¢ dién tich b:;”mg 400m”°. Biét dd dai mot canh cia manh vueeon
la 2+ 4 (m). Goibiéu thic tinh chu vi f(z) (mét) cia manh vuon 1a mot ham s6, d6 thi ham
sO f(z) c6 phuong trinh duong tiém can ding la © = a va duong tiém can xién c6 phuong
trinh y = bz + ¢. Gid trj cia biéu thitc 7 = 2a + b — 3¢ bang bao nhiéu ?

Tvra loi:

Tt mot tdm ton hinh ch nhat ¢é cac kich thuécla z (m), y (m) véi z > 2va y > 2 va dién
tich bang 10m’, ngudi ta cat bon hinh vudng bang nhau & bén goc roi gap thanh mot cai thing
dang hinh hop chit nhat khdng nap c6 chiéu cao bang 1 m. Thé tich ctia thting 1a ham s8 V(z)

trén khoang (2;+00). D6 thi ham s y = c6 bao nhiéu duong tiém can duang ?

V(x)

Tra loi:
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Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Nguoi ta mudn lam mot cai bé dang hinh hop chir nhat khong nap cé thé tich bang 5m®. Chiéu
cao cua bé1la 10dm, cac kich thwdc khacla z (m), y (m) véi x>0 va y > 0. Dién tich toan
phan ctia bé (khong k& nap) 1a ham s§ S(x) trén khoang (0; +0c). Puong tiém can xién ctia d6
thi ham s6 S(z) 1a duwong thang y = az + b. Tinh & = o’ + b°,

Tva loi:

Nguoi ta mudn lam mot cai bé dang hinh hop chit nhat khdng nap c6 thé tich bang 1 m®.
Chiéu cao ctiabéla 5 dm, cac kich thudckhacla z (m), y (m) véi x>0 va y > 0. Dién tich
toan phan ctia bé (khong ké nap) 1a ham s§ S(z) trén khoang (0;+00). Duong tiém can xién
ctia d6 thi ham s§ S(z) 1a duong thang y = ax +b. Tinh ¥ = o’ +b°.

Tvra loi:

Gia st chi phi tién xang C' (dong) phu thudc téc do trung binh v (km/h) dugc mo hinh hoéa
16000
v

theo ham s6 y = C(v)

5 7. A . \ ~ 14 - A A
+ Ev voi v € (0;+00). PO thi ham s6 y = C(v) co tiém can

xién dang y = %v (V6i a, b€ Z, % toi gian va b = 0). Tinh a + .

Tra loi:

Mot cong ty san xudt d6 gia dung wdc tinh chi phi dé€ san xuat = (san pham) duoc mo hinh
héa boi C(x) =150z + 900 (nghin dong). Khi san xudt cang nhiéu san pham thi chi phi san

xuat trung binh cho mdi san pham khéng vuot qué ¢ (nghin dong). Tim ¢__ .

Trad Loi:
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Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

2 J—
Cho ham s6 f(z) = Lx;—? c6 do thi (C). DPuong tiém can xién ctia d6 thi (C) la duong
T

thang d : y = az +b. Tinh & = a + b.

Tra loi:

Biét d6 thi ham s6 f(z) = 3z (_ 0 z;m +h khong co tiém can dung. Tinh & = —%-
"E R

Tra loi:

Cho ham s8 f(z) = 2z — V2* — 3z. Tim s§ duong tiém can xién ctia &6 thi ham s3.

Tvra loi:

2> +3

Choham s6 f(z) = c6 do thi (C'). Hai duwong tiém can ctia d6 thi (C) cung véi hai truc

toa d¢ tao thanh mot hinh thang vudng cé dién tich S. Tinh S.

Tra loi:

Cho f(z) 1a ham béac bdn va cé bang bién thién nhu hinh vé bén dwdi. D6 thi ham sd
2’ —4)(z -2
o) =D =2)

—1
Tva ldi: f'(=)

+ 0 - 0 + 0 -
/() /1\_3/1\

¢ bao nhiéu duong tiém can ngang ?
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D. 02 PE REN LUYVEN TIEM CAN
0%

DE SO O1

Phan 1. Céda hdi trdac nghiém nhiéu phwong dn laa chon
(‘Thi sinf trd léi tie cdw 1 dén cdu 12. ‘Méi cau héi, thi sinfi chi chen 1 phueng dn)

Cho ham s8 f(z) c¢6 lim f(z) = +oo va lim f(z) = —1. Khang dinh nao sau day ding ?
r—17 T——=00

A. D6 thi ham s6 y = f(z) khong c6 tiém can ngang.

B. D6 thi ham s6 y = f(z) c6 hai tiém can ngang.

C. D6 thi ham s0 y = f(z) 6 tiém can ngang y = —1 va tiém can dang = = 1.
D. D6 thi ham s8 y = f(z) 6 hai tiém can ngang la cacduong y =1 va y = —1.

Cho ham s0 f(z) xac dinh, lién tuc trén (—2;+o00) \ {0} va c6 bang bién thién bén dwdi. D6 thi
ham s6 da cho c6 tong sd duong tiém can ngang va tiém can dung la

A 1. Tz |—r —2 0 +00

B. 3 f'(=) + -

C. 4 . +nof1

s 2 L P s oA A . N

Bi€t ham s6 y = vt Cll (a € R, a = —1) c6 d6 thi bén duwdi. Ménh dé nao sau day dang ?
T — A

A. y/<O,Vx¢%- |

B. v/ <0, Vz € R. """---\O ““““““

C. ¢y >0, VrcR. i

D. y' >0, Vx::%-

Puong cong trong hinh vé bén dwdi la d6 thi ctia ham s6 nao duwdi day ?

9 YA |
A y=1+3+ : !
z—1 : //'

2
B.y=2+3-
x—1

2 35
Cy=z+4+ . R
z—1 3.

3 % o\
D. y=2+3+ : :
z—1 ; |

Y=

2¢ +1

Phuong trinh duong tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = 71 la

A. =2 B. y=2. C.z=1. D. y=1.
Cho ham s6 f(z) = % - Tiém can xién ctia d6 thi ham s la duong théng

A, y=2z—-1. B. y=2z+1. C. y=2x—-3. D. y=2x+ 3.
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Chuong 1. Fbam 36

Cidu 7.

Cidu 10.

Cda 12.

2
Tim tam d6i xting ctia d6 thi ham s6 f(z) = w :
‘T J—
A. 1(12). B. I(11). C. L(1;-1). D. I,(10)
D6 thi ham s6 nao sau day c6 tiém can xién ?
2
A y=12"—3z B.y:$+2- C.y= . D. y= °
x’ T+ 2 z+1
S6 tiém can xién ctia d6 thi ham s6 f(z) = V42> —z + 3 1a
A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
o~ ar +1 1 A A 1 . A .
Cho ham s6 f(z) = " (a, b, ¢ € R) cdbang bién thién bén dudi. Trong cacsd a, b va ¢
x+c
c6 bao nhiéu s6 duwong ? CA —— 2 oo
f'(z) + +
A. 2. B. 3.
fay | R . 1
C. 1. D. 0. 1 —no
S ar + 12 s A e T 1 ok AT A i g
Chohamso y = ; (a, b, ¢ € R) c6bang bién thién bén dudi. Hoi b c6 thé nhan gia tri
A ’ A, \‘/x + ¢ « A & - 1 +rX-'
nguyeén 1on nhat bang bao nhiéu ? () B B
A. 4. B. 3. _3 oo
C. 1. D. 2. fle) T % T 3
\ ~ ar+c¢ ., o ‘A . ~ . <. . P PA s
Cho ham s0 y = J c6 bang bién thién nhu hinh vé. Goi A, B la giao diém cua do thi
cx
ham s0 trén voi hai truc toa d9, khi d6 dién tich ctia tam giac OAB béng
1 & — 1 +no
& Z B. 1. f#(:u!?) _ —
12 +no
1
C. 3 D. 2. fl@) \\—N \ 2

Phan 2. Ciu héi tric nghiém ddng sai

(Thi sinfi trd léi tix cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b), o), d) é mdi cau héi, thi sinfi clion diing fiedc chion sai)

Caa 1.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién phu hop vdi hinh vé sau:

X — o0

-1 0 1
y' +

+ || _
’ 3/ _5/ \_m _

a) Tap xac dinh cia ham s6 f(z) la ¥ = (—o0;1) \ {—1} va ddng bién trén khoang (—oo;0).

b) D6 thi ham s6 y = f(z) ¢b diém cyc daila z = 0.

+ o0

c) Do thiham s6 f(z) c6 3 tiém candungla z =0, z = £1 va 1 tiém can ngang la y = 3.
d) Bat phuong trinh f'(logz —1) < 0 c6 tap nghiém chita dting 90 s6 nguyén.
ar +b

cx +d

Cho ham s6 f(z) = , (ad —bc = 0 va ¢ = 0) c6 bang bién thién phu hop hinh vé sau:
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r |—o0 —2 +00
f'(z) — -
/(@) 2\ —00 +DO\> 2

a) Ham s6 f(z) nghich bién trén khoang (—oo;+00).

b) D06 thi ham s6 f(z) cd tiém can ding la 2 = 2, tiém can ngang y = —2.

c) Biétrdng do thi ham s8 f(z) di qua hai diém M(z,;1) va N(1;3), khi dé z, = —5.

d) Trén khoang (0;30), bat phwong trinh f(Inz) > 3 c6 tap nghiém la chita 9 s6 nguyén.
26t +10

SO dan ctia mot thi tran sau ¢ nam ké tir nam 1970 dwoc wdce tinh boi f(t) = 5 [f(t)
_|_

duoc tinh bang nghin nguoi] (Nguon: Gidi tich 12 ndang caeo, Niab Gd Viét Nam, 2000).
a) sO dan cua thi trdn d6 sau 10 nam la 18.000 nguoi.
b) S& dan thi tran d6 vao nam 2025 la 24.000 nguoi.
c) Xem f(t) la mot ham s§ xac dinh trén nita khoang [0;+00). D6 thi ham s6 f(¢) c6 tiém
can ngang la y = 26.
d) Pao ham ctia ham s8 y = f(t) biéu thi t6c do tang dan s& ctia thi trdn (tinh bang nghin
nguoi/nam). Vao nam 1990 thi t6c d¢ tang dan so la 0,129 nghin ngwoi trén /nam.

Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R thoa man f(0)=—1, f(2) =1, lim f(z) = +oco va

lim f(z) = —oco. Biét do thi y = f'(z) nhw hinh vé bén. YA
- 1 2025 /=)
bat g(r) = ——— va h(z) = ———— (m : tham s0).
flz)—1 f(w) —m z
a) Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0;1). 19) Q\ >

b) Gia tri cuc dai cia ham s6 f(x) be‘“mg 2.
c) D06 thi ham s g(z) cd tong sd duong tiém can ngang va ding la 3.

d) Co6 1 gia tri nguyén cua tham s6 m dé€ do6 thi ham s6 h(z) ¢ 3 duong tiém can dung.

Phan 3. Cda héi trac nghiém tra loi ngan
(Thi sinfi trd 167 tie caw 1 dén cau 6)
Nguoi ta thong ké duwoc chi phi stra chita, van hanh may méc trong mot nam ctia mot xudng
~ , e A , 2000z —1500 , ., .. N Nk LA 1
san xudt duoc tinh boi cong thiee f(z) = 353:—% (triéu dong). Biét z la s nam keé ttr ltuc
x

mdy moc van hanh lan dau tién, s6 ndm cang nhiéu thi chi phi cang cao. Khi s ndm z du 16n
thi chi phi van hanh may moéc trong mét nam gan véi sd nao ? (lam tron dén 1 chit sé thdp phidn
saw dduw phdy).
D& thiét k& mot bé ca hinh hop chit nhat ¢d chiéu cao 1a 80cm, thé tich 1a 12800cm’. Nguoi
tho dung loai kinh d€ str dung lam mit bén c6 gid thanh 70000 dong /m” va loai kinh dé lam
mit ddy c6 gia thanh 100000 dong /m?. Goi z (m) la chiéu dai cua day bé cd voi(z > 0), f(z)
la ham s6 xac dinh chi phi d€ hoan thanh bé ca. Biét trong cac duong tiém can ctua do thi ham

~ 4 A \ oA A 4 . . 4 s A2 ’ b 4
s0 c6 mot duong tiém can c6 dang y = az + b véi a = 0, khi d6 biéu thiec ¥ = ﬁ + ﬁ co
gia tri bang bao nhiéu ?
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Ciu 3.

Ciu 2.

Mot bé ban dau chita 150 lit nuée. Sau d6, ct mdi phut nguoi ta bom thém 50 lit nudc, dong
thoi cho vao bé 20 gam chat khir trung (hoa tan). Dt f(¢) gam/lit la nong d¢ chat khi trung
trong bé& sau ¢ phut (¢t > 0), biét rang sau khi khao sat sy bién thién ctia ham s8 f(t), ta thay
gia tri f(¢) tang theo ¢ nhung khong vuot ngudng p gam/lit. Tim s6 p (két qud thé hién dudi
dang sé thdp pfidn va lam trén dén mét ctut sé thdp pfidn saw dau pfidy).

Mot c6c chira 40 (mf) dung dich KOH véinong do 100 (mg/ml). Mot binh chita dung dich
KOH khac véinong do 7 (mg/ml) dugc tron vao coc. Ki hiéu C(z) landng &6 KOH trong
cocsau khi tron 2 (m/) tirbinh chita. Goi C, (mg/mf), (véi C € N) la gia tri 16n nhat khong
vuot qué C(z), Va > 0. Gia tri C, bang bao nhiéu ?

Tinh tong tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé khoang cach tir A(2;2) dén duong tiém can xién

20 +(m—2)r—m+3 NG

cua d6 thi ham s6 f(z) = bang

z—1

, 2, aa . C \ . n a a
Cho ham s6 y = T c6 do thi (C'). Goi d la khoang cach tir giao diém hai tiém can cua d6

z+1
thi (C) dén mot tiép tuyén bat ky cua (C'). Tim gid tri 16n nhat cta d c6 thé dat dwoc ? (lam
rén dén mét chit sé thdp phidn saw ddu pfidy).

PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3] 4 5 6 7 8 9 |10 ( 11 | 12

Cau 1 2 3 4
a)
b)
<)
d)
1 2 3 4 5 6
Cau
DE SO O2

Phdn 1. Cia hdi trdc nghiém nhiéu phwong dn lwa chon
(THhi sinfi trd 165 tix cdu 1 dén cau 12. ‘Méi caw hidi, thi sinfi chi chien 1 pfiveng dn)

Cho ham s6 f(z) ¢4 lim f(z) =2 va lim f(z) = +oco. Khing dinh nao dang ?
T—+00 z—0"

A. D6 thi ham s6 khong c6 tiém can ding va tiém can ngang y = 2.

B. D06 thi ham s0 c6 tiém can dung la z = 2 va tiém can ngang 1a y = 0.

C. D6 thi ham s6 ¢6 tiém can ding la = 2 va khong c6 tiém can ngang.

D. D06 thi ham s6 tiém can ding la z = 0, tiém can ngang la y = 2.

Cho ham s6 f(z) x4c dinh trén R \ {0} va c6 bang bién thién bén dudi. S6 dwong tiém can

ngang va ding ctia d6 thi ham s6 da cho la
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A. 3. T —ix 0 3 o0
f(z) - — 0 +

B. 1.
C. 2. INE 2 3
D. 0. @ | | T —

' o 1 72 %
D. y=1. /

Phuong trinh duong tiém can xién cta d6 thi ham s6 y = f(z) nhw hinh vé bén 1a

A z=-1. y
3 /
B. €T = . i “ 3

B o
S
|

<

Il

2f(z) + 1 yA
f@ : 1

A. 2
B. 3.
C. 4 -1
D. 5

\ _ 1 \
thi ham s& g(z) T
A. 6.
B. 3.
C. 4. | 3{
D. 5. o1 ~

. A N PV ~ 2 —1 _,
Puong tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = " la

T
1 1

A. y=-2. B. y=2. C.y:—g- D.y:§-

D06 thi ham s6 nao sau day khong c6 duong tiém can xién ?

4 2026 1 2027
A flz)=z— . B flx)y=z+ - C. fle)=2x+—- D. f(x)y=1+ :
x T 27 x
o 208 + 1 . . ,
Biét duong tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y = ) cat truc hoanh va truc tung theo thi
x

tw lai hai diém A, B. Tinh dién tich tam gidc OAB véi O 1a goc toa do.
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A 2 B. 1. c. L. D. L.
2 4
. ~ N oA ~ NPT A , 5 ST n V9—$2 N
Cdu 10. Tong so tiém can ngang va sO tiém can ding ctia do6 thi ham s6 y = m bang
T —oT +
A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.
Ciu 11. Cho ham s8 f(z) = Zm —1 (4, b, ¢ €R) c6 bang bién thién bén dudi. Gid tri ctia @ — b — ¢
n , . v _': ¢ T A —2 +na
thudc khoang nao sau day ? 2) — —
A. (—10). B. (—2;—1). 1 oo

C. (1,2). D. (0;1). @ T . T

Cidu 12. MOt manh vieon hinh chir nhat c6 dién tich b?mg 100m®, hinh chit nhat nay c6 mot canh la .
Goi P(z) la chu vi (mét) cia manh vuon hinh chir nhat dé. Tiém can ding va tiém can xién

cua d6 thi ham s6 y = P(z) lan luot la

A. =10, y==. B. =0, y =2z. C. 2=20, y=u=z. D. z =10, y = 2z.

Phan 2. Ciu hdi tric nghiém ddng sai
(Thi sinfi trd léi tie caw 1 dén cau 4. Trong méi y a), b), ), d) é méi cau hidi, thi sinfi chen diing fedc clion sai)

Ciul. Chohams§ f(r) = - +31 .
a/' J—

a) Ham s6 f(z) ludn dong bién trén cac khoang (—oo;3) va (3;+00).

b) Trén doan [1;2], gid tri Ién nhat nhat ctia ham s f(z) bang f(1).
c) DPuong tiém can dung, tiém can ngang cua d6 thi ham sd tao véi hai truc toa dd mot hinh
chit nhat co dién tich béng 9.
d) Tich khoang cach tir mot diém bat ki trén d6 thi dén cac duong tiém can béng 7.
r+1
2’ —2z+6
a) Db thi (C) khong co tiém can dung va xién, chi co tiém can ngang la truc hoanh Oz.
b) Ham sd f(z) dong bién trén khoang (0;1).

c¢) Ham sG f(x) dat cuc dai tai diém z = —4.

Ciu 2. Chohamsd f(z) = c6 d6 thi (C).

d) Puong thang d di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s§ (C) vudng goc véi duong thang
A:(2m + 3)x +my + 2 = 0 khi gia tri chia m = 3.
Cida 3. Mot bé chira 5000 lit nudce tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nuedc mudi ¢6 nong dd 30 gam
mudi cho méi lit nwde véi téc do 25 lit/phut.

a) Sau 10 phat bom s6 luong mudi trong bé'la 300 gam.
b) Néu bom trong mot gio dong ho thi sd lwgng mudi trong bé khong vuot qua 2kg.

¢) Nbng dd mudi trong bé sau ¢ phut (tinh bang ti s6 ctia khdi luong mudi trong bé va thé

, 30t
tich nudce trong bé, (don vi: gam/lit) la f(t) = .
g bé, ( g )1a f(t) 200 1 2

d) Khi ¢ du l6n thi nong d6 mudi trong bé sé tién gan dén muic 30 (gam/lit).
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Cidu 5.

2 2
Goi (C) 1a db thi ctia ham s f(z) = 7&+ G m)f T =2 06 m 1a tham 6. Goi d 1a
x _

duong tiém can xién cta d6 thi (C).

a) Khi m =2 thi d c¢6 phuong trinh la y = 2z 4 3.

b) Khi m =1 thi d di qua diém A(1;4).

c) Cédung 2 duong théng d tao voi hai truc toa d0 mot tam gidc cé dién tich béng 9.

d) Khoang cich tir gdc toa 4o O dén d bing /3 thi m = /5.

Phan 3. Cda héi trac nghiém tra loi ngan
(Thi sinhi trd [oi tie cdu 1 dén cdu 6)

Mot cong ty san xudt dd choi wéc tinh chi phi dé€ san xudt = (san pham)la C(z) = 22° + 2 + 25
(nghin dong). Goi f(z) 1a chi phi san xudt trung binh mdi san pham. Puong tiém can xién ctia
d6 thi ham s8 f(z), xem = € [0;4+00) ¢6 dang y = ax + b, khi &6 a + b bang bao nhiéu ?
Mot bé chira 60001it nuwdc tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nude mudi cé nong do 25 gam
mudi cho mdi lit nwde véi tdc dd 20lit/phit. Gia st sau ¢ pht, ti s§ gitta khdi lvong mudi
trong bé va thé tich nuwdc trong bé (don vi gam/lit) 1a mot ham f(¢). Khi thoi gian tang thi ti
sO nay tang lén nhung khong vuot qua bao nhiéu ?

Mot tac gia mudn xudt ban mot cudn sach Toan hoc. Biét phi xudt ban la 7 triéu dong va gia
tién in mdi cudn sach 1a 50000 dong. Goi ¢ (t > 1) 1a s8 cudn sach sé in va f(¢) (don vi nghin
déng) 1a chi phi trung binh ctia mdi cudn sach. Khi ¢4, phuong trinh dwong tiém can ngang
cua do6 thi ham sd f(¢) 1a y = a. Tim a.

Chi phi xudt ban z cudn tap chi (bao gom: lwong can by, cong nhan vién, giay in...) duwoc md
hinh héa boi ham s§ C(z) = 2* — 2000z + 10° (ddng). Chi phi phat hanh cho mdi cudn tap chi

la 4000 dong. Goi M(z) = T(z) v6i T(z) 1a tong chi phi (xudt ban va phat hanh) cho = cuén
T

tap chi, duoc goi 1a chi phi trung binh cho mét cudn tap chi khi xudtban z cuén. Khi s6 luong
cudn tap chi phat hanh cuc 16n thi chi phi trung binh cho méi cudn tap chi M(z) sé tiém can
véi duong y = ax + b. Khi d6 hay tim a + b.

Mot manh dat hinh thang vuong c6 ddy 16n gdp do6i day nho, cé dién tich 1a 24m*. Goi z (m)
la d6 dai day nho va P(z) la chu vi manh dat d6. Biét rang d6 thi ham s6 y = P(z) c6 mot
duong tiém can ding la © = ¢ va mot duong tiém can xiénla y = bz +c¢. Tinh a +b + ¢
Tinh tong tat ca cac gia tri ctia tham s6 m d€ duong thang d : 2z +y + 1= 0 tao véi duong
(m +1)z* —(2m + Dz —m

T —2

tiém can xién cua d6 thi ham sd f(z) = mot goc bang 45° (lam

tron dén mét ctit sé thdp phdn sau ddu pfidy).
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PHAN TRA LOI CUA HOC SINH

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 | 12
Ciu 1 2 3 4
a)
b)
c)
d)
1 2 3 5 6
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§ 4. KHAO SAT UA UE DO THO HAM SO

A. KIEN THUC CO BAN

Cdc bwdc khdo sdt do thi ham sé co bdn

o Budc 1. Tim tap xac dinh ¥ cua ham s6.
o Budc 2. Xét su bién thién ctia ham so.

+ Tim dao ham 7. Tim cc diém ma dao ham b.%mg 0 hodc khong ton tai.
+ Tinh cac gidi han va tim tiém can (néu cd) cta d6 thi ham s6.

+ Lap bang bién thién ctia ham s6 va két luan don diéu va cuec tri (néu co).

» ‘Budc 3. Lap bang gia tri va vé d6 thi ham s6.

+ V@ cac duong tiém can (néu cd) cua do thi ham so.

+ Ta c6 thé tim mot s6 diém dac biét thudc d6 thi ham sd nhu giao diém ctia d6 thi voi
truc hoanh, truc tung (néu viéc tim nay don gian),

B. MOT SO DANG TOAN THUONG GAP

Yo Y Y

1) Khao satva vé do thihamsd y = z* — 32% 4 2.

2) Khao sat va vé d6 thi ham s6 y = —2° + 3.

« Tap xac dinh: ¥ = R.

e Su bién thién:
Tinhy' =32 -6z =0 2=0, v =2.
Gidi han: lim y = —oco, lim y = +oc.
= D06 thi ham s khong cd tiém can.
Bang bién thién:

Loi giai tham khdao

T——0Q r—+00

T |—00 0 2 NN
fl(z) + 0 — 0 +

Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;0),

(2;+00) va nghich bién trén khoang (0;2).

Ham s6 dat cuc dai tai diém z =0, y_ = 2.

Ham s6 dat cuc tiéu tai diém =z = 2, y_ = —2.
o DO thi:

Bang gia tri:

Tinh 4" =62 —-6=0=2=1=y =0 nén

do6 thi c6 tam ddi xtng (diém udn) la 1(1;0).

x|—1|0|1| 2 |3
y|—2|2|0|—2|2
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2z —1

3) Khao sat va vé do thi ham s6 y =
z+1

x—i—l.

4) Khao sat va vé d6 thi ham s6 y = N
T —

Loi gidi tham khdo
» Tap xacdinh: ¥ = R\ {—1}.

e Su bién thién:

ﬁ > 0,Vz = —1. Ham s6 dong
T+

bién trén mdi khoang (—oo;—1), (—1;+00).

Tinh ¢y’ =

Ham s6 khong c6 diém cuc tri.
Giéi han: lim y = 2 nén duong thang y = 2

T—+00

la tiém can ngang va limi y=Foo=>1x=-—1
r——1

nén duong théng r = —1 la tiém can ding.
Bang bién thién:

T —00 —1 “+no
7@ - -

o DO thi:
D6 thi ham sd giao véi truc Oz tai diém [%, 0]

va giao vdi truc Oy tai diém (0;—1).

Tam d6i xtng ctua d6 thi ham sd la 7(—1;2), la
giao diém cta hai duwong tiém can.

Cac truc d6i xtng cua d6 thi ham s6 la hai
dwong phan giac ctia cac gdc tao boi hai dwong
tifmcan z = —1 va y = 2.

« Tap xdcdinh: ¥ =R\ {-1}.

o Su bién thién:

, =2z z=0
Tinh y/:—(m—1)2 = 9’

N 4 2 2 _2 \, , 4_ — 2
5) Khéo sét va vé db thi ham s8 y = © T 22 2| 6) Khéo sét va vé db thj ham s6 y = —— 5% —*
r—1 T2

Lii gidi tham khdo

e
— 21 42 1
Taco’;y:&zx_l_{_ .

x_l x_l ......................................................................................
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Gioi han va tiém can:
Tiém can diang:

lim y = 400, limy = —00 nén duong thang

z—1t z—1"

z =1 1a tiém can ding cua d6 thi ham so.

Tiém can xién:

a= limy=1va b= lim [y—x}:—l nén
T——00 T——+00

duong thang y = z — 1 1a tiém can xién cta &6

thi ham so.

x |—o 0 1 2 +00

v+ 0 - -

] —oo/—z\—oo +oo\ 2/+oo

Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;0) va

(2;+00); ham s6 nghich bién trén cac khoang
(0;1) va (1;2).
Ham s6 c6 diém cuc dai 1a = = 0, gia tri cuc
dai y_ = —2; ham s6 c6 diém cuc tiéu z = 2,
gia tri cuc tieu y = 2.

o DO thi:
Bang gia tri:

x |—1 0 | 2 | 3
5 5
y [ -2 -2 2|2
AEIEIEN
D6 thi ham s& cat Oy tai diém (0;—2).
Yy
1,9 _
o I T
<

Tam d6i xting ctia d6 thi ham s61a 1(1;0), I la
giao diém hai duong tiém can ding va tiém
can xién cua do6 thi ham so.

Céc truc d6i xting cua d6 thi ham sd la hai
dwong phan gidc ctia cac gdc tao boi hai dwong
ttmcan z=1vay=x—1.
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B. BAI TAP REN LUYEN VE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO
PHAN 01. CAU HOI TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN LUA CHON
— AN ———

Nbhém 1. Nhéin dang do thi ham sé bac ba f(x) = ax’ + bz’ + cx + d (a = 0).

a>0 a<0
Yy
Phuwong trinh y' = 0 ¢é I N
. . . / 70| °
2 nghiém phan biét
A, >0 0" —3ac>0 Ay,>0<:>b2—3ac>0
Yy
Phuong trinh y' = 0 ¢o |
nghiém kép. 0 T
AU,:()(:)Zf—Bac:O A,y,:()<:>b2—3ac:()
Yy Yy
Phuong trinh y' = 0 vé : |
nghism. 0‘ / @ 0 \ x
Ay,<0<:>b2—3ac<0 Ay,<0(:>b2—3ac<0

o Nhan xét:

X4

% Tacoy = 3ax® + 2bx + ¢ va y" = 6azx + 2b. Kii do y”:6aa:—|—2b:0<i)x:—3i-
a

O/

< Do thi ata fiam sé bdc ba luén niian diem I(x;y,) lam tdam déi xing, trong dé x, = —3i la
a

ngthigm cia ptong trinft y" =0 va y, = y(z,). Diem 1(z,;y,) duocgoi la diem uén aia dé i
nay, né cang la trung diém cua dean thang néi hai diem cuc tri (néu cé).

o Cd¢ bwdic nhan dang va xét dda do thi ham sé biac ba:
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BAI TAP THUC HANH

Cia 1. Bang bién thién bén dudi la ctia ham sd nao sau day ?

A. y:x3—3x2—1. z |—o0 0 9 40
B. y=—2'+32° 1. f'(=) -0 v 0 -

) —+no 3
C. y:x3+3x2—1. f(z) \_1/ \—’x,

D. y=—2'—32" —1.

Cdu 2. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?

A y=—-2"+32> -1 r |—c =9 0 1n0
B. y=2"—32" —1. y - 0 - 0 +

— 3 2 ;
Cy=2a" 432" +1. Y —x/ \]/

D. y=—2"—32" — 1.

Caa 3. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?

A. y:x3—|—3x—|—2_ T |—00 —1 +00
B. y = 2° +92° +27x. Y — 0 —
g _— T

C. y=2"—32" +6. v o —
D. y =22 + 62° + 6.

Cia 4. Bang bién thién bén dudi la ctia ham sd nao sau day ?

A y=-2"4+32" -3z +1. r |- 1 +u

B. y=2"—2" + 2.

C.y=2"—32"4+3z+2. fo) T

D. y=—2’ +32° — 3z +2.

Cia 5. Bang bién thién bén dudi la ctia ham s0 nao sau day ?

A. y=—-22" 32" +12x. z |—o0o —9 1 T
" — _
B. y =22+ 32° — 12.. (@) SO + 0 +
; ~U
C. y=—2z" —3z° +12. e | 7"~

D. y =22’ — 32" +12z.

Cia 6. Bang bién thién bén dudi la ctia ham sd nao sau day ?
A y=—2"+62—2. T |70 0 2 00
B. y = —32° +92° — 2.

+co 6
C. y=21"-32" + 2z -2. Y \_2/ \_%

D. y= -2z’ +62° —2.

Cia 7. Bang bién thién bén dudi la ctia ham sd nao sau day ?

A. y=—2"+ 3. r |—© -1 1 0

B. y=12"— 3.

2 +00
C.y=2"-3z+2. L \_2/

D. y=2'—-22"
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Cau 8. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?

A y=2"—32" +3. 1
B. y=—2"+ 32" +3.
C. y=12"—3z+3.
D. y=2"—32"-3. ¢ ‘
Cia 9. DO thi hinh bén la cia ham s6 nao sau day ?
A y=za"—22" +1.
B. y=—2°+3z+1.
C.y=212"—3zv+1.
D. y=—2'+22° +1.
Cda 10. DO thi hinh bén la ctia ham sd nao sau day ?
A y=2"—3z+1.
B. y=2" -3z —1.
C. y=-1"-32"-1. >
D. y=212"+32" +1.
Cia 11. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?
A y=—-2"+32" - 1.
B. y=2"—-32" +1. y
C. y=12"—2z+1.
1 \ >
D. y:—§z3+x+1. O] \
Cdu 12. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ? Y
A y=2"+ 3. N
B. y=12"— 3. i . /T
C. y=—2"+2x. 2 LON )2
D. y=—2"—2z. / 72__:
Cda 13. DO thi hinh bén la ctia ham sd nao sau day ? y
A y=-2’+1
B. y=—-22"+ 2" :“2
C. y=32>+1. L\ =z
D. y=—42° +1. 1o
Ciu 14. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ? Y
A y=2"—32"+ 3z +1.
B. y=—2’+32" +1. 2T
C.y=21"—3z+1. ! i .
D. y=—2'—32" —1. 7O_i_P
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Cdau 15. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ? vy
A y=2"4+2z+1.
B. y=2" -2z +1.

C. y=—a®+22+1. 7‘1_'..
0
D. y=—2"—2z+1.

Caa 16. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ? Y

A y=-2’+1

B. y=—2’ 432 +2.
C.y=-2"+32"-3z+2.
D. y=—2"+2. © l\

Cédu 17. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ?

A y=2"-3z+1.
B. y=—2’+3z—1.
C.y=212"-3r—1.
D. y=2"4+3z—1.

Cda 18. DO thi hinh bén la ctia ham sd nao sau day ? n
A. y=21" +32° +1.
B. y=22" — 32> +1.
C. y=-22"—32" +1.
D. y = —22" + 32 + 1.

Cia 19. D6 thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?

Ay
A y=2"—32"+3.
B. y=—2"432" +3.
_ 4 9.2
C.y=z —22° 4 3. 5 ~

D. y =2’ + 32" — 3.

Cia 20. D06 thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?
|.I‘
A y=2"-3r—1. N /
_ .3
B. y=—2" + 3z. 5 >
o [\

D. y =2’ — 3z

Cau 21. HamsS y = —2” + 37 c6 d6 thi la hinh nao trong cac hinh dudi day ?

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 Trang - 163 -
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Cau 22.

A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Cho d6 thi ham s8 y = f(z) nhu hinh bén. D6 thi ham s& cat truc tung tai diém c6 toa d6 la

A. (—4;0). \ HT 2

B. (—10). —1\¢ ’
C. (0;—4).
D. (0;2). —4

Choham s8 f(7) = az® + bz* + cx +d (a, b, ¢, d € R) dat cuc trj tai hai diém ¢ =0, z =2
va ¢d d6 thi nhu hinh vé bén dwdi. Phuong trinh f(z) = f(a + b + ¢ — 2) ¢6 tat ca bao nhiéu
nghiém thyc phan biét ?
A. 3.
B. 1.
C. 4.
D. 2.

Cho ham s§ y = az® + 3z +d, (a, d € R) c6 d6 thi nhw hinh vé. Ménh dé nao dang ?

A a>0, d>0. AY

B. a<0, d>0. o z
C. a<0, d<O.

D. a>0, d<0.

Choham s f(z) = az® + bz® + cz + d, (a = 0) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Ménh dé nao

sau day dang ? YA
A.a>0,b>0, ¢>0, d>O0.
B. a>0, 06<0, ¢>0, d>0.
C.a<0 b<0, ¢>0, d<0.
0]

D.a>0, 06>0 ¢<0, d>0.

Y&

Cho ham s8 y = az® + bx® + cz + d c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Ménh dé nao dang ?

A. a>0 b<0, ¢c<0, d>0. 4
B.a>0 b>0, ¢c>0, d>0.

C.a>0 b<0 ¢>0,d<0. .
D. a>0 b>0, c<0, d>0. | °of \JV ~
Cho ham s6 y = az® + bx® + cz + d c6 &6 thi nhw hinh bén. Khang dinh nao ding ?

A. a<0, b<0, ¢>0, d>0. Y

B. a<0, >0, ¢>0, d>0. \ /\ z
C.a<0, b>0 c<0, d<0. \/O\
D. a<0, 0<0, ¢c<0, d<0.

Cho ham s8 y = az” + bx”* + cx + d cé d6 thi nhw hinh bén. Khéng dinh nao dung ?
A. a<0,06>0,¢>0,d>0. y

B. a<0, b<0, ¢c>0, d>0. /\

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607 O \
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C.a<0,b<0, c<0, d>0.
D. a<0, 6>0, ¢c<0, d>0.

Ciu 29. Choham s y = az’ + bz’ + cx + d c6 d6 thi nhu hinh bén. Khang dinh nao dtng ? y

A.a>0,0>0 ¢c=0, d<O0. /
B. >0, b>0, c=0, d>0, S
C.a>0,6>0,c>0, d>0. /
D. >0 b6<0, ¢c=0, d<O0.

Cia 30. ChohamsS y = az’ 4 b2 + cx + d c6 d6 thi nhu hinh bén. Khéng dinh nao dung ?
A.a>0,6>0 ¢>0, d>0. Yy
B.a>0, b<0, ¢>0, d>0. N\ /’1’

C.a>0,0>0, ¢<0, d>0. /O\/

D. a>0,0<0, c<0, d>0.

Cau 31. ChohamsS y = ax® + br’ + cz +d c6 &6 thi nhw hinh bén. Khang dinh nao ding ?
A. a<0,b>0, ¢>0 d<0. Y

B. a>0,b>0, ¢>0, d<0.
C.a>00<0, c<0, d>0. !
D. a>0,0<0, ¢>0, d<0.

Ciu 32. Chohamsd y = az’® + bz’ 4 cx + d ¢6 d6 thi nhu hinh bén. Khéng dinh nao duang ?
A a<0, b>0,¢>0, d<O0. Y
B. a<0,b=0,¢>0, d<0. L «
C.a<0, 0=0 ¢<0, d<0.
D. a<0, 0<0, ¢c<0, d<0.

Cau 33. Chohamsd y = az’ + bz’ + cx + 2 cé bang xét ddu dao ham bén dudi. Ménh dé nao duang ?
A. a>0 b<0, c<O.
B. >0, b<0, ¢c>0. z |-~ z z,
C.a>0,b>0, c<O0. f(@ | - 0 -0
D.a>0 b>0, ¢>0.

Ciu 34. Cho ham s6 y = az’ + bz’ + cx + d c6 d6 thi 1a duong cong trong hinh vé bén duéi. Trong

cachésd a, b, ¢, d cobaonhiéu s duwong ?
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 0.

Cau 35. Cho ham s6 y = ax’ + bz’ + cz +d, (a, b, ¢, d € R) c6 bang bién thién bén dwdi. C bao
nhiéu s6 duong trong cacsd a, b, ¢, d ?
A. 2.
B. 1.

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 — 0
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C. 3.
D. 4.
, . S g s g g axr+b
Nhém 2. Nhdn dang do thi ham sé nhat bién y = (c=0, ad —bc = 0).
cr+d
PAG* Gk ¢
ad —bc >0 ad —bc <0
LAY | AY
i J!
| {1 &r=——|
! y= ¢!
I! ¢ !
------------- ST z
e —— O\!
o rii ’ 1: ,,,,,,,,,,,,,,,,, —
B i V=7

ax +0b
cx +d

o Nidn xét: Da thi ala fiam sé y = (¢ =0, ad —bc = 0).

% Co tiem cdn ding la duong thing v = 4 vd tiem can ngang la duéng thang y = e
c c

dal, . Lo

——;—| lam tam doi xing.

% ‘Nhdn giae diem cia hai dudng tiem can 1 [ i

% ‘Nhdn 2 duong pfidn gidc ala cdc géc tae bdi tigm can diing va tiém cdn ngang lam truc déi xaing.

o Cdc bwic nhin dang va xét ddaa do thi ham sé nhdt bién:

Ciu 36. Chohamss y = Zj iz c6 do6 thi la duong cong trong hinh vé bén. Toa do giao diém cua do
thi ham s da cho va truc hoanh la g
A. (0;—2).
B. (2;0). 1
C. (—2;0). R X
D. (0;2).
Caa 37. Cho ham s y = Z;Uj:fl (a, b, ¢, d € R) c6 d6 thi la duwong cong trong hinh bén. S§ giao
difm cta d6 thi ham s8 da cho v truc tung la / A
A. 2. J; )
B.oO. Y-O-/-—:
-1 z
Bié soan & gidng day: Ths. Le Vin Dodn — 0933.755.607 / )
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C. 1.
D. 3.
. s ar+b O
Ciau 38. Chohamsd y = d c6 bang bién thién nhu hinh vé bén. 56 giao diém cua do thi ham so
cx
da cho va tryc hoanh Ia i 2 e
A. 0. f@ i i
1 —00
D. 3.
Cia 39. Bang bién thién bén dudi la ctia ham s6 nao sau day ?
A.y=2x+1- B.y:$+21~ z —00 -1 +
z—1 1+w f(z) - -
+o 2
_ 2+l Ly=fT1 @y, — | —
z+1 2z +1
Ciu 40. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
A. = . B. = . I, _ _
Y T —2 Y T —2 f1(z)
2z — 1 4z —6 f@) | T +N’\>
C. y= . D. y= 7o, -0 1
r+3 T —2
Ciu 41. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
_ o 1 450
A'y:x 2 B.y:x+3~ z o0 0
z+1 z+1 y - -
_ +00 1
z—1 11—z
Cia 42. Bang bién thién bén dudi la ctia ham sd nao sau day ?
r | 1 +no
A.y: $+2 B.y:x+2 Y _ _
z—1 z—1 1 o
x4+ 2 z—3 v \ \
C. y= . D. y = . —no
Y z+1 Y x—1 ™~ !
Cia 43. Ham s0 nao dudi day cd bang bién thién nhu hinh bén ?
x| —oc 1 +o0
-z —3 T+ 3
A.y:a: 1 B.y:x 1 ¥ ~ —
- - —1 +o0
—r— _ y
C. Yy = i 2 D. y:3 LL’. \—oc \_1
z—1 z—1
Cia 44. Ham s0 nao dudi day c6 bang bién thién nhu hinh bén ?
— 0.5 +~0
2z —1 -
A-y=x+1' B.y="——. y/ + +
2z —1 z+1 .y 05
2 — 4 /
C.y= tt3 D.y:% L 0_5/ ~
z+1 z—1
Caa 45. Ham s nao dudi day c6 bang bién thién nhu hinh bén ?
1 r |- 2 +C
A.y:2x+1- B. y= x . y' _ _
z—2 2z + 2

1 +ru
Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 4 \ \ -
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x+1 T+ 3
C.y:xi—2' D.y:2+a:.
Ciu 46. Biét d6 thi ham s8 f(z) = (a 12 s8 thuc cho trude va a = 0) 6 d6 yy
thi cho nhu hinh vé bén dwdi. Ménh dé nao dudi day dang ? A 2
A. fi(z)>0, Vo € R, B. f'(z) <0, Yz € R. 91 r'
C. f(z)>0, Vz = 1. D. f(z) <0, Vz = 1.

2 +a

Cia 47. Biéthamso y = (a € R, a = —1) cb d6 thi bén dudi. Ménh dé nao sau day dung ?

20 —1 UA
A. y’<0,‘v’x¢%- B. 4y <0, Vz € R. L

C.y >0 VreR D. y’>O,Vx¢%-

+a
+1

(v6i @ = 1) c6 d6 thi nhw hinh vé duéi. Khang dinh nao déng ?

Ciu48. Chohamss y =
a

LAY
A o<1 |
B.a<1. T 1! ______________
s
C. a>1. §7/ *
D. a>1. |
Cidu 49. DO thi hinh bén 1a ctia ham s6 nao sau day ? / LAY
1-2 .
A. y:2x+11- B. y: +f- _________AI__.g _________
T — T '
2z -1 2 1 -
C. y: L . D. y: :l;+ . : -1
z+1 z+1
Caa 50. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ? i\l\y
A.yz_x—i_?- B. y= . '\
r+1 z+1 1 N g
,,,,,,,, ;Q,l,,,\"":‘:':—:—,
C.y:—x—l—l_ D.y:ﬂ- !
z+1 2z +1 i
Cia 51. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ? Al
A.y:I_g- B.y:x+2- /
v-1 v-1 :-_{.1_: ____________
C.y:x_z- D.y:x_Q- Oli 2
11—z r—1 |
Cia 52. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ? YA |
L e I
— } -
Ne 1 ¥
Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 \ i
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Cdu 53.

Cau 54.

Ciadu 55.

Ciéu 56.

Cau 57.

Cadu 58.

Ciéa 59.

Cidu 60.

-1 _
T ' D.y:m 2'
r—1

C. y=
Y z+1

D6 thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?

z—1 z—1

A y= . Y= .
Y 1—2x Y 2z —1

1 —1
C.y:x_l_ . D.y:x .
2z +1 2z +1

D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

—1

T z+1

C.y:2x_2- D.y:x—1‘
T T

D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

A.y:2$+1. . :2m—y
z—1 z—1
C.y:x+1- D.y:x—I.
z—1 z+1

D6 thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?

A.y=x+2- B.y:2_?
z—1 z+1
z+1 z—1

D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

z—1 2z —1

A. — . B. = .
Y Tz —2 Y z—1
C.y:2x+1- D.y:2x—y
z—1 z+1

D6 thi hinh bén la ciia ham s6 nao sau day ?

2z —1 z+1
A. — . B. —= .
Y z—1 Y rz—1
-1 _

C y=2—. D =222
r+1 z—1

D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?
A.yzx_l- B. y= r
z+1 z+1
C. y - i + 1 . D. y = x .
T z—1

D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

—_
o] ?1 x
11

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607
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A.y:x_l- B.y:$_1~
x 2x
2z T
C- — . D. = .
Y z—1 i z—1
, , ar —1 . LAY
Ciu 61. Xacdinh a, b d&hams6 y = ) cO do thi nhw hinh vé bén.
:B 1
_______ N
A . a=1 b=-1. B. a=1 b=1. 1: T—-‘";:;
C.a=-1b=1 D. a=-1 b=-1. (;l/
Ciu 62. Chohams8 y = = +2 06 db thi nhw hinh vé bén dudi. Gié tri cia & = a + b + ¢ bing
cr — .
y |
A, -2 1 |
B. —1. 0 Qi 37
2 =
smzoooo |
D. 3. \:
. (s ML A ar +2  , oo . < i
Ciu 63. Xacdinh a, b, ¢ d€hamsd y = c6 do6 thi nhu hinh vé. .
cr+b AY
A.a=2 b=2 c=-1. \
B.a¢=1bb=1,c¢=-1. 1iL ___________
C.a=1b=2 c=1. o~ 2 >
D.a=1 b=-2 c=1. \ !
. .~ ar+b , . . A 1
Cau 64. Chohamso y = n c6 d6 thi nhw hinh vé bén. Tinh & =a+2b+c¢. 4
T+c
A, —1. _ \
0] L
B. —2. o r2)os
C. 0. ——‘}
D. 3.
. e 1 o ar +b . ~ 1 7
Cau 65. Cho d6 thihamso y = n nhw hinh vé. Tinh ¥ = a — 3b + 2c¢.
Tr—Tc y
A. 12. 0 \ Y
B- _7. —1 1 2\\-—-—..
C. 10. '\_2
5 \

Ciu 66. Cho do thi ham s§ y = 22 _1b nhu hinh vé. Tim khing dinh diing ?
T — ¥
A.b<0O<a.
B. 0<b<a. 1 \2 %
<a o] \
C. b<a<O. xl
D. 0<a<hb. —2\
ar —1

Ciu 67. Cho d6 thihamso y = nhw hinh vé. Tim khang dinh déng ?

cx+d \1

Bién soan & gidng day: Ths. L£é Déin Doan — 0933.755.607 N x°
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A . d>0,a>0, c<O.

B. d>0, a<0, ¢c>0.
C. d<0,a>0, ¢c<O.
D. d<0, a<0, ¢>0.

Ciu 68. Chohamsd y = = +2 v6i a > 0 ¢6 db thi nhu hinh vé. Tim khing dinh dung ?
cTr +

A. b>0, ¢<0, d<O0. ’ \
B. b>0, ¢>0, d<0.

C. b<0, ¢>0, d<0. O
D. b<0, ¢c<0, d<0.

mx + 1

Cédu 69. Chohamsd y =
T+m

- Cac d0 thi nao duwdi day cé thé'1a d6 thi biéu dién ham s8 da cho.

Y Y

2
k . 2
2
%Ol x \
4
\—2 O =« —2 /O x

| o=

Hinh (1) Hinh (2) Hinh (3)
A. Hinh (1) va (3). B. Hinh (3). C. Hinh (1). D. Hinh (2).
N o~ ar+4—->b , o .. . R " e xn 3
Cédu 70. Chohamso y = ﬁ c6 do thi nhw hinh vé. Ménh dé nao dwdi day dung ?
cx

A a<0 0<b<4, c<O. 9‘7

B. a>0 b>4, c<0.

C.a>0 0<b<4, ¢<O0. — o T

D.a>0,b<0, ¢c<O0. f

Ciu 71. Chohamsd y = 2= +b c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. Trong cacsd a, b va ¢ cd bao nhiéu

r=c YA |
sO duong ? |
A. 2. i
B. 3 — g
C. 0 Oil T
D. 1
Ciu 72. Chohamsd y = Zm 1 6 &b thi nhw hinh v&. Trong céc s8 g, b, ¢ o6 bao nhiéu s8 dwong ?
xr — C yA [
A. 1. // |
B. 0. R -

o x
Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607 i )
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Cidu 73.

Cau 74.

Caa 75.

Cau 76.

Ciu 77.

Caa 78.

C. 2.
D. 3.
s oA ar +1 -y A LA 1A . i \
Cho ham s6 f(z) = r— (a, b, ¢ € R) cdbang bién thién bén dudi. Trong cacsd a, b va ¢
T+c
c6 bao nhiéu s6 dwong ?
A. 2. T —00 —1 400
B. 1. /') - -
2 +oo
C. 0. f(z) \ —00 T 2
D. 3.
N ar +1 1 A . o .
Cho ham s6 f(z) = (a, b, ¢c € R) c6bang bién thién bén dudi. Trong cacsd a, b va c
br + ¢ 9
/4 - A ~ ? i‘ _J-\) +J-\)
cd bao nhiéu s6 duong ? () n n
A. 2.
f(a) ™ 1
C. 1L
D. 0.
s o ar + 12 oy A P I
Choham s y = v~ (a, b, c € R) cobang bién thién bén dwdi. Hoi b cé thé nhan gia tri
T+
nguyén 16n nhat bang bao nhiéu ? oz =0 1 +0o0
A. 4. /@) - -
B. 3 fo) |72 i
- T T -3
C. 1.
D. 2.
Cho ham s8 f(z) = Zm —1 (4 b ¢ €R) c6 bang bién thién bén dudi. Gid tri ctia a — b —
T T —n —2 +00
thudc khoang nao sau day ? (2) _ _
A. (—1,0). £(2) 1 +00
&I
B. (—2;—1). : \“\—‘. —nu Xﬂ
C. (1;2).
D. (0;1).

Chohélmsf)'y:ijdl—c
cr +

ham s0 trén v6i hai truc toa d9, khi d6 dién tich ctia tam giac OAB béng

c6 bang bién thién nhw hinh vé. Goi A, B la giao diém cta d6 thi

1 x|~ 1 4o
A. Z f"(‘r) _ —
B. 1. f(a) 2\\ +x\ |
1 —r 2
C. —-
2
D. 2.

Chohéms@'yzax+b
bx + ¢

sO v6i hai truc toa d9, tinh dién tich tam gidc OAB.

c6 bang bién thién bén dudi. Goi A, B la giao diém ctia d6 thi ham

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607
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A. 3.

B.
C.

D.

Nhém 3. Nhéan dang do thi ham sé bac hai trén bdc mét dang y =

% Tapxacdinh: ¥ =R\ {

1.
3.
1

—
w|’—‘

e e

n

am.x® + 2an.x + bn — me

} va dao ham ¢’ =
m

(mx + n)*

< Hudng bén phai cua d6 thi di 1én khi a, m cung dau va di xudng khi a, m trai ddu.

—ru -3 4o
+no 2
2/ —N/
2
b
ar roxtc (@ =0, m =0).
mx+n

(trdi dda)

B T B I e p—.

\ o /I
}/
7/
K 8

Hai cac tri Khong ¢o cuwc tri

1
: 4 yb ||
1
: 1
| 1
1 1
1 1
1 _ - 1
1 Phe !
1 ,/, 1
am > 0 V47 / |
Prag -1
(cang daa) e : . o
- 1 O ,/’/ 1
1 - 1
I 1
1 1
1 1
! 1
1 1
! 1
: 1

Y Y
am < 0 Y
~ X

e Al

* Lu )y DO thi fiam sé y =

K/

ax’ +bx + ¢

mx +n

a

% Cé tigm can duing la duong thang x = ~L v tigm can xién la duong thing y = —x —
m m

(a =0, m=0, dathic tit kfidng chiia iét ctie da thitc mdu):

an —bm

2
m

% ‘Nhdn giae diém ciia tigm can ditng la tiem can xién lam tdm déi ximg, tam déi xing nay cing la

trung diem ciia doan thidng ndi 2 diem cuc tri (néu co).

o Cd¢ bwdic nhan dang va xét dda do thi ham sé béc hai trén bdc mit:

% ‘Nhdn fiai duéng phdn gidc cia cdc géc tae bdi tiem can ding va tiém can xién lam truc déi xaing.

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odin Poan — 0933.755.607
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Caa 79. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?

T —nu 0 1

f'(=) + 0 -

flz) —f\,-/ \ \6/
2
A y:x —|—4x—2‘

B. y— 2’ + 2z —2 _
z—1 . rz—1
2 2
C.y:x +22 -2 D. y " +2
z+1 z—1
Ciu 80. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
r | 0 1 2 +0o0
f(=) + 0 - - 0+
f{&") _,\d_//v \_,\J \ 4 /'
a’ 2% — 2
A y= : B. y= .
Y z—1 Y z—1
3z° — 4z g
Cy=———-- D. y=
Y r—1 Y z—1
Cia 81. Bang bién thién bén dudi la ctia ham s6 nao sau day ?
T —ny 0 2 4 +00
7@ + o0 - — 0+
. -2 +nu +00
flz) _%/ \_% . 6.
2 2
A.ysz 10z +4 B. y z- —6r+4
T—2 T —2
—’ 4 P—2r+4
C oyt Fortd D, gt —2wtd
T —2 T —2
Cia 82. Bang bién thién bén dudi la ctia ham s0 nao sau day ?
z |- -3 +u
f(2) - -
#(z) +ro +00
R 1 2?49y —
A.y:ac 3z +1 B-y:x—l—x 3
r+3 r+3
C x2+4$—|—1. ::1:2+2x.
. r+3 z+3
Caa 83. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
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X -+
y' — -
T — N
2
A y= 2z +3x+1' B.
—z+3
2
c yorrsrtl D.
x—3
Ciau 84. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
T —nU 0 2 4 +ro
f'(z) - 0 + + 0 -
) +r 00 —6
flz) \2 / _,\d_/ \_,\J
2
A y— 2x° + 6x 4. B.
T —2
2
C y— 2x —|—6:1:—|—4' D.
x—2
Cidu 85. Bang bién thién bén dudi la ciia ham s6 nao sau day ?
T —n —3 —1 1 +ne
f'(z) - 0 + + 0 -
) +ou 400 9
f{&f’) \]5/ —’\,-/ \_,\_
2
A.y:2x —|—:1:—|—15. B.
—r—1
2
C.y:x + 5z 24. D.
r+1
Cia 86. Bang bién thién bén dudi la ctia ham s0 nao sau day ?
T —nU —1 0 1 +00
/@] + 0 - - T
. —2 +00. +00
A y=z+4+1+ L B.
x
Cy=z——- D.
x
Cdiu 87. DO thi hinh bén 1a cua ham s6 nao sau day ?
2
A y= 2z +3x+1'
r+1
2
B, y— L Tt
r+1
2
C y— " —3x+10 .
z+1
2
D. y— 3x" 4+ bxr —2 ‘
z+1

_—x2+3x+1.
—x+3
_2x2+3x—|—1_
z—3

_—ac2—|—2x—4
a2
42z +4

==

—x2+x—18'
r+1
y_3:1:2+3x—|—12'

—x—1

y:

1
y:x—l—i—_.
i

1
y=z+—

O
N
8

_\_
I,
—
N
N

._——.—._—.—.L.—.———.—.\
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Cau 88.

Cidu 89.

Cadu 90.

Cia 91.

Ciu 92.

D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

A y:—x2—2$+1_
T —2

B. y:2:1:2+6x—8.
T —2

C. y=$2_2$+1-
x—2

D. y:—2x2—|—6x—8_
x—2

D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

A y:2m2—9x+10_
—x+ 2

B y:2x2—9x+10.
T+ 2

C. y:x2—5x+7_
T +2

D. y:x2—5x+7_
—x+2

D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

A y:2x2+8x+4'
T —2

B. y:—x2—4x—5'
x4+ 2

C. y:2x2+8x+4.
z+2

D. y:x2—|—4x+5.
T —2

D6 thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?

A y:x2+3:1:—10_
20+ 2

B. y:—xz—a:—zl.
20+ 2

C. y:—2x2—3x—1'
2+ 2

D. y:2x2+5x—13'
2 + 2

D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?

A y:m2+23§—2'
T+ 2

B. y:3x2+4x—2.
T+ 2

C. y:a:2—|—2:c—2'
T —2
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Ciu 93.

Ciu 94.

Ciau 95.

Cau 96.

Cau 97.

D. y:3x2+4x—2'
T —2
D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?
2
A y:?):c +6z+1
z—1
2
B. y:2x dr +1
r+1
2 2
C.y=2$ dr +1 D.y:?)x 6z +1
z—1 z+1
D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?
Ay T HOEHL
z—1
—z* +1
B. y=——-
Y z—1
C. y:—x2+3x+2_
20 —2
2
D. y— 20" -3z +1
z—1
D06 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?
z° -3
A y= :
y 3z
z° -3
B. y= .
Y -3z
z* 43
C.y= :
Y —3z
z’ +3
D. y= :
Y 3T
D6 thi hinh bén la ctia ham s6 nao sau day ?
2
A gyt trtl
z+1
2
B y— L o+l
z—1
2
C. y:a: +22+1
z+2
D,y S tdrt2
z+3
D6 thi hinh bén 1a ctia ham s6 nao sau day ?
2
A y= " +25+3
20 +1
2
B. y— 20"+ —1
20 +1
C oy = T H2+3
T+2

Chuong 1. Fbam 36

R e o
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2
D. y:x +3r+4
2z +1
Cia 98. DO thi hinh bén 1a cia ham s6 nao sau day ?
2
A. y:ﬂ.
20 —2
2’ — 3z
B. y= .
Y 20 —2
C. y:$2—3x.
z+1
2
D. y:x —|—3x.
r—1

Ciu 99. Chohamss f(z) =azx +2+

(@ =0 vaa, b, n € R) cb dd thi nhw hinh vé bén. Gia tri

T+n yA |
ctia biéu thic 7 = a + b+ n bang \ |
A. 2. i
\\ - |
B. —3. 2
i
~,9 x
c. 2. Bl
I A
D. 3. |
2
Céa 100. Cho ham s§ f(z) = %237“ (@=0 va a, ¢, n €R) ¢6 dd thi nhw hinh vé bén. Gi4 tri
T+n - )
] . 7 W /
cua biéu thitc 7 = a + ¢ +n bang ;V
6 1 -1
A. 2. : ,://
B. 3. A
ol
C. —2. AN
D. 3. -3/ \ 1, &
7 o2
2
, 4 . C ea s . A et
Cia 101. Cho ham s6 f(z) = % (a =0 va a, b, n € R) c6 d6 thi nhuw hinh vé bén. Gia tri
T+n .
ctia biéu thite & = a + b+ n bing Fr
A. 2. E
B. —3. i
c. —2. -
D. 3. E
_ ax’ +bx +c .

Cidu 102. Cho ham s6 y =

mz + 1
tri ctia biéu thiec 7 = a +b + ¢ + m bang
A. 2.
B. 3.

(a, m =0 vaa, b, ¢, m €R) cb d6 thi nhu hinh vé bén. Gia

Uy 4
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C. 4.
D. 5.
2
. . T +br+c . CpA . <A o
Cidau 103. Chohams6 y = ————— (m =0 va b, ¢, m, n € R) c6 d6 thi nhw hinh vé bén. Gia tri
mx +n \ .
cta biéu thiec 7 = b + ¢ +m + n bang ;k:l}__L“
A. 2. N
v
B. ]_. O /// E_]- i E
C. 0. 2
NN
D. -1 |
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PHAN 02. TRAC NGHIEM
PAG* Gk ¢

DUNG - SAI

Nhom 1. Do thi ham sé bdc ba va bai todn lién quan

Cho ham s bacba f(z) = ax’ + bz’ + cx + d, (a = 0) cé bang bién thién bén dudi.

a) Hés6 a<0.

—00 0 2 +no

z
b) Ham s dong bién trén khoang (0;1). fl(z)

— 0 + 0 -

c) Ham s6 ludn théa man b*> — 3ac < 0.

d) Héso b= 3.

f(z)

+fx-\ _2/72\_%

LI

Cho ham s§ bacba f(z) = az’ + bz® + cx + d, (a = 0) cd bang bién thién bén dudi.

a) Ham s& da cho c6 cure dai bang 1.

r |00 0 1 dro I:l

b) Ham sd da cho co hé s6 b = 0. f(z) + 0 — 0 4+ I:l
c¢) Hamsd f(z) dong bién trén (0;+00). ' 1 +ro l:l
f(z) _%/ \ 0 / I:l

d) Gi4 trj 1én nhat ctia ham s6 bang 1.

Cho ham s§ bacba f(z) = az’ + bz’ + cx + d, (a = 0) c6 bang bién thién bén dudi.

a) Ham s8 f(z) 6 cyc daila —1. r

—00 -1 1

+no

; s
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;3). 1)

+ 0 — 0 +

c) Tam d6i xting cua d6 thi f(z) la I(0;1). f@)

d) Gia tri cia biéu thitc ¥ = a* +b° + ¢ +d° =11.

_%/,3 \ » /74_%

NN
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Ciu4. Chohams6 f(r) = az’ + bz’ + cx +d, (a = 0) c6 bang bién thién bén dudi.

a) Ham s6 c6 yCD - 2’ yCT =—2. & —™y 0 2 +no
T »
b) Hés6 d=1 vab<D0. f () + 0 — 0+

2 ]
¢) Hésd c=0 va f(0) < 0. f@ | _—7" T~ T

d) max f(z) =18.

HnEn

Ciu 5. Chohamsd f(z) =z’ — 3z.

|
|
&

[R]

a) Tap xac dinh cua ham s6 da chola 7 = R.

b) Pao ham ctia ham s& da cho la f/(z) = 3z + 3.

"f-—\_
]

, T <—
o fllz)<0< s> 1

Y -
S
P

1
va f'(z) >0 khi z € (—=1;1).

———— o

1
)
T

I

]

1 LT L

d) Ham s6 da cho c6 d6 thi nhw hinh vé bén.

Cdu 6. Cho do thi ham s8 f(z) = az® + bz® + cx + d nhu hinh bén dudéi. Y4
a) Ham s0 da cho dong bién trén khoang (—oo;—1).

b) Gid tri 16n nhat ciia ham s trén doan [—2;2] bang 3.

LI IEIE]

d) Ham s dachola f(z) = 22" — 62 + 1. T

c¢) Ham s6 da cho cé hé s6 ¢ < 0. 7 'l
- _ . O \/

Cau 7. Cho d6 thiham sS f(z) = az’ + bz’ + cx + d nhw hinh bén dwdi. Y
I

1
a) DO thi ham s6 da cho ¢ diém cye dai la (0;1). / \
b) Phwong trinh y' = 0 c6 2 nghiém phanbiétla z =1, z = 2. 0

c¢) Ham so dachocohéso a =1.

[ Y

HnnN

d) Trongcachésd a, b, ¢, d chicd 1 sdam.
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Cau 8. Cho d6 thiham sd f(z) = az’ + bz’ + cx + d, (a = 0) nhu hinh bén dudi.
a) H¢sa<o. )
b) Ham sd dat cuc dai tai diém z = 0. /\
! o
¢) Phuong trinh 3f(z) —4 = 0 c6 3 nghiém phan biét. 5
/ W

NN

d) Ham sd dachola f(z) = 2° — 32° — 2.

a) fl(z)>0< ze(1;3).

b) Phuwong trinh f(z) =d < z =1 hoac z = 3. i

o) flz)=—2"+62" — 92 + 4. i
d) Ham s8 g(z) = f(z° — 21) c6 dung 5 diém cuc tri. of 1 3 |

HnnN

Cau 10. Cho d6 thi ham s6 f(z) = az’ + bz’ + cx + 2, (a = 0) ¢ d6 thi nhu hinh vé bén dwdi.

AY
a) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (0;2) va (4;+00). 2 l:’
b) Ham sd f(x) dat cuc tiéu tai diém = = 2. \ I:’
2 £
) Véice[-1:2] thi f(—1) < f(c) < f(2). o \/ > ]
d) miny +maxy = 0. [2 ______ ' L]

Cdu 11. Cho d6 thi ham s8 f(z) = ax’ + bz® + cx + d, (a = 0) nhu hinh bén dudi.

a) Diém cyc dai cua d6 thi ham s61la M(—1;2). '91\2

b) Tam dodi xtiing caa do thi la goc toa do.
c) Tap nghiém cua f'(3 —2z) < 0 chita ding 2 s6 nguyén.
d) max f(z) =18.

Hnnn
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Caa 12.

Ciua 14.

Cho &6 thi ham s8 f(z) = ax® + ba* + cx + d, (a = 0) nhw hinh bén dudi.
a) Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai diém z = —1.

b) Phwong trinh f(z) =2 c6 3 nghiém phan biét.

c) DO thi bén la d6 thi ctia ham s8 f(z) = 2° — 3z + 2.

u

(V&)

\

-1
d) Diém cuc dai ctia d6 thi ham s6 g(z) =1+ f(4 — z) 1a (5;4). l -1

Cho do thi ham s8 f(z) = az® + ba® + cx + d, (a = 0) nhw hinh bén dudi.
a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;2). 2

b) Phuwong trinh f(z) = m c6 ba nghiém phan biét khi m € [—2;2]. / \
2

—

Y&

<
HnnN

AY

c) Ham s8 da cho c6 dang f(z) = 2 — 32° + 2. O
d) bat g(z) = f(2sinz + 1), khi do mRin g(x) + max g(z) = 5. 9

YA
Cho ham s6 f(z) = éx?’ +bx” + cx + d c6 d6 thi nhw hinh vé bén

a) Ham 8 f(z) nghich bién trén khoang (—1;2). /\O\

b) f(r)=(r+1)(x—2). B
c) Gia tri caa biéu thic ¥ = 3[f(4) — f(0)] = 16.
d) Ham s8 g(z) = f(z° — 22 + m) nghich bién trén (—1;0) khi m = —1.

Cho d6 thi ham s8 f(z) = ax® + b2® + ¢z + d, (a = 0) nhw hinh bén dwdi.
a) fl(z)>0& ze(-11).

b) D06 dai doan thang néi hai diém cuec tri ctia d6 thi bang 2\/3 .
c) Ham s6 ctia @6 thibénla f(z) = —2° + 3z + 1.

d) S8 nghiém phan biét cia phuong trinh f'(f(z) —z) =0 1a 5.
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Cdu 16. Cho db thi ham s8 f(z) = az’ + bz” + cz + d, (a = 0) nhu hinh bén duéi.

Cda 18.

a) f(r)=0<% z=0 hodc z = 2.

b) Duong thang ndi hai diém cuc tri ctia d6 thila z +y = 0.

c) Ham s6 ctia 6 thibén la f(z) = 2” — 327

d) S6 nghiém phan biét cia phuwong trinh 2z | f(ac)| =z+11a3.

Choham s6 y = 2° — 62° + 9z — 1.

a) Ham s6 cd bang bién thién nhuw hinh vé sau:
x —0X 1

f'(z) + 0

3

flz) _%/’!\_1/+%

b) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (1;2).
c) Hams6 dachocod gy + 3y, = —1.

d) Diém A(0;4) thudc duong thang di qua hai diém cyec tri ctia & thi ham s da cho.

Cho ham s8 f(z) = z* — 32> +2 c6 d6 thila (C).

a) Ham sO c6 tap xac dinh1la 7 = R.

b) Ham sd y = f(z) nghich bién trén khoang (1;2).
c) Véi m = 42 thi duong thang d :y = m va d6 thi (C) c6 hai diém chung.

d) Cé 4 gia tri nguyén ctia m dé€ phuong trinh z° — 32> = m c6 3 nghiém phan biét.

I

[ ]
[ ]
[]
L]
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Caa 19.

Cho ham s8 f(z) = —2” + 32° — 2 c6 dd thila (C).

a) Daoham cia ham s8 f/(z) = —32° + 6z + 2. I:l
b) D6 thi ham s8 c6 diém cuc tidu 1a A(0;—2) va diém cuc dai 1a B(2;2). []
¢) Tam dbi xtng ctia d6 thi (C) c6 toa do 1a (1;0). []

d) C6 4 gié tri nguyén cia m d€ phuwong trinh z* — 32° = m c6 3 nghiém phan biét. I:l

Cho ham s8 f(z) = z° — 32* + 3.
a) Ham s6 da cho dong bién trén R.
b) Diém udn ctia d6 thi ham sé la (1;1).

c) D06 thi ham s6 c6 tam d6i xting 1a goc toa do O(0;0).

Hnnn

d) Gid tri 16n nhat ctia ham s& trén khoang (0;3) bang 9.

Choham s8 y = z° — 32 +1 6 d06 thila (O).

a) Ham sd y = f(x) dong bién trén khoang (0;+00). I:l
b) Hamsd y = f(x) c6 hai diém cuc tri. l:l
c) Puong thang qua hai diém cuc tri ctia (C) c6 phwong trinh1a d : y = 2z + 1. I:l

d) Duong thang A :y = (2m — 1)z + m + 3 song song vdi duong thang di qua hai diém cuc
trj ctia &6 thi (C) khi m = 2. []

Cho ham s8 f(z) = 2° — 32" — 1 c6 dd thila (C).
a) Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (0;2).

b) Diém cuc tiéu cua d6 thi ham s6 y = f(z) 1a (2;5).

NN

¢) DPuong thing qua hai diém cuc trj cia (C) 6 phwong trinhla d : y = 27 — 1.
d) Duongthang A :y = (3m + 1)z + 3 + m vudng goc véi duong thang di qua hai diém cuc

tri ctia d6 thi (C) khi m = 6.

[]
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Nhéom 2. Do thi ham sé nhat bién va bai todn lién quan

Yo Yo
. N 0L =3
Ciu 23. Chohamso f(z) = c6 do thi (76).
6z +1
2) Ham s5 6 dao ham 1a f/(z) = ———>— Vg = —+. ]
(6x +1) 6
b) Ham s6 khong cd di€ém cuc tri va nghich bién trén cac khoang xac dinh cta no. l:’
c) D6 thi (76) c6 tiém can dung = = —é va tiém can ngang la y = % l:’

d) Do thi (76) cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bE“mg -3.

2_ \
% 6 db thi (76).
z+1

a) Tap xac dinh ciaham s6 f(z) 1a 7 = R \ {1}.
b) 6f(2)+3f(-2)="1.
c¢) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;2026).

Ciu 24. Chohamsé f(z) =

LI IEIE]

d) Giao diém hai duong tiém can cuaa d6 thi (7) la diém 1(—1;2).

Cau 25. Chohamsd f(z) = ° +i c6 do thi (76).
'Z‘ E—
a) Ham s6 c6 dao ham la f'(z) = ﬁ Vz = 1.
— X

b) D06 thi ham sd (76) di qua diém M(—2;0).

) Giao diém hai duong tiém can ctia (76) nam trén duong thang d 1z —y + 1= 0.

CICIET L

d) Phuong trinh tiép tuyén cta (76) tai diém N(2;4) la A:y = —3z + 2.
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— 4z

Ciu 26. Chohamsd y = —
3x —H

c6 do thi (76).
a) DO thi (76) c6 duong tiém canngangla d : 3y +4 = 0.
b) Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang xac dinh ctia né.

c) Giao diém [ cua hai duong tiém can cach gdc toa d6 O mot khoang béng %

L1 LI

d) Giao diém cua (76) véi cac truc toa dd cach nhau mot khoang béng ;l—; .

, 1-22 , .
Ciau 27. Chohamss y = L 6 do thi (C).
r+1
a) Tiém can ding cua do6 thi ham s61a © = —1 va tiém can ngang y = 1.

b) Ham s6 luén dong bién trén cac khoang xac dinh ctuia né.

c¢) Gia tri 16n nhat nhat ctia ham s8 da cho trén doan [—2;0] bang 1.

Hinnn

d) V M € (C) thi tich khoang céch tir diém M dén cac duong tiém can ludn bang 3.

, =2
Cau 28. Chohamso y = z n c6 do6 thi (C).
T

a) Ham s6 da cho nghich bién trén moi khoang xac dinh ctia né.

b) Diém 1[—%;%] 13 tAm d6i xting ctia db thi ham s,

c) D06 thi ham s6 (C') ¢ mot truc ddi xting la duwong théng d:y=z+1.

HiNpNEN

d) C6 hai tiép tuyén ctia (C) song song v6i duong thang A : y = 5z + 1.
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Cdu 29. Chohamss f(z) = 31’:: c6 d thi nhw hinh vé bén. YA
X
a) o thihams3coduong tiém can dimglaz =2, | S~ []
b) Puong tiém canngangla y = 3 va b = 2. . I:l
12 el
c) DO thi ham s6 khong di qua gdc toa do. ON - l:l

d) Ham s6 khong c6 diém cuec tri va a = 0.

_2rx+a

Ciu 30. Chohamsd f(z) = T— c6 dd thi nhw hinh vé bén. J LAY
T+ c .

a) f'(x)>0,Vz=0. T 112} /—/_—
! 1

b) Hés6b=1vac=-—1.

: >
¢) a =1 vaham s6 c6 ding mot diém cuc tri. [

LI

d) Mot truc d6i xting ctia @6 thi ham s& da cho la duong thang d : y = = + 3.

o ar+2 o o AV
Ciu 31. Chohamso f(z) = " c6 d6 thi nhw hinh vé bén. :
cr ]
a) f(z)<0, Vz =2. 1 I:l
b) Hésd b= -2. — 0 > I:l
2N 12
) HésSa=—1vac——1. ‘1\5 []
d) )+ f1)=-T. : []

_ Yy
02 —1 6 & thi nhw hinh v& bén.
Tz +d

Cédu 32. Chohamsé f(z) =

a) Hésd d =1.

b) 2f(-3)=1. 5
c¢) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo;—1). -1 / 1o

L1 LIEIE

d) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 f(z) trén doan [3;2025] bang %
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Ciw33. Chohams§ y = 2“1 6 db thi nhw hinh vé bén. Y
cx+d
a) y <0, VJ?ER\{—Q}' l:’
C
b) Hés6 a va c trai dau. \\ D
c) Heésd b <0. 0O p l:’
d) Trong bon hé sd a, b, ¢, d c6 diing 2 hé s6 am. \ l:’
. N ar +b , . . <A .
Ciu 34. Chohamsd y = 5 d6 thi (76) nhu hinh vé bén duéi.
CT — i
YA |
a) Tam d6i xting ctia d6 thila 1(—1;2). |
b) Tap gid tri cia ham s31a € = R\ {—1}. o 2\3 2

¢) Mot truc d6i xting ctia (76) la dwong thang y = z — 3. '—'"——-\

N T

d) a+b+c=3.

| AY
Ciu 35. Chohamso y = ik c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi. I
cx+d
! 1
a) ¥y <0, Vz=1. : ] - l:’
b) lim y=—-oo va lim y = —1. L0 T~— l:’
z——1" t—+oc0 e e m e — e e
J(-1-1)
) Hésd a—2. ; [ ]
d) Mot truc d6i xtng ctia d6 thi ham s61a A:y = —z — 3.

Ciu 36. Cho d6 thi ham s6 (76) : y = 2;:; va duong thang d : y = = — 2. 1" \
a) Tam d6i xing cua (76) la 1(2;1).  eeeeees 2 ------------ I:l
b) Gid tri ctia biéu thitc & = 3a — 2b = —1. TN [ ]
c) Mot truc do6i xting cua (76) la Ay =3 — 1. o\ %1 > I:l
d) d cit (76) tai M, N thi AOMN vudng tai O. 5\ ]

Bién soan & gidng day: Ths. Lé ODan Poan — 0933.755.607 Trang - 188 -



Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

axr +b
cr +1

a) Tam d6i xiing cua d6 thi (C') cd toa dd la (2;1).

[ ]
b) a—2b+c=-5. I:I
[ ]

c) Tiép tuyén cta (C) tai diém cd hoanh d¢ = = 2 ¢6 phuong trinh la y = —3z + 11.

L

Ciu 37. Chohamso y =

c6 d6 thi (C) nhu hinh vé bén dudi.

d) Co6dung 4 diém M(m;n) véi m, n € Z thudc d6 thi.

ax +b

Ciu 38. Chohamsd f(z) = c6 bang bién thién bén dudi.

cxr +1

a) Ham s6 dong bién trén R.

b) Tiém can dingla y = —1.

c) a=2vac=1.

¢
\
HEEnin

d) Néu f'(z) = thi b= 1.

(z+1)

Cdu 39. Chohamsd y = az + 3
br +1

c6 bang bién thién nhu sau:

7@ - -
2 + o

a) DO thi ham s6 da cho cd tiém can ding = = 2.

b) D06 thi ham s da cho c6 tiém can ngang y = —1.

A y(=2) <y2).
d) Gia tri cia biéu thiec ¥ = a” +b* = 5.

LI
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Ciu40.

Cda 42.

Cda 43.

ar +1

Cho ham s6 y =

ludn dong bién trén tung khoang xac dinh cua né. Bong thoi do6 thi

i~ [

[]

T +c
ham s& c6 tiém can ding la duong thang = 2 va tiém can ngang y = 1.
a) Ham sO c6 bang bién thién la z |-~ 2
b) a=b f'(@) + +
(2) +nu 1
_ (a
Q) a+b+c=0. fory, —"" . __— L]
d) b>0. I:I

ax +12

Choham sd y =
br + ¢

c6 bang bién thién bén dudi.

T
a) Tapxacdinhla ¥ =R\ {1}. fl2)

b) f'(z) <0, Vz € (—o0;+00).
c) Db thi cit Oy tai diém c6 tung &6 am.

d) b nhan gia tri nguyén 16n nhat bang 3.

Cho ham s6 y = &% *; c6 bang bién thién nhw hinh vé bén. Goi A, B 1a giao diém cua do
cxr +
thi ham s trén vdi hai truc toa do. r | 1 +00
A . f'(z) — —
a) Tiém canngangla z = 1.
fl@) |? i
b) Tapgiétrila @ = R\ {2}. T ] T

c) Gia tri 16n nhat trén doan [—1;2] 1a f(—

d) Dién tich tam gidc OAB béang 1/4.

axr +b
cx+d

Cho ham s6 y =

).

LI

(a, b, ¢, d€N; a<10) c6 d6 thi (C) nhan z = —1 la tiém can

dting. Biét y'(—2) = 3 va gi tri 16n nhat ctia ham s8 trén doan [0;5] bang 9/2.
a) Ham s0 da cho dong bién trén khoang (0;2025).

b) 5a +b = 9c.

c¢) DO thi ham s8 cét truc tung tai diém c6 tung do bang 1.

d) Gidtricaabiéuthitc ¥V =a+b+c+d=09.

RN
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Nhom 3. Do thi ham sé bdc hai trén bac mét
PAQA Gk ¢
2
Ciu44. Chohamso f(z) = Bl
z+3
a) Tap xac dinh cia ham s61a 7 = (—o00;3) U (3;+00).
b) D06 thi ham s da cho c6 tiém can ding la duong théng T = —3.

c) Do thi ham s6 da cho dong bién trén tirng khoang xac dinh.

NN

d) Puong tiém can xién cta d6 thi ham s6 c6 phuong trinh la y = 2z — 2.

2
Ciu45. Chohamss f(z) = =221 5 & thi (70).
T+ 2
a) D6 thi (76) c6 2 diém cuc tri.
b) Diém [(—2;4) la tam d6i xting ctia (76).

¢) Puong thing qua 2 diém cuc tri ctia (76) cat truc tung tai diém c6 tung d6 = —2.

RN

d) Puwong tiém can xién tao voi hai truc toa d6 thanh tam gidc c6 dién tich béng 16.

2
Ciau 46. Chohamsd f(z) = v Forad

z+1
a) Ham s0 da cho dong bién trén khoang (—2;—1).
b) Ham sd da cho c6 hai diém cuc tri trai dau.

c) D06 thi ham s6 cé tiém can xién la duwong th;fmg y = —2x +5.

HiNNN

d) D06 thi ham s& cit truc Oz tai hai diém phan biét.
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Caa 47.

Ciau 48.

Cau49.

2
Cho ham 86 f(z) = 2% 1323,
11—z
a) Ham s0 da cho dat cuc dai tai diém z = —11.

b) Ham s da cho nghich bién trén khoang (3;10).
c) D06 thi ham s6 cd tiém can xién vudng goc vdi duong théng y=u1x+ 3.

d) Gia tri 16n nhat ctia ham s& trén doan [—5;—3] bang 10.

2
Chohamsd y = L] c6 do thi (76).
r+1

,_:1:2—1—235—3

, Vo = —1.
(z+1)

a)

HiNNN

A\

b) Duong thang qua hai diém cuc tri caa (76) 1a y = 22 — 2.

c) Do thi (76) cé tiém can xiénla y = = + 1.

d) Ham s da cho c6 do thi nhu hinh vé bén. /\ §

2
Cho ham s6 f(z) = v et
T+ 2

a) flx)=z+2 —%H, Vz € (—o0;—2) U (2;400).

1
\
~
[P N ——
<
.
.

LI [

Y&

b) DO thi ham s6 co tiém can dung 1a z = 2.

c¢) Ham s0 da cho c6 d6 thi nhw hinh vé bén.

" e
~

d) Mot truc d6i xting cua d6 thi ham sd1a y = (z + 2) tan% .

I
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2+ 4

X

Cia 50. Chohamss f(z) =

[ ]

2) Pao ham ctia ham 58 da cho la f'(z) =1+ —, z = 0.
x

b) Dao ham ctia ham s& da cho nhan gié trj am trén mdi khoang (—2;0); (0;2) va nhan gia tri

duong trén cac khoang (—o0;—2); (2;400).

c) Duong tiém can xién cta do6 thi ham s6 da chola y = =.

NN

d) Mot truc d6i xting ctia d6 thi ham s6 da chola A:y = —z.

2
Cau 51. Chohamsd f(z) = > 22 =2 o6 db thi (€).
\ ) \ N 3~ \ / x2 — 2z
a) Paoham ctia ham s6 dachola f'(z) = W7 Vo = 1.
x J—

b) Ham s6 da cho dat cuc dai tai diém z = 2.

c) Goc gitta hai dueong tiém can b%mg 45°,

HiNEEN

d) SO diém co toa dd nguyén thudc do thi (€) la 4.

Caa 52. Chohamsd y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi.

T —00 —1 1 3 +~o
f'() + 0 - - 0 +
(@) —’x,/ \ —00 \ 3 /
a) Tiém can ding cua do6 thi ham s6 c6 phuong trinh z = —1.

b) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;—1), (3;400) va nghich bién trén (—1;3).
c¢) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 y = f(z) trén khoang (—oc;1) bang f(—1).

Hinnn

d) Khoang cach gifta hai diém cuec tri cia d6 thi ham s8 f(z) bang 8.
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Cdu 53.

Cau 54.

Cadu 55.

2
, b 1o A A 1A .
Choham s6 f(z) = W@ rTre 4 bang bién thién bén dudi.
T+n
x —00 -1 0 1 +o
f'(z) + 0 - - 0 +
-2 +o o
a) Hamsd f(z) c6 gia tri cuc titula y_, = —2.

b) D6 thi ham s6 c6 dwong tiém can ding la z = 0.
) a+c=2.

d) Puong tiém can xién cua d6 thi ham s6la d : y = .

2
Cho ham s8 f(z) = 27 € ¢ bang bién thién bén dusi.
mr +n
T —00 1 2 3 +o
fl(z) + 0 - - 0 +
1 +u +ro
f@) —’><,/ I —0o0 \ 5 /

a) Néu n =—2thi m=1.

b) Tich am ludn nhan gia tri duong.
¢) a+b+c=-1

d) Khi m =1 thitacoé 4a +b = 3.

2
, b 1 A A 1A .
Cho ham s6 f(z) = G rOTTe bang bién thién bén dudi.
mx +n
T —00 1 3 5) +ro
f'(x) - 0 + + 0 -

+o +no

f(z) ~

a) Phuong trinh f/(z) = 0 c6 ding hai nghiém phan biét.

7T

b) a+b+c=m+n.
c) Hés6 a va n ludn cung ddu.

d) Héso ¢ va n ludn trai dau.

Hinnin

HiNNN

HiNNN
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¥/
Cau 56. Choham s f(z) = ““ PP C 4 4o thi nhu hinh vé bén. j
2 +n \ _______ P
a) Hésd n=-2.

o) f'(-3)=6.

d) Puong tiém can xién cua d6 thi ham s61a = + 2y — 7 = 0. -3

b) Tong a +b+c = 8. |

)
NN

Ciu 57. Hoanh d9 giao diém cta d6 thi ham s8 (C) : y = 2° — 3maz + 3 va duwong thang d : y = 3z + 1
la nghiém ctia phuong trinh 3m = f(z).

z —3x+2
) s =Lt u
b) f(z)=0ez=1. e — 0 1 o~ [ ]
, @) - 0
) f(z) c6 bang bién thién nhu hinh vé. — — [ ]

d) (O) cat d tai diém duy nhat < m < 0.

Ciu 58. Chohamsd f(z)=z+1+ véi m la tham so.

T —
a) Véi m = 0, tam d6i xting ctia d6 thi ham sé la 1(2;3). I:I
b) DO thi ham s cat truc tung tai diém c6 tung d6 nhé hon 1 véi moi s8 thue m. I:I
c) Ham s6 dong bién trén mdi khoang xac dinh khi va chi khi m < 1. I:I
d) Co 19 gia tri nguyén thudc [—10;10] cua tham s6 m dé ham s6 da cho cé hai diém cuec tri
r, va z, sao cho |x1 — a:2| < 6. I:I
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PHAN 03. CAU HOI TRAC NGHIEM TRA LOT NGAN
PAQA @A ¢
Cidul. Chohamsd f(z)= az® + bz’* + cx + d cb do thi bén dudi. Tinh ¥ = a + 2b + 3¢ + 4d.
| ’

Tratoi:| | |

Ciu?2. Chohamsé f(z) = az® +bs* + cx + d c6 d6 thi bén dudi. Tinh y(13).

Y
rratoi [ | [ ] ] _p /
! 1 x
[ \O
i
_3__|

Cau 3. Chohamsd y = ar® + cx + d c6 d6 thi bén dudi. Biét y'(1) = 4, hay tinh y'(5).

Y
Tratoi:| | | | | 2t
S
/101
:-— -2
Ciau4. Chohamsd f(z) = az’ + bz’ + cx + d c6 d6 thi bén dwdi. Tinh P = (a + b)(c + d).
Tratoi:| | | | | !
1
O"_l__I x
' /2
—11l->
-3

Cau 5. Chohamsd f(x) = az® + bx’ + cx + d c6 bang bién thién dudi. Tinh ¥ = a + b + ¢ + d.

T —00 -1 H +mo

fllz) + 0 - 0 4+

10 4o

Trd loi:
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Cidu 6. Cho ham s f(z) = az’ + bz’ + cz + d cb bang bién thién dwdi. Biét phuong trinh duong
thfmg di qua hai diém cuc tri cia d6 thiham s6la ¢ —y — 4 = 0. Tinh gid tri cia 7 = ab + cd.

Tratic| | | | | P I 6 4~

CT

f'(x) - 0+ 0 -

+v Ys

Cau 7. Chohamsd f(z) = az® +bx’ + cx + d c6 d6 thi bén duwdi. Tinh gid tri ctia tich & = ac.
| Y

3_|

Tratoi:| | | |

Cidu8. Chohamsd f(z)= az’ + bz* + cx + d c6 d6 thi bén duéi. Tinh gid tri cia ¥ = 4096.abcd.

Tratic| | | | | 4

Ciu9. Choham s§ f(z) = 2° + az® + bz + c. Biét d6 thi ham s6 c6 mot diém cue trj la A(3;—3) va
do6 thi di qua diém B(2;2). Tinh gia tri ctia biéu thiee ¥ =a + b + c.

Tratoi:| | | | |

Cdu 10. Choham sd f(z) = az® + bz* + cz + d. Biét d6 thi ham s& c6 mot diém cyc tri 1a A(1;4) va cb
tam d6i xing la I(—2;1). Tinh gid trji ctia bi€u thirtc & = 18a + 3b + 6¢ + 9d.

Tratoi:| | | | |
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Caa 11.

Cda 12.

Cia 13.

Cadu 14.

Cidu 15.

Cho ham s y = zx 25 - Biét d6 thi ham s6 cat hai truc toa do tai A(a;0) va B(0;b). Tinh gid
— 3z

tri biéu thitc ¥ = ab.

Tratoi:| | | | |

Cho ham s8 f(z) = &jd_b c6 bang bién thién bén dudi. Biét d6 thi ham s3 da cho di qua
T
diém A(2;3). Tinh gidtrictia ¥ =a + b + d. r | = 1 +no
. f(z) — -
Tra 1oi: 5 .y
f(z) \ —00 \:\ 2

ax +b

Choham sd y = 1 c6 d6 thi nhw hinh vé bén dwdi. Tinh gid tri cia 7 = y(a) + y(b)
T
‘ LAY
Tratoi| | | | | i
Pl
10 N T

N A b Ve A . AN ~ A 7 . . A/, .7 . 2 A, ? AN ~ ~

Cho ham s6 y = ;a; + y c6 do thi nhw hinh vé bén duwdi. Biét giad tri nhé nhat cia ham s6 da
T+

A Y m .M o ; ‘ 2 2 Y

cho trén doan [—10;—3] bang — voi — t6i gian. Tinh & = m” —n".
n
Tratoi:| | | | | 1
2
1 x
-1 /lo

2

Choham sd y = zolzm c6 d6 thi nhw hinh vé Biét y(—12) = 9 véi L o gian. Tinh a.b
r+1 b b
Tratoi:| | | | | !

1

-2 -1 O/l x
—1
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Cidu 16. Chohamso y = 2z4b c6 d6 thi nhw hinh vé. Tinh @ = (b + ¢ + d)*.
cx +d Yy
Tratoi:| | | | |
1
—2-1 /101 x

Ciw17. Cho ham s5 y — “‘”i Z véi g, b, ¢, d €N va L i gian, c6 db thi nhu hinh v& bén dudi.
CT C

y Y
Biét rang I[Illl? y =1, hay tinh gia tri caa y'(4).
L g M(—2:4
Tratoi:| | | | | )
//_—T
_3 O
2
Ciu 18. Cho ham s6 f(z) = ar 12 c6 d6 thi ham s f'(z) nhuw trong hinh vé bén dudi. Biét rang d6
cx .
thi ham s8 f(z) di qua diém A(0;4). Tinh f(2). i
Tratoi:| | | | | i
1! x
~ \ A 2(7;2 - 5x + 2 . A AN . N A e - A2 \ g .
Ciau 19. Cho ham s6 f(z) = T Biét d6 thi ham s6 di qua diém A(1;a) va cat truc tung tai
T

diém c6 tung d6 bang b. Tinh gia tri biéu thitc 7 = a* + b’

Tratoi:| | | | |
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2
Ciu 20. Biét d6 thi hamsd f(z) = 3:5——4—6163: c6 hai diém cuc trila A(a;b) va B(c;d). Tinh gia tri biéu

thitcc ¥ =a + b+ c + d.

Tratoi:| | | | |

2
Cau21. Choham s§ f(z) = % Biét db thi ham s8 da cho ¢6 didm cuc tidu 1 B(a;b) va 6
T

duong tiém can xién 1a y = ma 4+ n. Khi d6 7 = a + 2b + 3m + 4n bang bao nhiéu ?

Tratoi:| | | | |

2
Cdw 22. Choham s8 f(z) = Lﬁ“- Bict db thi ham s8 d& cho c6 diém cuc tri 1a B(—3;5) va cb
x

tam d6i xtmg 1a diém 1(—4;7). Tinh téng & = o’ +b° + ¢’

Tratoi:| | | | |

2
, b oy A - r e
Cdu 23. Chohamso f(z) = % c6 bang bién thién dudi. Tinh gid tri cia 7 = b* — 2ne.
T+n
T —00 -2 2 6 4o
f'(@) + 0 - - 0 +

2 +0o +0o

flz) _%/’_ SN SN

Tratoi:| | | | |
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Cidu24. Chohamsd y = % c6 bang bién bén dudi. Tinh gia tri biéu thitc ¥ = ac — mn.
|- -8 7 6 4
fl(z) + 0 - - 0 +
1@ | TN
Tratoi:| | | | |
Ciu 25. ChohamsS y — _Qixibi + € <6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi.

.« A A . ;LA Ao ’ \ A2 1 7 \ g .o
Biét do thi c6 tam doi xting la diém [ [E,Z] va cat truc tung tai

diém c6 tung do bang 1. Tinh gid tri biéu thiec ¥ = b* + ¢* — n.

Tratoi| | | | |
Ciu 26. Choham s8 f(z) = = +Z (a, b, ¢ € R va ¢ = 0). Biét ring d6 thi ham s6 da cho di qua diém
cr +
A(1;—7) va giao diém hai tiém can 1a (2;—3). Tinh gid tri ctia biéu thttc & = 20 b ;— detd,
Cc

Tratoi:| | | | |

o '+ +1
x+2
nhiéu gia tri ctia m € [—10;10] d€ d cat (C) tai hai diém thudc hai nhanh caa (C) ?

Cau 27. Cho d6 thi (C):y va duong thang d:y = mx +1 véi m la tham s8. C6 bao

Tratoi:| | | | |
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§ 5. UG DUNG DAO HAM DE G9A9 BAY TOAN THUC TOéH

Yo Y Y

A. KIEN THUC CO BAN

® Ung dang dao ham trong tic dé thay doi cdia mot dai lwong (vdt li, héa hoc, sinh hoc,...).

a) Néu s = s(t) 1a ham vi tri ciia mot vat chuyén dong trén mot duong thang thi v(t) = s/(t) biéu
thi van tdc tiee thoi cua vat (tdc dd thay doi cua d¢ dich chuyén theo thoi gian). T6c d¢ thay doi
tec thoi ctia van toc theo thoi gian 1a gia tc tic thoi caa vat. Vay: a(t) = v/(t) = s"(¢).

b) Néu C = C(t) la ndng d0 ctia mot chat tham gia phan tng hda hoc tai thoi diém ¢ thi C'(¢)
biéu thi tdc dd phan tng tic thoi (t6c do thay d6i nong dd) cuia chat do tai thoi diém ¢.

¢/ Néu P = P(t) la s6 lugng ca thé trong mdt quan thé dong vat hodc thuc vat tai thoi diém ¢ thi
P'(t) biéu thi tc d0 tdng trudng tiic thoi cua quan thé tai thoi diém .

d) Néu C = C(z) laham chi phi, ttic 1a tdng chi phi khi san xuat z don vi hang hod thi C’(z) (goi
la chi phi bién) bi€u thi toc do thay doi tic thoi ctia chi phi d6i v6i sO lwong don vi hang hoa
duoc san xuat.

@ Ung dung dao ham trong bai todn téi wa kinh té, xa hai.

a) Néu C(z) la ham chi phi, tirc 1a chi phi san xudt = don vi cia mot san pham nao do, thi chi phi
bién 1a téc do thay d6i ctaa C' d6i voi z, titc la dao ham C'(z).

b) Goi p(z) 1a gid ban modi don vi ma cong ty c6 thé tinh néu ban z don vi. Khi d6, p duoc goi la
ham cau (hay ham gia) va ching ta mong doi d6 la mot ham giam caa z.

¢) Néu z don vi dwoc ban va gia mdi don vila p(z) thi tong doanh thu la R(z) = z.p(z) va R(z)
dwoc goi la ham doanh thu.

d) Dao ham R'(z) cta ham doanh thu dwoc goi la ham doanh thu bién va 1a tdc d thay d6i ctia
doanh thu d6i v6i s6 luong don vi san pham bén ra.

e) Néu z don vi dwgcban, thi tong loi nhuanla P(z) = R(z) — C(z) va P(x) goilaham loi nhuan.

£) Ham lgi nhuin bién la dao ham P’(z) ctia ham lgi nhuén.

® Ung dung dao ham cho cdc bai todn téi wa trong cdc mé hinh todn hoc.

Chon 4n z phu hgp tir m6 hinh hinh hoc, biéu dién cac yéu td lién quan dén dién tich, thé tich
duwgc ham s6 theo yéu cau bai toan. Tim mién chan cho z, khao sat sy ham s6 va tra 10i yéu cau
cua bai toan.

@ OQay trinh gidi bai todn thuc té.

« Budc1. Xac dinh dai luong () ma ta can lam cho gia tri cua dai lwong ay bién thién va biéu dién
no6 qua cac dai luong khac trong bai toan.

« Budc 2. Chon mot dai luwong thich hop nao d6, ki hiéu 1a = va biéu dién cac dai lwong khac ¢
budc 1 theo z. Khi d6, dai lugng @ sé la ham s6 cua mét bién z. Tim tap xac dinh ¥
cua ham s6 @ = Q(z).

« Buwdc 3. Khao satham s§ Q = Q(z) trén 7 bang cac phuong phap da biét va két luan.

0&0

&
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Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

B. MOTVAIVI DU MINH HOA

Xét mot chat diém chuyén ddng trén mot truc s6 nam ngang, chiéu duong tir trdi sang phai. Gia
st vi tri s(t) (mét) ctia chat diém trén truc s6 da chon tai thoi diém ¢ (gidy) dwoc cho boi cong
thite s(t) = t* + 3t* — 9t + 27, (¢t >0).
a) Tinh van t6c ctia chat diém tai thoi diém ¢ = 2 (gidy).
b) Tinh gia tdc cua chat diém tai thoi diém van toc ctia chat diém bi triét tiéu.

Loi giai tham khdo
a) Tinh van t6c ctia chat diém tai thoi diém ¢ = 2 (gidy).

Do v(t) = s'(t) = 3t* + 6t — 9 = Tai t = 2 (gidy), van t&c ctia vat1a v(2) =15 (m/s).

b) Tinh gia tdc cua chat diém tai thoi diém van toc ctia chat diém bi triét tiéu.

Tai thoi diém van tdc triét tiéu: v(t) =0 < 3t* +6t —9=0=1t =1.

Ta c6 biéu thitc gia téc a(t) = v/(t) = 6t + 6 = a(1) = 12 (m/s*).
Mot tau d6 b ti€p can Mat Trang theo cach ti€p can théng dung va d6t chay cac tén ltra ham o
d6 cao 250 km so véi bé mat cia Mat Trang. Trong khoang 50 gidy dau tién ké tir khi d6t chay
cac tén lira ham, d cao h cua con tau so véi bé mdt ciia Mat Trang dwgc tinh (gan dung) boi
ham A(t) = —0,01¢* + 1,1¢* — 30t + 250 trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy va h 1a d6 cao
tinh bang kilomét.
a) Van toc ctia con tau tang trong khoang thoi gian nao ?

b) Tinh dd cao so vdi bé mat Mat Trang cta con tau tai thoi diém van tdc cua con tau 16n nhat.

Sau khi phat hién mot bénh dich 16 moém long méng cua dan gia xtic ciia mot xa vung cao, can
bd y t& wdc tinh s8 gia xtic nhiém bénh. K& tir ngay xuat hién gia xtic nhiém bénh dau tién dén
ngay tht ¢ 1a G(t) = 45> — t*, (két qua khao sat duoc trong 10 ngay vira qua). Néu xem G'(t)
la tc d0 truyén bénh (con/ngay) tai thoi diém ¢ thi tdc d§ truyén bénh 16n nhat sé vao ngay tht
bao nhiéu ?

Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy dau tién duwgc md hinh héa theo phuong trinh
s(t) = %t”‘ —t* 4+ 61> +10¢, (t > 0) véi t tinh bang giay (s) va s(t) tinh bang mét (m). Hoi

tai thoi diém gia tdc ctia vat dat gia tri nho nhat thi van t6c ctia vat bé"mg bao nhiéu ?

Bién soan & gidng day: Ths. Lé Dan Poan — 0933.755.607 Trang - 203 -



Tai licu luyén thi tn thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Mot bé chira 2m’ nudc tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé dé niedc mudi ¢6 nong do khong doi
véi toc dd 20 lit/phut. Biét rang nong d6 mudi trong bé sau ¢ phut (tinfi bdang ti sé cia kfhiéi
lutong mudéi trong bé va thé tich nuéc trong bé, don vi: gam/lit) 1a mot ham s6 f(t), thoi gian ¢
tinh bang phut. Biét rang tiém can ngang ctia &6 thi ham s§ f(t) 1a y = 10. Nong do mudi trong
bé sau khi bom duoc 1 gio 1a bao nhiéu ?

Loi gidi tham khdo
Ta c6 2m’® = 2000 lit va gia st nidc mudi bom vao cd nong dd a gam/lit.

Vi téc do bom 20 lit/phat, sau ¢ phut, ta c6 khoi luong mudi trong bé la 20at (gam).
Thé tich ctia lwong nudce trong bé sau ¢ phut la (2000 + 20t) (lit).

_ 20at _at
2000 4+20t 100 +¢

Vay nong do mudi sau ¢ phutla f(¢) (gam/lit).

10t
Ta céd: lim f(¢t) = lim =g=Tiémcanngangla y =a =10 = f(t) = .
Jim (1) = lim S m cin ngang la 1) = =
. , 10 x 60
Nong d¢o0 muoi sau 1 gio bom la f(60) = —— = 3,75 (gam/lit).
g g f(60) 100 £ 60 (g )

Mot bé chta 3m’ nudce tinh khiét. Ngwoi ta bom vao bé d6 nuwdc mudi c6 ndong do khong doi
véi toc d 25 lit/phat. Biét rang nong dd mudi trong bé sau ¢ phat 1a mot ham s6 f(¢), thoi
gian ¢ tinh béng phat. Biét ré’mg tiém can ngang cua do6 thi ham s6 f(¢) 1la y = 15. Nong do
mudi trong b€ sau khi bom dugc 1,5 gio la bao nhiéu ?

Trong 200 gam dung dich mudi néng d6 15%, gia st thém vao dung dich z (gam ) mudi
tinh khiét va duwgc dung dich c6 nong do f(z) %. Tinh néng d6 cua dung dich khi thém vao
25 gam mudi tinh khiét.
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Bai 8. Mot cong ty san xudtra x san phdm véi gida ban mot san pham phu thudc vao sd lwgng san xuat
dwgc mo hinh héa theo phuwong trinh p(z) = 1312 — 2z. Tong chi phi khi san xuat = san pham

1a C(z) = 2° — 772> +1000z + 100. Hay tim s& san phadm can san xuat dé cdng ty cé loi nhuan
cao nhat?
Loi gidi tham khdo
Loi nhuén cta cong ty duoc tinh biéu thi qua ham doanh thu T'(z) = z.p(z) — C(z).
Hay T(z) = 2(1312 — 2z) — (2’ — 772 4+ 1000z + 100) = —z° + 752* + 312z — 100.
Véi z > 0, tacod: T'(z) = —32° +1502 + 312 = 0 < 1 = 52 (nhan) hodc x = —2 (loai).

Tinh duoc T'(52) = 78316 va c6 bang bién thién bén. z 0 52
T'(z) + 0 —

Tt d6 thdy T'(z) dat gia tri 1on nhat tai z = 52.
A A » ~, 2 ~? ~? . A ~, T(‘T) /
Vay can san xuat 52 san pham dé dat loi nhuan cao nhat.
Bai 9. Mot cong ty san xudt ra © san phdm voi gida ban mot san pham phu thudc vao sd lwgng san xuat
duoc mo hinh hda theo phuong trinh p(z) = 1000 — 25z. Tong chi phi khi san xuat z san pham

1a C(z) = 2’ — 652° + 1000z + 150. Hay tim s san pham can san xuat d€ cong ty cd loi nhuan
cao nhat ?

Bai 10. Mot ho lam nghé dét vai lua to tdm san xuat moi ngay duoc £ mét vai lua (1 <z <18). Tong
chi phi san xudt z mét vai lua, tinh béng nghin dong, cho bdi ham chi phi duwgc m6 hinh hoéa
C(z) = 2° — 32° — 20z + 500. Gia stt ho lam nghé dét nay ban hét san phdm mdi ngay véi gid
220 nghin dong/mét. Goi B(x) la sd tién ban duoc va L(z) la 1oi nhuédn thu duoc khi ban z
mét vai lua. Loi nhuan t6i da mdi ngay ctia ho lam nghé dét vai lya to tdm nay la bao nhiéu ?
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Bai 11.

Bai 12.

Nguoi quan li cia mot khu chung cw ¢6 100 can hd cho thué nhan thay rf”mg tat ca cac can ho
sé c6 nguoi thué néu gia thué mot can ho la 8000000 dong mot thang. Mot cudc khao sat thi
truong cho thay rang, trung binh ¢t mbi lan téng gia thué can ho thém 100000 dong mdi thang
thi c6 mot can ho bi bo tréng. Ngudi quan 1y nén dit gia thué mdi can ho 1a bao nhiéu &€ doanh
thu 1a 16n nhat ?

Loi giai tham khdo

Goi p(z) (triéu dong) 1a gia thué can ho mot thang, = (z > 0) la s6 can hd cho thué hang thang,
khi @6 z cling la s6 can hd bi bo tréng va ta can xac dinh ham cau.

Theo gia thiét, toc do thay doi ctia = ty 1€ voi toc d§ thay doi cua p nén ham s6 p = p(z) la
ham bac nhat. Gia thué p = 8 ung véi z =100 va gia thué p = 8,1 tng véi = 99. Do d¢,
phuong trinh duong thang p(z) = ar + b di qua hai diém M(100; 8) va N(99; 8,1).

M(100; 8) € p(z) {100@ +b=8 {a =—10

o o — p(z) = —10z + 180.
N(99; 8,1) € p(z) ~ |99a +b=81"" |b=180 P@) v

Nghia la {

Ham doanh thu la R(z) = z.p(z) = 2(~10z + 180) = —102* + 180z vdi z > 0.
Tacéd: R'(z) = —20z +180, R/(z) =0 < 2 =9. z 0 9

R'(z) + 0 -
Tinh R(9) = 810 va c6 bang bién thién bén.

R 810
R(z) 0’//////7 \\\\\)

tri 1én nhat bang 810 khi z = 9. Vay nguoi quan li chung cu phai cho thué gia 9 triéu dong thi
doanh thu la 16n nhat.

Can ct vao bang bién thién bén, ta thdy ham s6 R(z) dat gia

Mot nha san xudt trung binh ban dwoc 1000 ti vi mdi tuan véi gia 14 triéu dong mot chide. Mot
cudc khao sét thi truong chi ra rang néu ct giam gid ban 500 nghin dong, s& lwong ti vi ban ra
sé tang 100 ti vi mbi tuan. Néu ham chi phi hang tuan 1a C(z) = 12000 — 3z (triéu dong), trong
d6 x 1a sd ti vi ban ra ¢ tuan, nha san xudt nén dét gia ban nhw thé nao d€ loi nhuén 16n nhat ?

Loi gidi tham khdo

Goi p (triéu dong) 1a gia ctia mdi chiéc ti vi,  1a s8 ti vi badn mdi tuan va can xac dinh ham cau.
Theo gia thiét, t6c d¢ thay déi ctia = (ham bac nhat) ty 1& vdi toc do thay do6i cua p nén ham s6
p = p(z) la ham bac nhat. Gia ban p, = 14 tng véi z; = 1000, gid ban p, = 13,5 tng voi
z, = 1000 + 100 = 1100. Do dé, phuong trinh dudong thing p(z) = az +b di qua hai diém
M(1000; 14) va N(1100; 13,5).

M(1000; 14) € p(=) 1000a + b = 14 f—__
)

1
Hay o o = @) = ———z +19.
VO IN100; 135) € pla)  |1100a+b =135 " |, _ ;o0 P @) ==200" "

Ham doanh thu tir s6 ti vi ban dwgcla R(z) = z.p(z) = [—ﬁ:ﬂ +19

R T
200
1
Ham loi nhuan la P(z) = R(x) — C(z) = —%af + 222 — 12000 véi = > 0.

1 A
Ta cé: P'(x) = —mx +22, P'(z) =0 < z = 2200. Tinh P(2200) = 8 va c6 bang bién thién:

T 2200
0

+ _
P(x) /8\

Vay s6 luong tivi ban moi tuan 1a 2200 céi thi loi nhuin cao nhat mdi tuan 1a 8 triéu dong.
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Bai 13. Mot cong ty kinh doanh bat dong san c6 20 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué mdi can hd
véi gid 2 triéu dong /1 thang thi tat ca cac can ho déu cé nguoi thué. Nhung ct mdi lan ting
gia cho thué mdi can hd thém 200 nghin dong /1 thang thi c6 thém mot can hd bi bo trong.
Cong ty nén cho thué mdi can ho bao nhiéu tién 1 thang dé tong s6 tién thu dwoc 1a 16n nhat ?

Bai 14. Mot cra hang d6 dién dan dung da ban dugc 200 may sdy téc mdi thang véi gid mdi mdy 1a
150 nghin dong. Mot cudc khao sat thi trieong chi ra rang, d6i véi may say toc gidm gia 5 nghin
déng cho nguodi mua thi s8 lwong mdy sdy toc ban ra sé ting thém 20 chiéc mdi thang. Ctra
hang nén giam gia bao nhiéu nghin d6ng d€ doanh thu 16n nhat ?

Bai 15. Mot san pham dugc nhap voi gia 15 triéu dong/san pham va duwocban véi gia 31 triéu dong/san
pham thi mdi thang ban hét 600 san pham. Nguoi ta thdng ké duoc rang, mdi khi khuyén mai
gia ban giam di 1 triéu dong/san pham thi sé ban dugc thém 100 san phdm mot thang. Hoi
phai ban san phdm véi gia bao nhiéu triéu dong dé c6 doanh thu 16n nhat ?

Bai 16. D€ doanh thu cao nhét trong mua he nam 2025, Ban quan ly bé boi thanh phd tién hanh tham
do dw luan. Qua tham do du luén cho thdy s6 khach dén boi thay déi phu thudc vao gia vé

\, \ 1 7 . .« 7 X 7 . . A 2.
theo ham cau la y(z) = —%x + 1300, voi = gia moi vé boi don vi dong. Hoi doanh thu cao

nhat bang bao nhiéu ?
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Bai 17. Mot trang sach c6 dang hinh chi* nhat véi dién tich 1a 384cm®. Sau khi d€' 18 trén | p= I
valé dudi déu la 3cm, dé€'lé trai va Ié phai déu la 2cm. Phan con lai cua trang sach |
duoc in chit. Kich thwdc t6i wu cua trang sach la bao nhiéu dé phan in chit trén
trang sach c6 dién tich 16n nhat ?

Loi gidi tham khdo

M6 hinh héa thanh hinh vé bén canh véi chiéu dai trang sachla AB = x (c¢m), chiéu rong trang

sachla BC =y (em) véi 0 < z; y < 384. Khi do: A z B
384 MM
Dién tich mot trang sach1a S, =2y =384 = y = —- } i v
T Y i Nk
Chiéu dai phan in chit MN = AB —2MH = z — 6. RCI 38
Chiéu rong phéan in cht MQ = AD —2QK =y — 4. DK K
A . ~ \ 4 4
Dién tich phaninchitla S, = (z —6)(y —4) = (z — 6) [£ - 4] = 408 — 2304 _ 4z = f(z)
T T
z 0 24
Tacé:f’(m):—4+23g4:0:>m:24 (do z > 0). f(z) + 0 —
x
312
Tinh duoc f(24) = 312 va cd bang bién thén bén. flz) / T
Vay phan in chi trén sach cé dién tich 16n nhat khi chiéu dai trang sach la z = 24 (¢m), chiéu
4 RT
rong trang sach la y = 584 =16 (cm). Khi d6 phan in chit c6 dién tich 16n nhat 1a 312 cm?.
T
Bai 18. Mot hinh chit nhat ndi ti€p trong ntta duwong tron ban kinh
R = 6cm. Tinh dién tichl6nnhat S ctia hinh chit nhat néu mot
canh ctia hinh chit nhat nay nam doc theo duong kinh ctia dwong
tron ma nd noi tiép.
Bai 19. Mot biic twong cao 2 (m) nam song song véi toa nha va cach toa Toa nha

nha 2 (m). Nguoi tamudn ché tao mot chiéc thang bac tir mat dat
bén ngoai bttc twong, gac qua birc trong va cham vao toa nha (xem
hinh v&). Hoi chiéu dai t6i thiéu ctia thang bang bao nhiéu mét ?
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Bai 20. Mot cong ty sira can san xudt cac hop dung stta dang hinh hop chit nhat c6 ddy la hinh vuong,
chtta duwegc thé tich thwe 1a 180 (mf). Chiéu cao ctia hinh hop bang bao nhiéu dé nguyén liéu

san xuat vo hop la it nhat ?

Bai 21. Cit mdt miéng gidy hinh vudng nhu hinh bén va xép thanh mot _ f
hinh chép t giac déu. Biét cac canh hinh vudng bang 20 (cm), \\ :1! //
OM =z (cm). Tim 2 d€hinh chop déu dy c6 thé 16n nhat. Won, e 7

s oyl (/
y_- \- I
................................................................................................................... ___”'___’\g___‘___
. '-_ ” 1 Y
................................................................................................................... 4y
P . 1 o .
..:' ’ .".:|_‘_-" ~ 3
i e ALY
................................................................................................................... i , Y
i I e

Bai 22. Mot cong ty mudn lam mot dudng dng dan tir mot B
diém A trén bo dén mot diém B trén mot hon dao. 1
Hon dao cach bo bién 6km. Gia dé€ xay duong ong
tré~n bo 1a 50000 (USD) mdi km va 130000 (USD)  glicm
moi km dé€ xay dudi nudc. Goi B’ la diém trén bo
bién sao cho BB’ vudng goc vdi bo bién. Khoang o 4
cach tt A dén B’ 1a 9km. Vitri C tréndoan AB' Y B :
sao cho khi néi éng theo ACB thi s§ tién it nhat. < 9 km >

Khi d6 khoang cach tit C' dén A 1a bao nhiéu ?
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C. BAITAP REN LUYEN UNG DUNG CUA PAO HAM DE GIAI OUYET MOT SO

VAN DE LIEN OUAN PEN THUC TIEN

PHAN 01. CAU HOI TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN LUA CHON
PRk ke

Mot doanh nghiép du kién lgi nhuan khi san xudt z san pham (0 < z < 300) dwgc cho boi

ham s8 f(z) = —2* + 3002” (don vi: dong) va dwoc minh hoa bang d6 thi & hinh bén dudi.

Can san xuat bao nhiéu san phdm d€ doanh nghiép thu v
duoc loi nhuan cao nhat ?
4000000 |
A. 4000000.
B. 300. |
C. 200. 300
D. 150. o 200 \ X
Db thi bén dwdi 1a téc d6 ctia mot chiée xe dua trén doan duong dua bang phang dai 3 (km).
T8¢ d6 nho nhat cua xe dua trén doan duong nay b?mg Y(om/ h)
A. 3 (km/h). o
B. 160 (km/h). 130
C. 130 (km/h). 70
D. 70 (km/h). 0 3 X (k)

Muc nudce bién trung binh tai truong sa tir nam 2013 dén ndm 2019 duoc cho bdi biéu d6
trong hinh bén dudi. Trong khoang thoi gian tit nam 2016 dén nam 2019, ndm nao muc nudc

bién trung binh tai treong sa cao nhat ? Mygemeée ~ MUC NUGC BIEN TRUNG BINH TAI TRUONG SA
(mm) (mm)
A. 2013.
244
B. 2018. 242 -
-~ 240 “—_-h\\ P
- /——/
C. 2015. 1136 N—
234
D. 2019. 2013 2014 2015 2016 2017 2018 2019 Nim

Hinh vé cho biét nhiét &6 trung binh cac thang ndm 2020 tai Thanh ph& H6 Chi Minh do bang
don vi °C. Hay cho biét trong nam 2020 tai Thanh phd H6 Chi Minh thi nhiét d6 trung binh
cua thang nao cao nhat, nhiét do trung binh cua thang nao thap nhat ?

°c

30,5

205
N

30
29 /
Y g

/ ‘%?;5 28 28

28 27,6/ 276

266"
¥

26

24

22 i i I i
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Thang

. Nhiét do trung binh cta thang 6 cao nhat va thang 12 thap nhat.
Nhiét do trung binh cua thang 4 cao nhat va thang 2 thap nhat.
Nhiét d6 trung binh cua thang 4 cao nhat va thang 12 thap nhat.

9N = »

. Nhiét d¢ trung binh cta thang 5 cao nhdt va thang 12 thdp nhat.
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Cidu 5.

Cau 11.

Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s(t) = ¢* trong d6 t > 0, ¢ tinh bang giay va
s(t) duoc tinh bang mét. Tinh van tSc ctia chat diém tai thoi diém ¢ = 2 giay.

A. 2 (m/s). B. 3 (m/s).

C. 4 (m/s). D. 5 (m/s).

Van tdc ctia mot chat diém chuyén dong dugc bidu thi bdi cong thire v(t) = 8t + 3t*, trong dd

t> 0, t tinh bang giay va v(t) tinh bang mét/giay. Tim gia toc cta chat diém tai thoi diém

t =1 giay.
A. 6 (m/s%). B. 11 (m/s%).
C. 14 (m/s). D. 20 (m/s%).

Biét dién luong trong mot day dan theo thoi gian dwoc bidu thi boi ham s8 Q = 4t° + 5¢ + 6,
¢ tinh bang gidy va @ duoc tinh bang Coulomb. Tinh cudng dd ctia dong dién trong day dan
tai thoi diém ¢ = 5 giay.

A. 36 (ampe). B. 41 (ampe).

C. 40 (ampe). D. 45 (ampe).

Mot nguon dién véi suat dién dong E va dién trd r duogc ndi véi mot bién tré R nhw hinh
vé. Cong suat tda nhiét trén toan mach dién duoc tinh theo cong thitc |y

RE2 Er N
P = ——— Vi gid tri nao ctia bién trd thi cong suat tod nhiét trén R
(R+71) :i:
toan mach sé dat cuc dai ?
AL R=r. B. R =2r.
C. R=3r. D. R =4r.

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t€ wdc tinh sd nguoi nhiém bénh ké tir ngay
xudt hién bénh nhan dau tién dén ngay thit ¢ 1a G(t) = 45> — t°, (két qua khao sat duoc trong
10 thang vira qua). Néu xem G'(t) 1a t8c do truyén bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém ¢ thi toc
do6 truyén bénh 16n nhét sé vao ngay tht bao nhiéu ?

A. 25. B. 30.

C. 20. D. 15.

Vi khudn HP (Helicobacter Pylori) gay dau da day tai ngay tht m véi s6 luong la
F(m) = 2000 + 5001n(2m + 1) con. Biét néu phat hién sém khi s lwong vi khuan khong vuot
qud 4000 con thi bénh nhan sé dwgc cttu chita. Sau 15 ngay bénh nhan phat hién ra bi bénh.
Hoi khi d6 c6 bao nhiéu con vi khuan trong da day ? (1ay x&p xi hang thap phan thit hai). Bénh
nhan do6 co6 cttu chita dwoc khong ?

A. 5433,99 con va khong ctru duoc.

B. 1499,45 con va cttu dwoc.

C. 283,01 con va ctru duoc.

D. 3716,99 con va cttu duoc.

250410

SO dan cua mot thi tran sau ¢ ndm ké tit nam 2000 dwgc mo ta boi cong thic N(t) = ,

t+5
t >0, trong d6 N(t) duoc tinh bang nghin nguoi. Dao ham ctia ham s& N(t) biéu thi tdc do
tang dan so6 caa thi tran. Khi d6 t6c d¢ tang dan s6 duoc du kién vao nam 2015 thudc khoang
nao sau day ?
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A [0;%]. B. ;;1].
) o s

Caa 12. Mot cong ty san xuat mot san pham. B phan tai chinh cua cong ty dua ra ham gia ban la
p(z) = 1000 — 25z, trong &6 p(z) (triéu dong) 1a gia ban ctia moi san pham ma tai gia ban nay
c6 x san pham duoc ban ra. Khi d6, ham doanh thu ctia cong ty duoc biéu thi boi ham s6 nao.

A. f(z) =1000 — 25z. B. f(z) = 1000 _ o5,
X
C. f(z) = —252" +1000z. D. f(z) = 1000z — 25.

Caa 13. Mot chuyén xe bus co strc chira t6i da 60 hanh khach. Néu mot chuyén xe chd 2 hanh khach

2
thi gia cho mdi hanh khéch 1a 10 [3 — 4%)] (nghin dong). Doanh thu 16n nhat ctia mét chuyén

xe bus la
A. 1,6 triéu dong. B. 0,6 triéu dong.
C. 3,2 triéu dong. D. 1,2 triéu dong.

Ciu 14. Mot chat diém chuyén dong c6 phuong trinh s(t) = ¢* — 3t* + 10t + 2, trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh
bang gidy va s(t) tinh bang mét. Tai thoi diém nao thi van toc ctia vat dat gia tri nho nhat ?
A. t=1(s). B. t =2 (s).
C. t=3(s). D. t =6 (s).

Céu 15. Cho chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh s(t) = —t* + 3t* + 9¢, trong d6 ¢ > 0, ¢
tinh bang gidy va s(t) tinh bang mét. Tinh van t8c chuyén dong tai thdi diém gia tdc triét tiéu.
A. v=10 (m/s). B. v=12 (m/s).
C. v=14 (m/s). D. v =16 (m/s).

Ciu 16. Mot vat dugc phong thang ding 1én trén tir dd cao 2 (m) véi van toc ban dau la 24,5 (m/s).
Trong Vat li, biét rang khi bo qua stc can ctia khong khi thi d6 cao h (mét) ctia vat sau ¢ (gidy)
duoc cho bdi cong thikc h(t) = 2 + 24,5t — 4,9¢*. Tim d0 cao 16n nhat vat c6 thé dat duoc ?

A. 23,625 (m). B. 32,625 (m).
C. 23,256 (m). D. 32,256 (m).

Caa 17. Gia st su lay lan cia mot loai virus @ mot dia phwong c6 thé duwgc mo hinh hoa bf?mg ham s6
N(t)=—t +12t*, (0<t<12), trong &6 N la s6 nguoi bi nhiém bénh (tinh bang tram
ngudi) va t 1a thoi gian (tinh bang tuan). Dao ham N'(t) biéu thi tSc d6 1ay lan cta virus (con

goi la t6c d9 truyén bénh). Hoi virus sé lay lan nhanh nhat khi nao ?
A. t=9. B. t =6.
C. t=28. D. t=71.

Cau 18. Gia str sO luong ctia mot quan thé ndm men tai moi treong nuodi cdy trong phong thi nghiém

duoc mo hinh hoa bang ham s§ P(t) = trong d6 thoi gian ¢ duoc tinh bang gio.

b 4 e 07 ’
Tai thoi diém ban dau ¢ = 0, quan thé cd 20 t€ bao va tang vdi toc do 12 t&€ bao/gio. Khi do
gia tri ctia biéu thitc ¥ = a + b bang bao nhiéu ?
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Cda 19.

Cidu 20.

Ciéa 21.

Caa 22.

Cidu 23.

Cau 24.

A. 5. p. 01
4

C. 8. D. 29
4

Gia dinh 6ng An nuo6i tom véi dién tich ao nudi la 100m?. Vu tom vira qua ong nudi voi mat
dola 1 (kg/m”) tdm gidng va san lwong tdm khi thu hoach dwoc khoang 2 tdn tdm. Véi kinh
nghiém nuoi tdm nhidu ndm, 6ng cho biét ctt tha giam di 200 (g/m*) tom gidng thi san luong
tom thu hoach duoc 2,2 tan tom. Vay vu t6i 6ng phai tha bao nhiéu kg tom giong dé dat san
luwong tdm cho thu hoach la 16n nhat ? (Gia stt khong cé dich bénh, hao hut khi nudi tom giong).
A 20
3

C. 72. D. 69.

Mot cudn tap chi duoc ban véi gia 20 nghin dong mot cudn, chi phi cho xudt ban z cudn
tap chi duoc cho boi C(z) = 0,0001z” — 0,2z 4 10000 (don vi 10 nghin dong). Chi phi phat
hanh mbi cudn tap chi 1a 4 nghin dong, cic khoan thu bao gom tién ban tap chi va 90 triéu
dong nhan duoc tir quang cao. SO lwgng tap chi can xuat ban dé c6 mtc 1ai cao nhat la bao
nhieeu ? (gia thiét rang s& cudn in ra déu duoc ban hét).

B. 70.

A. 18000 cudn. B. 9000 cudn.
C. 10000 cudn. D. 90000 cudn.
“ ame e A s , e , 4
Gia sttham cau doi voi mot loai hang hoa dugc cho béi cong thite p = %, z > 0, trong
, 01z

do6 p la gid ban (nghin ddng) cia mobi don vi san pham va z 1a s6 lwong don vi san pham da
ban. Tinh s8 don vi san pham da ban khi gia ban ctia mdi don vi san phdm 1a 300 nghin dong.
A. 18. B. 20.

C. 16. D. 22.

Déan s6 cia mot qudc gia sau ¢ (ndm) k& tr ndm 2023 dwoc wdc tinh bodi cong thirc
N(t) = 100e""", (N(t) dwoc tinh bang triéu nguoi va 0 < t < 50). Vao nam 2050 thi t6c dd
tang dan sO ctia qudc gia d6 la bao nhiéu triéu nguoi ?

A. 18, B. 1,6.

C 1,7. D. 1,5.

V6i mot tdm bia hinh vudng, nguoi ta cat bé & mdi goc tim bia mot hinh vuéng canh 12cm
roi gdp lai thanh mot hinh hop chit nhat khong co nép. Néu dung tich cta cai hop do la
4800cm”® thi canh ctia tAm bia c6 d6 dai la

A. 38cm. B. 42cm.

C. 36cm. D. 44cm.

Bac Mudi mudn udn tdm ton phang c6 dang hinh chit nhat véi bé ngang 40cm thanh mét
ranh dan nudc bang cach chia tdim ton d6 thanh ba phan réi gdp
hai bén lai theo mot géc vudng sao cho do cao hai thanh ranh béng
nhau (tham khao hinh vé). D& dam bao ki thuat, dién tich mat cat
ngang ctia ranh dan nuéc khong dwoc nho hon 150 cm”. Bac Muoi
can lam ranh dan nudc c6 d6 cao it nhat 1a bao nhiéu ?

A. Tcm. B

C. 6cm. D. 4cm.
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PHAN 02. TRAC NGHIEM PUNG - SAI
PAGA gk

Caa 1. Kim ngach xudt khdu rau qua cua Viét Nam trong cac nam tir 2010 dén 2017 c6 thé duoc tinh
xap xi bang cong thic f(z) = 0,01z" — 0,042” + 0,252 + 0,44 (ti USD) véi z 1a s8 nam tinh
tir 2010 dén 2017.

a) Daoham ciaham sd'1a f'(z) = 0,03z” — 0,08z + 0,25.
b) Kim ngach xuat khdu vao nam 2015 la 1,74 ti USD.

c) Kim ngach xudt khau 16n nhat 1a vao nam 2012.

Hinnn

d) Kim ngach xuat khau rau qua ctaa Viét Nam tang lién tuc tir 2010 dén 2017.

Céu 2. Mot con lac giao dong theo phuong trinh s(t) = 4 cos [27rt - %] (m), voi t 1a thoi gian tinh

bang giay.
a) s'(t)=—8msin [27rt — %] I:I

™

b) s"(t) =167 cos|2mt — —|.
12

¢) Van tdc ctia con lac tai thoi diém ¢ = 5(s) 1a =~ 6,505 (m/s).

d) Gia tdc ctia con lac tai thoi diém ¢ = 5(s) 1a ~ 152,533 (m/s).

HiNgN

Cdu 3. Mot vat duoc phong theo phuong thang ding 1én trén tir mat dat véi van t8c ban dau 1a 19,6
(m/s), thi @6 cao h ctia né (tinh bang mét) sau t (gidy) duoc cho béi h(t) = 19,6t — 4,9¢*.

a) Vantdc ctia chuyén dong bang 14,7 (m/s) khi t =1 (s).
b) Gia tdc cua vat tai moi thoi diém la nhu nhau.
c¢) Khi vat cham dat, van t8c ctiané bang v = 19,6 (m/s).

d) Vatdé dat do cao l6n nhat khi ¢ = 3 (s).

Himinn

Bien soan & gidng day: Ths. Lé Odn Poan — 0933.755.607 Trang - 214 -



Tai licu luyén thi tu thpt mén FJodn ndam hoe 2024 — 2025 Cluiong 1. Fbam sé

Ciu4. Vi tri cia mot vat chuyén dong thang duoc cho bdi phuong trinh s(t) = t* — 6t° + 9¢, ¢ > 0,
s(t) tinh bang mét va ¢ tinh bang giay.
a) Van tOc cua vat tai thoi diém t =4 1a 9 (m/s).
b) Gia t6c ctia vat tai thoi diém ¢ =4 1a 6 (m/s”).

c) Van tdc cua vat dat gia tri nho nhat tai thoi diém ¢ = 2 giay.

NN

d) Tong quang duong vat di duoc trong 5 gidy dau tién 1a 20 mét.

Caa 5. Khinuoi tom trong mot ho tw nhién, mot nha khoa hoc da thong ké duoc r@“mg: Néu trén moi
mét vuong mat ho tha z con tdm gidng thi cudi vu mdi con tdm c6 can ning trung binh 1a
108 — z* (gam).

a) Ditu kién xéc dinh 1a z > 0. [ ]
b) Sau 1 vu lwong tom trung binh trén mdi m” mat ho tw nhién nang (108 — z°). l:l
¢) P& cudi vu thu hoach duoc nhiéu tdm nhat trén mdi mét vuong mat ho ty nhién thi can tha
16 con tom gidng. D
d) Lwong tdm nhiéu nhat cudi vu ¢ thé thu hoach duoc trén mdi mét vuong mat ho tu nhién
1 432 (gam). ]

Cia 6. Gia st chi phi C(z) (nghin dong) d€ san xuat z don vi cia moét loai hang hoa nao dé duoc
cho boi ham s8 C(z) = 30000 + 300z — 2,52° + 0,125z,

a) Ham chi phi bién C’(x) = 300 - 5z + 0,3754%. [ ]
b) Chi phi bién tai z = 200 1a 14000 nghin dong. ]
c) Chi phibién tai z = a la 14300 nghin dong, nghia la chi phi d€ san xuat thém mot don vi
hang hod tiép theo (don vi hang ho4 thit a + 1) 1a khoang 14300 nghin dong. ]
d) Chi phi san xuat don vi hang hod the 201 1a 14 372,625 (nghin dong). ]
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Cia 7. Mot cong ty san xudt mot san pham. Bo phéan tai chinh cua cong ty dwa ra ham gia ban la
p(7) = 1000 — 25z, trong d6 p(z) (triéu dong) 1a gia ban cia modi san pham ma tai gia ban nay
c6 z san phdm duoc bén ra.

a) Ham doanh thu ctia cong ty la f(z) = z.p(z). I:I
b) Hamss f(z) = —25¢° + 1000z c6 dao ham f'(z) = 1000 — 50z. [ ]
c) Néu f(z) = zp(z) 1a ham doanh thu thi phwong trinh f/(z) = 0 ¢6 nghiém z = 2. D
d) Ham doanh thu dat gia tri 16n nhat la 10000. I:I

Caa 8. Tai mdt co sO san xudt nudce tinh khiét, nhan vién phu trach san xuat cho biét, néu moi ngay

co s& nay san xuat z (m’) nudc tinh khiét thi phai chi phi cic khoan sau: 5 triéu déng chi phi
c8 dinh; 0,15 triéu dong cho mdi mét khdi san pham; 0,0005z° chi phi bao dudng may mdc.
Biét cong suat t&i da mdi ngay cua co so nay 1a 200 (m*). Goi C(x) 1a chi phi san suat z (m*)
san pham mdi ngay va ¢(z) 1a chi phi trung binh mdi mét khdi san pham.
a) C(z) = 0,00052> + 0,15z + 5. [ ]
b) Chi phi san suat 100 (m’) nuwdc tinh khiét 1a 20 triéu dong. D
o) (z) = 0,0005z + 0,15 + 5/x. [ ]
. L]

d) Chi phi trung binh giam khi san lwgng nudc trong ngay khong vuot qua 100 (m

Cau 9. Mot con ca hoi boi nguoc dong nudc (tir noi sinh s6ng) dé vugt mot khoang cach 300 km
(t6i noi sinh san). Van tdc dong nudc la 6km/h. Néu van tdc boi ctia ca khi dong nwde diang
yén la v km/h, v > 6 thi nang lwong tiéu hao cta ca trong ¢ gio duoc cho boi cong thirc:

E(v) = cv’t, véi ¢ 1a mdt hang s6 duong, E duoc tinh bang Jun.

a) Van tdc ctia con ca khi boi nguoc dong nuédela v — 6 (km/h).

0 ..
gio.

v —

b) Thoi gian con cd boi ngroc dong nuedc quang duong 300 km la ¢ =

) E(10) = 75000 Jun.

HiNpEEN

d) D€ nang luong tiéu hao la thap nhat thi v = 9km/h.
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Cia 10. Mot doanh nghiép can san xuat mot mat hang trong dang 10 ngay va phai st dung hai may

A va B. Mdy A lam viéc trong = ngay cho s 1ai z° + 2z (triéu dong). Mdy B lam viéc trong
y ngay cho s 1ai 326y — 27y° (triéu dong). Biét rang hai mdy A va B may khong dong thoi
lam viéc, mdy B khong lam viéc qua 6 ngay.

a) Mobingay, may A lam viéc cho s61ai 2° + 2 (triéu dong). D
b) Mdy B lam viéc trong 10 — z ngay cho s8 1ai 326z — 272° (triéu dong). l:l

c) Tong so 1ai ctia doanh nghiép nhan duoc khi mdy A lam viéc trong x ngay va may B lam
viéc trong y ngay la f(z,y) = z° + 2z + 326y — 27y*, véi 4 <2 <10 va y <6. I:I
d) S6 tién 1ai 16n nhat ma doanh nghiép nhan dwgcla 1056 (triéu dong). l:l

@ng A nudi ca chim & mot céi ao ¢é dién tich 1a 50m>. Vu trudc ong nuoi véi mat do la 20 con
/m* va thu dwoc 1,5 tan ca. Theo kinh nghiém nudi ca ciia minh thi ct tha giam di 8 con/m?
thi mdi con ca khi thu hoach tang 1én 0,5 kg ? (gia st khong c6 hao hut khi nubi).

a) SO ca gidng ma dng thanh da tha trong vu vira qua la 1500 con.

b) Khéi lugng trung binh mdi con ca thanh phan trong vu vita quala 1,5 (kg). l:l
¢) Téng trong luong ca thu duoc 6 vu nay la F(z) = —0,06522% + 16z + 1500 (kg) ||

d) Vu téi dng A phai tha 488 con ca gidng d€ tong nang sudt thu hoach la cao nhat.

Dé lam mét ctra s6 ¢d dang mét hinh ban nguyét va mot hinh ch nhat ghép lai nhu hinh vé
bén dudi, nguoi ta dung 8 m day thép dé lam cac duong vién. Goi z, y la d¢ dai canh cta
khung hinh chit nhat.

a) Chiéu dai day d€ udn ra ban nguyétla 0,57z..

b) Gié tri cua y tinh theo z 14 4 — @-

¢) Dién tich ciactrasola S = 4z — 2°.

d) Khi dién tich ctia ctra s0 16n nhat thi y =
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Cidu 13.

Co6 hai cay cot, mot cay cao 12m va mot cay cao 28 m ding cach nhau 30 m. Chung dwoc gite
béng hai soi day, gén vao mot coc duy nhat ndi tir mat dat dén dinh mdi cot. Goi z 1a khoang
cach ttr cOt cao 12m dén coc.

a) Tong chiéu dai cia day ngéan nhat thi z € (0;30).
b) Chiéu dai soi day ndi tlr coc dén dinh la V1684 + 2°.
¢) Tong chieu dai clia day 1a \144 + 27 + 1684 — 60z + 2°.

d) Tong chiéu dai ngan nhat ctia day la 48,5 m.

Mot nguoi di doc bo bién tir vi tri A dén vi tri B va quan sat mot ngon hai déng ¢ vi tri C.
Goéc nghiéng ctia phuong quan sat tie cac vi tri A, B tdi ngon hai dang véi duong di ctia nguoi
quan satla 45° va 75° (hinh vé). Biét khoang cach gitra hai vi tri 4, B la 30m.

a) SO dogdéc ABC =115°.
b) Khoang cach tir ngon hai dang dén bo bién la doan BC.
c) Do daidoan AC =~ 79,5 (m).

d) Ngon hai dang cach bo bién 56 m.

Cho mot tim nhom hinh vudng ¢ canh bang 30 (cm). Nguoi ta cat ¢ bon goc ctia tim nhom
d6 thanh bdn hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng ¢ canh z (cm), r6i gap tdém nhom lai
dé thanh cai hop khong nap.

a) Day cua hop la mot hinh vudng cé canh 1a (30 — z) (cm) I:I
b) Néu z = 3em thi thé tich hop bang 1500 (cm” I:I

c) Theé tich hgp dat gid tri 16n nhat khi z = 15 (cm)

d) Gia tri 16n nhat ctia hop bang 2000 (cm®). '@ I:I
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Cau 16. Nguoi ta mudn lam mot cai binh thay tinh hinh 1ang tru dtng cé nép day, day la tam giac déu
dé€ dung 16 lit nudc (xem tdm thity tinh lam vo binh la rdt méng). Goi = la d¢ dai canh day va h
la chiéu cao cta hinh lang tru dténg (z, h > 0).
a) Chiéu cao cta binh 1a f = @ L ]
x
327 _
2

b) Dién tich toan phan ciabinh a5, =

c) Dé tiét kiém chi phi nhat thi dién tich xung quanh cta binh la nho nhat.

HiNgN

d) Dé tiét kiém chi phi nhat thi canh d4y ctia binh phai bang 4 cm.

PHAN 03. CAU HOI TRAC NGHIEM TRA LOTI NGAN
— Yk

Cia 1. Mot tén ltra bay vao khong trung véi quang duong di duoc la S(¢) (km) 1la ham s6 phu thudce

theo bién ¢ (gidy) theo biéu thitc sau s(t) = "+ 42t (km). Tinh van t6c ctia tén ltra sau
1 gidy (lam tron dén hang don vi).

Tratic| | | | |

Cau 2. Mot loai thude duoc dung cho mét bénh nhan va néng d6 thudc trong mau ctia bénh nhan
duoc gidm sat boi bac si. Biét rang nong d6 thudc trong méu ctia bénh nhan sau khi tiém vao

co thé trong t (gio) duoc cho bdi cdng thire c(t) = (mg/f). Sau khi tiém thudc bao 1au

£ +1
(gi0) thi nong do thudc trong mau ctia bénh nhan cao nhat ?

Tratoi:| | | | |

Caa 3. Mot cong ty san xudt d6 gia dung wdc tinh chi phi d€ san xudt = (san pham)la C(z) = 2z + 50

(triéu dong). Khi d6 f(z) = Clz) 1a chi phi san xu4t trung binh cho mdi san pham. Khi san
T

xuat cang nhiéu san pham thi chi phi san xuét trung binh cia moi san phdm c6 ngudng la bao
nhiéu ?
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Tratoi:| | | | |

SO lwgng san phdm ban dwoc cua mot cong ty trong z (thang) duoc tinh theo cdng thiic

S(z) = 200.

5— %], trong d6 = > 1. SO luong san phdm ban duoc cua cong ty gan dat
T

bao nhiéu san pham néu z da 16n ?

Tratoi:| | | | |

Sw anh hudng khi stt dung mét loai doc t6 v6i vi khuan X dwoc mot nha sinh hoc mé ta boi
t+1

£ +t+4

bao nhiéu gio thi s§ luong vi khuan X bat dau giam ?

ham s8 P(t) = , trong d6 P(t) la s6 lwong vi khuén sau ¢ gio sit dung doc td. Sau

Tratoi:| | | | |

Gia s chi phi cho xudt ban = cudn tap chi (g6m: lwong can bd, cong nhan vién, gidy in,...)

duoc cho boi cong thirc: C(z) = 0,00012” — 0,2z + 10000, trong &6 C(x) duoc tinh theo don

vi 12 van dong. Chi phi phat hanh cho mdi cudn la 4 nghin dong. Véi M(z) = Liz) 1a chi phi
T

trung binh cho mot cudn tap chi khi xudt ban = cudn, trong d6 7'(z) 1a tong chi phi (xuat ban
va phat hanh) cho z cudn. Khi d6, chi phi trung binh cho mot cudn tap chi la bao nhiéu nghin
dong, biét nhu cau hién tai ctia nha xudt ban khong qua 40000 cudn.

Tratoic| | | | |
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Cia 7. Tu mot miéng ton dang ntra hinh tron ¢6 ban kinh R = 4dm, nguoi ta M_— N
mudn cit ra mot hinh chit nhat. Hoi dién tich 16n nhat ctia hinh chit nhat /

6 thé cit duoc 1a bao nhiéu ?

Tratoic| | | | | R

Cda 8. Mothop khong néip dwoc lam ttr mot manh cac tong theo hinh vé. Hop

-

c6 day 1a mot hinh vudng canh 2 (cm), chiéu caola i (cm) va thétich . " . g
1a 4000cm®. Tim d6 dai canh hinh vuong x sao cho chiéc hop lam ra .
ton it bia cac tong nhat.
. ————
Tratoic| | | | | : "

Cau 9. Nguoita mudn ma vang cho bé mat phia ngoai cia mot cai hdp dang hinh hép ding khoéng
nap (nap trén), c6 day la mot hinh vudng. Tim chiéu cao ctia hdp dé€ lwong vang phai dung dé
ma la it nhat, biét 16p ma & moi noi nhw nhau, giao gitta cac mdt la khong dang ké va thé tich
ctia hop la 4 dm”.

Tratoic| | | | |

Cau 10. Can phai xay dung mot hd ga, dang hinh hop chi nhat 6 thé tich 3 (m’). Ti s6 gitta chiéu cao
(h) va chiéu rong ctia day (y) bang 4. Biét rang hd ga chi c6 cac mat bén va mat day (ttic
khong c6 mat trén). Chiéu dai ctia ddy (z) bang bao nhiéu d& nguoi the ton it nguyén vat liéu
dé xay ho ga (két qua lam tron dén hai chit sd sau dau phay).

Tratoi:| | | | |
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Cada 11.

Cda 12.

Cia 13.

Cadu 14.

Mot cdng ty san xudt nhitng chiéc x6 bang nhom hinh tru khong cé nap du chira dwoc 10 lit
nuée. Hoi ban kinh day (don vi cm) ctia chiéc x6 bang bao nhiéu dé ctra hang t&n it nguyén
vat liéu nhat (Két qua lam tron dén hang phan chuc).

Tratoi:| | | | |

Trong mot thi nghiém y hoc, nguoi ta cdy 2000 con vi khuan vao moi truong dinh dudng.

Béng thuce nghiém, nguoi ta xac dinh dwgc sd luong vi khuan thay doi theo thoi gian boi quy

luat N(t) = 2000 + 1050()—0t162 (con), véi ¢ tinh bang gidy. Tinh s6 luong vi khuan 16n nhat k&
+

ttr khi thye hién cdy vi khuan vao moi truong dinh dudng.

Tratoi:| | | | |

Mot san pham duwgc nhap voi gid 15 triéu dong/san pham va duoc ban véi gia 31 triéu
dong/san pham thi moi thang ban hét 600 san phdm. Nguoi ta thdng ké duoc rang, mdi khi
khuyén mai giad ban giam di 1 triéu dong/san pham thi sé ban duoc thém 100 san pham mot
thang. Hoi phai ban san pham véi gia bao nhiéu triéu dong dé€ cd doanh thu 16n nhat ?

Tratoi:| | | | |

Mot cong ty bat dong san c6 150 can ho cho thué, biét rang néu cho thué mdi can ho véi gia
2 triéu dong moi thang thi mdi can hd déu cé nguoi thué va e mdi lan tang gia cho thué moi
can hg thém 100.000 dong moi thang thi c6 thém 5 can ho bi bo trong. Thu nhép ctuia cong ty
bat dau giam tl [an téng gia thit may ?

Tratic| | | | |
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Cdu 15. Mot cong ty bat dong san c6 50 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué mdi can ho véi gia
2.000.000 dong moi thang thi moi can hd déu c6 ngudi thué va ct mdi lan tang gia cho thué
mdi can ho 100.000 dong mdi thang thi c6 thém 2 can ho bi bo trong. Mudn c6 1oi nhuan cao
nhat, cdng ty d6 phai cho thué véi gia moi can ho 1a bao nhiéu (don vi tinh bang triéu dong va
lam tron két qua téi hang phan tram) ?

Tratoi:| | | | |

Cau 16. Haithanh phd A va B cach nhau mét con song. Nguoi
ta xay dung mdt cay cau EF bac qua sdng biét rang
thanh phd A cach con song mot khoang la 4km va oo 4m "
thanh phd B cach con song mot khoang 1la 6km (hinh / -
vé), biét HE + KF = 20km va d0 dai EF' khong doi.
Hoi xay cay cau cach thanh phd A la bao nhiéu km dé T
duong di tir thanh phd A dén thanh phd B 1a ngan nhat
(di theo dwong AEFB)? (két qua lam tron dén phiin chuc).

\

Tratoi:| | | | |

Céau 17. DEloai bd % chat gdy 6 nhiém khong khi tir khi thai ttr mot nha may. Nguoi ta wéc tinh chi

2
phicanbd rala C(z) = v omrt9 (ti dong ). Tinh tong cdc gia tri nguyén cta tham sd m

9z — 9Im
dé€ chi phi can bo ra giam lién tuc ma van loai bo dwoc chat gay 6 nhiém 16n 50% va nho hon
53%.

Tratoi:| | | | |
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